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	 การศึกษาด้วยตนเองโดยมีกระบวนการอย่างเป็นระบบ จะทำ�ให้ผู้เรียนเกิดการพัฒนาทั้งด้าน
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ความรูเ้ดมิไมแ่นน่ 2) มคีวามเขา้ใจเนือ้หาของบทเรยีนไมด่พีอ 3) ตอ้งการใชเ้วลาในการศกึษาบทเรยีน

น้อยๆ 4) ต้องการฝึกฝนโจทย์ต่างๆ ให้ชำ�นาญ และ 5) ต้องการดัน! เกรดเฉลี่ยของตนเอง (ให้พุ่งจน

ไดเ้กรด 4) ซึง่การพฒันาความรูข้องตนเองใหค้งทนนัน้การศกึษาและการฝกึฝนโดยทำ�แบบฝกึหดัเปน็

สิง่ทีส่ำ�คญัมาก ผูเ้ขยีนมุง่ใหผู้ศ้กึษาทกุทา่นได้ ใชป้ระโยชนจ์ากแบบฝกึหดั ฉบบันีอ้ยา่งเตม็ทีน่ำ�พาทา่น

ไปสู่ผลการเรียนที่เพิ่มขึ้นตามที่ได้คาดหวัง และบังเกิดความรักในการเรียนคณิตศาสตร์

“เรียนรู้ด้วยตนเอง พร้อมให้เรานำ�พา “ความเก่ง” ไปสู่คุณ”
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	 Note 

	 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส กล่าวว่า...

	 ในรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากับผลบวกของ

พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านประกอบมุมฉาก

	 	 จากรูป	 พื้นที่ ➊ 	= 	 พื้นที่ ➋ + พื้นที่ ➌
	 	 	 	 (AB)2 	 = 	 (BC)2 + (AC)2

	 	 จะได้	 c2 	 	 = 	 a2 + b2	

	 	 หรือ		 a2 	 	 = 	 c2 – b2	 	 … #

	 	 หรือ		 b2 	 	 = 	 c2 – a2	 	 … # #

	 	

Δ ABC มี AB เป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก มี BC และ AC เป็นด้านประกอบมุมฉาก

Ex.	 รูป Δ PQR เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหรือไม่

	 	 ...Check  ดู!	

	 	 	

	 	 จาก		 c2 	 =	 a2 + b2

	 	 	 	 132 	=	 52 + 122

	 	 	 	 169 	=	 25 + 144

	 	 	 	 169 	=	 169

	 	 ดังนั้น	 Δ PQR เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

a

B
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บทที่ 
1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส
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	 Note	

 รากที่สองของจํานวนจร�ง

	 √4		=	 2	 	→	 เพราะ		 22	 =	 4

	 √9		=		 3	 	→	 เพราะ	 32		 =	 9

	 √0		=		 0	 	→	 เพราะ	 02		 =	 0

	 √a2	=		 |a|	;	 เมื่อ	a	เป็นจำานวนจริงใดๆ

  เพิ่มเติม        ให a เปนจํานวนจริงใดๆ

           คาสัมบูรณของ a เขียนแทนดวย |a|

             a เม� อ  a  >  0

         |a| =  � 0 เม� อ  a =  0

           –a เม� อ  a  <  0

         เชน  √52  = |5| =  5     0
2
  =  |0|  =  0

            √(–5)2 =  |–5|  =  5 

Ex.	 ถ้า	ABC	เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก	ซึ่งมี	ACB	เป็นมุมฉาก,	มีด้านตรงข้ามมุมฉาก	ยาว	c	หน่วยและมี

ด้านประกอบมุมฉากแต่ละด้านยาว	a	หน่วย	และ	b	หน่วย

	 	 	 	 	 	 	 จะได้	 ความสัมพันธ์ของด้านทั้ง	3	ตาม	ทบ.	พีทาโกรัส	ดังนี้

	 	 	 	 	 	 	 c2		 =		 a2	+	b2	 	 →		 	 หา	c		 =		 	√a2	+	b2

	 	 	 	 	 	 	 a2		 =		 c2	–	b2	 	 →		 	 หา	a		 =		 	√c2	–	b2

	 	 	 	 	 	 	 b2		 =		 c2	–	a2	 	 →		 	 หา	b		 =		 	√c2	–	a2

c

b

a

B

CA

^
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PRACTICE 1 :	 กำ�หนด Δ ABC ซึ่งมี ACB = 90 ํ, AB = c หน่วย, AC = b หน่วย และ BC = a หน่วย 

(ดังรูป) จงเติมตัวเลขลงในช่องตารางให้สมบูรณ์

ข้อที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

➊ 8 15 17

➋ 2.5 6 6.5

➌ 3 4 5

➍ 9 12 15

➎ 24 45 51

Ex.	 จงหาค่า x จากรูปสามเหลี่ยมที่กำ�หนดให้ต่อไปนี้

	 	 	 	 	 	 	 	 	 (AC)2	 =	 (AB)2 + (BC)2	 → 	 202 	= 	 122 + x2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 →	 x2 	 = 	 202 – 122 	 → 	 x2 	 = 	 400 – 144

	 	 	 	 	 	 	 	 	 → 	 x2 	 = 	 256 		 	 → 	 x 	 = 	  √256

	 	 	 	 	 	 	 	 	 → 	 x 	 =	  √162 	 	 → 	 x 	 = 	 |16| 	= 16

Ex.	 จงหาค่า x จากรูปสามเหลี่ยมที่กำ�หนดให้ต่อไปนี้; (เมื่อ √18 = 4.24 และ √19 = 4.36)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 หา (AB) พิจารณา	 Δ ABC ; (AB)2 = (AC)2 – (BC)2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 (AB)2 	 = 	 52 – 42	 →	 (AB)2 = 25 – 16

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 (AB)2 	 = 	 9	  	 → 	∴ AB = √9 = 3

	 	 	 	 	 	 	 	 	 หา (AD) พิจารณา 	Δ ABD ; (AD)2 = (AB)2 + (BD)2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x2 	 = 	 32 + 32	 → 	 x2 = 9 + 9

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x2 	 = 	 18	 	 →	 ∴ x = √18 = 4.24

A

CB a

b
c

A

B C

20
12

x

4

5x

CB

A

D

^
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PRACTICE 2 :		 พิจารณารูปสามเหลี่ยมมุมฉากต่อไปนี้ แล้วเขียน ✓ หน้าข้อความที่ถูกและเขียน ✗ 

หน้าข้อความที่ผิด

	 	 	 	 	 	 	 	 –––––	 ➊	 q2+ r2 	 = 	 p2

	 	 	 	 	 	 	 	 –––––	 ➋	 p2 – q2 	 = 	 r2

	 	 	 	 	 	 	 	 –––––	 ➌	 p2 – r2 	 = 	 q2

	 	 	 	 	 	 	 	 –––––	 ➍	 p 	 	 = 	  √q2 + r2

p
q

r 	 	 –––––	 ➎	 r 	 	 = 	  √p2 – q2

	 	 	 	 	 	 	 	 –––––	 ➏	 q 	 	 = 	  √p2 – r2

PRACTICE 3 :		 พิจารณาความยาวแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมที่กำ�หนดให้

	 	 	 	 	 แลว้เขยีน ✓ ถา้เปน็รปูสามเหลีย่มมมุฉาก และเขยีน ✗ ถา้ไมเ่ปน็รปูสามเหลีย่มมมุฉาก

	 –––––	 ➊	 2, 3 และ 4	 	 	 	 	 –––––	 ➋	 3, 3 และ 4

	 –––––	 ➌	 24, 26 และ 10	 	 	 	 –––––	 ➍	 2, 2 และ √8

	 –––––	 ➎	 13, 8 และ 10	 	 	 	 	 –––––	 ➏	 6
13

 , 8
13

 และ 10
13

 

PRACTICE 4	 :	(หาความยาวด้านที่เหลือของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก  เมื่อกำ�หนดความยาวของด้าน

2 ด้าน มาให้) โดยเขียน ✗ ทับตัวเลือกในแต่ละข้อที่ถูกต้องที่สุด

	 รูปประกอบ ข้อ (1) – (3)

x3

5

	 (1)	 สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้คือข้อใด

	 	 ก.	 52 = 32 – x2	 	 	 ข.	 x2 = 52 – 32

	 	 ค.	 x2 = 52 + 32	 	 	 ง.	 32 = x2 + 52

	 (2)	 ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 16	 	 	 ข.	 25	 	

	 	 ค.	 36	 	 	 ง.	 49

รูปประกอบ ข้อ (1) – (3)
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	 (3)	 ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 √49 = 7	 	 	 ข.	 √36 = 6

	 	 ค.	 √25 = 5	 	 	 ง.	 √16 = 4

40

41

x

	 (4)	 สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้คือข้อใด

	 	 ก.	 x2 = 412 – 402	 	 	 ข.	 x2 = 412 + 402

	 	 ค.	 402 = x2 – 412	 	 	 ง.	 412 = x2 – 402

	 (5)	 ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 121	 ข.	 100	 ค.	 81	 ง.	 64

	 (6)	 ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	  √64 = 8	 ข.	  √81 = 9	 ค.	  √100 = 10	 ง.	  √121 = 11

อ (7) – (9)
x

2920

	 (7)	 สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ คือข้อใด

	 	 ก.	 292 = x2 – 202	 	 	 ข.	 x2 = 292 + 202

	 	 ค.	 202 = x2 – 292	 	 	 ง.	 x2 = 292 – 202

	 (8)	 ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 625	 	 	 ข.	 576	

	 	 ค.	 441	 	 	 ง.	 400

รูปประกอบ ข้อ (4) – (6)

รูปประกอบ ข้อ (7) – (9)
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	 (9)	 ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	  √441 = 21	 	 	 ข.	  √400 = 20

	 	 ค.	  √625 = 25	 	 	 ง.	  √576 = 24

x 1313

24

	 (10)	สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ คือข้อใด

	 	 ก.	 132 = x2 – ( 24
2
)2	 	 	 ข.	 x2 = 132 – ( 24

2
)2	

	 	 ค.	 ( 24
2
)2 = x2 – 132	 	 	 ง.	 x2 = 132 + ( 24

2
)2

	 (11)	ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 49	 ข.	 36	 ค.	 25	 ง.	 16

	 (12)	ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 √16 = 4	 ข.	 √25 = 5	 ค.	 √36 = 6	 ง.	 √49 = 7

รูปประ

a

a

13

12

x

)

	 (13)	สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ เพื่อหาค่า a คือข้อใด

	 	 ก.	 132 = a2 – 122	 	 	 ข.	 a2 = 132 + 122

	 	 ค.	 122 = a2 – 132	 	 	 ง.	 a2 = 132 – 122

	 (14)	ค่าของ a2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 81	 ข.	 64	 ค.	 36	 ง.	 25

	 (15)	ค่าของ a เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	  √25 = 5	 ข.	  √36 = 6	 ค.	  √64 = 8	 ง.	  √81 = 9

รูปประกอบ ข้อ (10) – (12)

รูปประกอบ ข้อ (13) – (18)
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	 (16)	สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ เพื่อหาค่า x คือข้อใด

	 	 ก.	 x2 = a2	 	 	 ข.	 x2 = a2 + a2

	 	 ค.	 a2 = x2 + a2	 	 	 ง.	 x2 = 2a

	 (17)	ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 10	 	 	 ข.	 25

	 	 ค.	 50	 	 	 ง.	 64

	 (18)	ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 �10	 	 	 ข.	 �25 = 5

	 	 ค.	 �50 = 5�2	 	 	 ง.	 �64 = 8

รู

a a

54 x

	 (19)	สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ เพื่อหาค่า a คือข้อใด

	 	 ก.	 a2 = x2 – 42	 	 	 ข.	 a2 = 52 + x2

	 	 ค.	 a2 = 52 – 42	 	 	 ง.	 a2 = 52 – x2

	 (20)	ค่าของ a2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 25	 ข.	 16	 ค.	 9	 ง.	 3

	 (21)	ค่าของ a เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 √3	 ข.	 √9 = 3	 ค.	 √16 = 4	 ง.	 √25 = 5

	 (22)	สมการแสดงความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ เพื่อหาค่าของ x คือข้อใด

	 	 ก.	 x2 = 42 + (2a)2	 	 	 ข.	 x2 = 52 + a2

	 	 ค.	 x2 = 52 – 42	 	 	 ง.	 x2 = 42 + a2

	 (23)	ค่าของ x2 เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 16	 ข.	 25	 ค.	 52	 ง.	 80

	 (24)	ค่าของ x เท่ากับข้อใด

	 	 ก.	 √80 = 4√5	 	 	 ข.	 √52 = 2√13

	 	 ค.	 √45 = 3√5	 	 	 ง.	 √25 = 5

รูปประกอบ ข้อ (19) – (24)
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ความยาวแต่ละด้านที่ประกอบเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งใช้บ่อยๆ มีดังนี้

	  	 3, 4, 5	 	  	 5, 12, 13	 	 	 7, 24, 25	 	 	 8, 15, 17	 	 	 9, 40, 41

	 	  11, 60, 61	 	  12, 35, 37	  	 13, 84, 85	 	 20, 21, 29

	 ชดุของตวัเลขดงักลา่วขา้งตน้ เขยีนในรปูของอตัราสว่นอยา่งต่ำ� ซึง่หากนอ้งๆ นำ�ตวัเลขแตล่ะชดุมาหาพหคุณู 

ผลลพัธท์ีไ่ดก้ย็งัคงเปน็ความยาวแตล่ะดา้นทีป่ระกอบเปน็รปูสามเหลีย่มมมุฉาก เชน่กนัครบั ไปศกึษาตวัอยา่งกนั

เลย...

	 	 (3, 4, 5) × 2 	= 	 (6, 8, 10)		 	 	 (3, 4, 5) × 4 	= 	 (12, 16, 20)

	 	 (3, 4, 5) × 3 	= 	 (9, 12, 15)	 	 	 (3, 4, 5) × 5 	= 	 (15, 20, 25)

## ชุดของตัวเลขอื่นๆ ก็ล้วนมีความสัมพันธ์ทำ�นองเดียวกัน...นะ! ##

	

 

	 	 	 	 	 	 	 		 รูปสามเหลี่ยมเป็นรูปที่มีด้าน 3 ด้าน มีมุม 3 มุม ซึ่งเราก็ทราบกัน

ดีแล้วไม่เพียงเท่านี้นะ... ความสัมพันธ์ของความยาวของด้านทั้ง 3 ด้านใน

รูปสามเหลี่ยม สามารถนำ�ไปใช้เพื่อตรวจสอบว่า รูปสามเหลี่ยมนั้นเป็นรูป

สามเหลี่ยมชนิดใดได้อีกด้วย

	 กำ�หนดให้	  	 c 	 คือ ความยาวของด้านที่ยาวที่สุดในรูป Δ ใดๆ

	 	 	 	 	  ถ้า a2 + b2 = c2	  แล้วรูปสามเหลี่ยมนั้นจะเป็น “สามเหลี่ยมมุมฉาก” 

	 	 	 	  	 (บทกลับของ ทบ. พีทาโกรัส)

	 	 	 	  	 ถ้า	 a2 + b2 > c2 แล้วรูปสามเหลี่ยมนั้นจะเป็น “สามเหลี่ยมมุมแหลม”

	 	 	 	  	

	 	 	 	 	 ถ้า	 a2 + b2 < c2 แล้วรูปสามเหลี่ยมนั้นจะเป็น “สามเหลี่ยมมุมป้าน”

a c

b

b

c

a

c

a

b
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PRACTICE 5 :	จงหาความยาวของดา้นทีเ่หลอืของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก เมือ่กำ�หนดความยาวของดา้น
มาให้เพียง 2 ด้าน

	 	 	 	 	 	 ➊	 เมื่อ a = 24 ซม., b = 7 ซม. จงหา c = ?

	 	 	 	 	 	 แนวคิด	 c2	 =	 a2 + b2	 	 →	 	 c2	 =	 	 	 +	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 → 	 c2	 = 	 	 	 	 →	 ∴	 c 	 =	 	 	 =	 	 	  ซม.

	 	 	 	 	 	 ➋	 เมื่อ c = 17 ม., a = 8 ม. จงหา b = ?

	 	 	 	 	 	 แนวคิด	 b2	 =	 c2 – a2	 	 →	 	 b2	 =	 	 	 –	 	

a

b

c

	 	 	 → 	 b2	 = 	 	 	  	 →	 ∴	 b 	 =	 	 	 =	 	 	  ม.

	 	 	 	 	 	 ➌	 เมื่อ b = 35 ฟุต, c = 37 ฟุต จงหา a = ?

	 	 	 	 	 	 แนวคิด	 a2	 =	 c2 – b2	 	 →	 	 a2	 =	 	 	 –	 	

	 	 	 	 	 	 	 → 	 a2	 = 	 	 	  	 →	 ∴	 a 	 =	 	 	 =	 	 	 ฟุต

PRACTICE 6 :	จงหาพื้นที่ของรูปในแต่ละข้อต่อไปนี้
	 ➊	 กำ�หนดให้ □ PQRS เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

S T R

P Q

5 «Á.

3 «Á.

7 «Á.

	 	 Step I 	 :	 หา QT จากรูป Δ QTR

	 	 	 	  (QT)2	 =	 (	 	 )2 – (		 	 )2	 = 	 	  	 = 	 	  	 = 	 	

	 	 	  	 ∴QT 	 =	 	 	   	 =	 	 	 	 	

	 	 Step II	 :	 หา พท. □ PQRS

	 	  	 	 สูตร	พท. ด้านขนาน 	 	 	 =	 ความยาวฐาน × ความสูง

	 	 	 	 	  	 	 	 	 	 	 =	 7 × 		  = 	 	  ตร.ซม.
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	 ➋	 กำ�หนดให้ ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า

BA

CD

12 «Á.

15 «Á.

	 	 Step I :	 หา BC จากรูป Δ ABC

	 	 	 	 (BC)2	 =	 (	 	 )2 – (		 	 )2	 = 	 	  	 = 	 	  	 = 	 	

	 	 	 	 ∴	 BC	 =	 	 	  	 =	 	 	 	 ซม.

	 	 Step II :	 หา	 พท. □ ABCD

	 	 	 	 สูตร	พท. □ ผืนผ้า	=	 กว้าง × ยาว

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 	 	  × 12	 =	 	 	 	 ตร.ซม.

	 ➌	 กำ�หนดให้ FGH เป็นรูปสามเหลี่ยม

F

H I G

20 «Á.

12 «Á.5.5 «Á.

	 	 Step I :	 หา FI จากรูป Δ FIG

	 	 	 	 	 (FI)2	 =	 (	 	 )2 – (		 	 )2	 = 	 	  	 = 	 	  	 = 	 	

	 	 	 	 ∴	 FI	 =	 	 	  	 = 	 	 	  ซม.

	 	 Step II :	 หา 	 พท. △ FGH

	 	 	 	 สูตร	พท. △	= 1
2
 × ฐาน × สูง  	 = 	 	 	 = 	 	    ตร.ซม.
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	 ➍	 กำ�หนดให้ □ WXYZ เป็นรูปสี่เหลี่ยมคางหมู

	

Z L Y

XW

6 «Á. 10.5 «Á.

7.5 «Á.

10 
«Á

.
	 	 Step I :	 หา WL จากรูป Δ WLZ

	 	 	 	 	 (WL)2	 =	 (	 	 )2 – (		 	 )2	 = 	 	  	 = 	 	  	 = 	 	

	 	 	 	 ∴	 WL	 	 =	  	 	  	 = 	 	  ซม.	

	 	 Step II :	 หา 	 พท. □	 WXYZ

	 	 	 	 สูตร	พท. □	 คางหมู 	 =	 1
2  × สูง × ผลบวกของด้านคู่ขนาน

	 	 	 	  	 	 	 	 	 =	 1
2  × 	 	  × 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 	 	  ตร.ซม.

	 ➎	 กำ�หนด ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ซึ่งมีจุด P, จุด Q, จุด R และจุด S อยู่บน AB, BC, CD และ

DA ตามลำ�ดับ ซึ่ง AP = BQ = CR = DS = 9 หน่วย, BP = CQ = DR = AS = 12 หน่วย

จงหาว่า □ PQRS มีพื้นที่กี่ตารางหน่วย

A P B

D R

S

C

Q

9

9

9

9

12

12

12

12

	 	 Step I :	 AP 	= 9 หน่วย, AS = 12 หน่วย, PÂS = 90 ํ หา PS = ?

	 	 	 	 (PS)2	 = 	 (AP)2 + (	 	 )2	 =	 92 + (	 	 )2

	 	 	 	 	 	 = 	 81 + 	 	  	 =	 	 	

	 	 	 	 ∴	 PS 	 =	 	 	  	 	 =	 	 	  หน่วย

	 	 Step II :	 หา	 พท. จ  PQRS

	 	 	 	 	 พท. จ  PQRS = (PS)2 = (	 	 	 )2 	 = 	 	  ตร.หน่วย

14 × 14 = 196

15 × 15 = 225

น่ารู้!
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PRACTICE 7 :	 จงเติมคำ�ตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง

 กำ�หนด 	  	 	 	 a เป็นจำ�นวนเต็มบวกใดๆ จะได้	 √a2	=	 √a × a	 =	 |a|

 	 	  Ex.	  	  √4 		 = 	  √22 	  =	 |2|	 = 	 2

	 	 	 	 	  √169 	 = 	  √132 	  = 	 |13| 	= 	 13

	 (1)	 √9 	 	 =	 √32 		 =	 	 	 	 (2)	 √16 	 =	 √42 		 =	 	 	

	 (3)	 √25		 =	 √52 		 =	 	 	 	 (4)	 √36 	 =	 √62 		 =	 	 	

	 (5)	 √49 	 =	 √72 		 =	 	 	 	 (6)	 √64 	 =	 √82 		 =	 	 	

	 (7)	 √81 	 =	 √92 		 =	 	 	 	 (8)	 √100 	 =	 √102 	 =	 	 	

 

 กำ�หนด 	 	  a และ b เป็นจำ�นวนเต็มบวกใดๆ จะได้ 	 √a × a × b	 =	 a √b

	 	  Ex.	  √20	 =	 √4 × 5	 =	 √2 × 2 × 5 	 =	 2 √5

	 	 	 	  √98 	 =	 √49 × 2	=	 √7 × 7 × 2 	 =	 7 √2

	 (9)	 √12 	 =	 √4 × 3	 	 =	 √2 × 2 × 3	 =	 	 	 	

	 (10)	√54 	 =	 √9 × 6 	 	 =	 √3 × 3 × 6 	 =	 	 	 	

	 (11)	√112 	 =	 √16 × 7		 =	 √4 × 4 × 7 	 =	 	 	 	

	 (12)	√50 	 = 	 √25 × 2		 =	 √5 × 5 × 2 	 =	 	 	 	

	 (13)	√396	 =	 √36 × 11	 =	 √6 × 6 × 11 	=	 	 	 	

	 (14)	√147	 =	 √49 × 3 		 =	 √7 × 7 × 3 	 =	 	 	 	

 กำ�หนด 	 	 a และ b เป็นจำ�นวนเต็มบวกใดๆ

	 	 จะได้	 (√a )2 	 =	 a 

	 	 	 	 (b√a )2 	 =	 b2 × a	 =	 b2a

	 	 Ex.	 	 (√5 )2 	 =	 5	 	

	 	 Ex.	 	 (2√7 )2 	 =	 22 × 7	 =	 28

	 (15)	 (√11 )2 =		 	 	 	  (16)	(√4 )2 	 =	 	 	 	 (17)	 (√19 )2 =		 	 	  

	 (18)	 (2√5 )2 =		 	 	 	  (19)	(11√2 )2 	=	 	 	 	 (20)	 (4√3 )2 =		 	 	

เขาใ
จแลว...

ตองน
ำไปใชนะ เจาคะ!
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	 	 เราสามารถนำ�ความรูจ้ากทฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัของ

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส ไปใช้เพื่อหาความกว้าง ความยาว หรือความสูงของ

รูปสามเหลี่ยมมุมฉากได้ ซึ่งจะช่วยในการหาความยาวของด้านที่ขาดหาย

ไปในรูปต่างๆ ได้

✯ โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัส ✯

PRACTICE 8 :	 จงเขียน ✗ ทับตัวเลือกที่ถูกต้องที่สุดในแต่ละข้อ

1.	 ความสัมพันธ์ของรูป Δ มุมฉากนี้ ตรงกับข้อใด

	 	 	 	 	 ก.	 r2 = s2 – t2

	 	 	 	 	 ข.	 r2 = s2 + t2

	 	 	 	 	 ค.	 r2 = t2 – s2

	 	

r
t

s

	 	 	 ง.	 r2 = (s + t)2

2.	 จากรูป ความยาวด้าน a เท่ากับข้อใด

	 	 	 	 	 ก.	 121

	 	 	 	 	 ข.	 111

	 	 	 	 	 ค.	 12

	

60

61

a = ?

	 ง.	 11

3.	 สี่เหลี่ยมจัตุรัสรูปหนึ่ง มีความยาวด้านละ 9 ซม. จะมีเส้นทแยงมุมยาวกี่เซนติเมตร

	 	 	 	 	 ก.	 √162 	 =	 9√2

	 	 	 	 	 ข.	 √128 	 =	 8√2

	 	 	 	 	 ค.	 √98 	 =	 7√2

	

9 «Á.

9 «Á.

?

	 	 ง.	 √72 	 =	 6√2

4.	 กำ�หนด Δ ABC มีมุม A เป็นมุมฉาก ซึ่ง AB = 12  AC และ พท. Δ BAC = 64 ตร.ซม. ถ้า AB = a 

เซนติเมตร แล้ว BC ยาวกี่เซนติเมตร

	 	 	 	 	 ก.	 √500 	 =	 10√5

	 	 	 	 	 ข.	 √405 	 =	 9√5

	 	 	 	 	 ค.	 √320 	 =	 8√5

	 	

a Ë¹‹ÇÂA

C

?

B

	 	 	 ง.	 √245 	 =	 7√5
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5.	 เครื่องบินลำ�หนึ่ง เมื่อบินไปทางทิศเหนือ 96 ไมล์ แล้วบินไปทางทิศตะวันตก 72 ไมล์ จะถึงจุดหมาย

ทันที จงหาว่าปลายทางอยู่ห่างจากจุดเริ่มต้นกี่ไมล์

	 	 	 	 	 ก.	 102

	 	 	 	 	 ข.	 112

	 	 	 	 	 ค.	 120

	 	 	 	 	 ง.	 122

	

96

72¨Ø´ËÁÒÂ

?

6.	 จากรูป AD ยาวกี่หน่วย ; [ กำ�หนด (a + b)2 = a2 + 2ab + b2 ]

	 	 	 	 	 ก.	 4 + √2

	 	 	 	 	 ข.	 4 + 2√2

	 	 	 	 	 ค.	 √4 + √2

	 	 	 	 	 ง.	 √4 + 2√2

	

B

A

D C1

1

?

7.	 มดดำ�ตัวหนึ่งยืนนิ่งที่ตำ�แหน่ง A ซึ่งอยู่ห่างจากจุดปล่อยบอลลูน P เป็นระยะ 800 เมตร เมื่อปล่อยแล้ว

บอลลูนลอยขึ้นในแนวดิ่ง อยู่สูงจากพื้น 600 เมตร ณ ตำ�แหน่งความสูงระดับนี้ ลูกบอลลูนอยู่ห่างจาก

มดดำ�กี่เมตร

	 	 	 	 	 ก.	 900

	 	 	 	 	 ข.	 980

	 	 	 	 	 ค.	 1,000

	 	 	 	 	 ง.	 1,500

	

A P800 Á.

600 Á.

C

?
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8.	 ดนัยสูง 7 ฟุต ยืนอยู่บนพื้นราบห่างจากจุดปล่อยบอลลูน 50 ฟุต เมื่อบอลลูนลอยขึ้นไปขณะที่อยู่สูง

จากพื้นราบ 127 ฟุต อยากทราบว่าศีรษะของดนัยอยู่ห่างจากบอลลูนกี่ฟุต

	 	 	 	 	 ก.	 130

	 	 	 	 	 ข.	 128

	 	 	 	 	 ค.	 125

	 	 	 	 	 ง.	 120

	

P
A 7 ¿Øµ

B
Q

50 ¿Øµ

127 ¿Øµ

C

?

9.	 นายวันดี มีนัดรับประทานอาหารเย็นกับเพื่อนๆ ที่ร้านอาหารแห่งหนึ่ง เมื่อขับรถจากบ้านของเขาตาม

เสน้ทางในแผนผงั จะตอ้งขบัรถตรงไปทางทศิเหนอื 17 กโิลเมตร จากนัน้เลีย้วขวาไปทางทศิตะวนัออก 

18 กโิลเมตร แลว้จงึขบัตรงขึน้ไปทางทศิเหนอือกี 7 กโิลเมตร จะถงึจดุนดัพบพอด ีจงหาวา่ รา้นอาหาร

ที่นายวันดี นัดกับเพื่อนไว้อยู่ห่างจากบ้านกี่กิโลเมตร

	 	 	 	 	 ก.	 20

	 	 	 	 	 ข.	 28

	 	 	 	 	 ค.	 30

	 	 	 	 	 ง.	 32

	

B C

D

A

17

7
18

E

AD = ?

10.	 กล่องทรง □ มุมฉากใบหนึ่งกว้าง 9 นิ้ว ยาว 12 นิ้ว และสูง 8 นิ้ว จงหา AP มีความยาวกี่นิ้ว

	 	 	 	 	 ก.	 12

	 	 	 	 	 ข.	 15

	 	 	 	 	 ค.	 16

	 	 	 	 	 ง.	 17

	 A

G

P

F

B

9ʺ 8ʺ

12ʺ

AP = ?
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11.	 เสาธงสูง 84 ฟุต เมื่อเชิญธงขึ้นสู่ยอดเสาแล้วดึงเชือกผูกธงให้ตึง โดยนำ�ปลายข้างหนึ่งไปพันยึดติดกับ

สมอเหล็กที่ปักไว้ในดิน (ดังรูป) วัดความยาวเชือกจากยอดเสาธงถึงสมอเหล็กได้ 85 ฟุต อยากทราบว่า

สมอเหล็กนี้ปักไว้ห่างจากโคนเสาธงกี่ฟุต

	 	 	 	 	 ก.	 11

	 	 	 	 	 ข.	 13

	 	 	 	 	 ค.	 15

	 	 	 	 	 ง.	 18

	

BC = ?

84 ¿Øµ 85 ¿Øµ

A

B C
12.	 บนัไดอนัหนึง่ยาว 6.1 เมตร นำ�ปลายบนัไดไปวางพงิไวก้บัผนงัตกึโดยใหเ้ชงิบนัไดหา่งจากผนงั 1.1 เมตร 

อยากทราบว่าปลายของบันไดนี้อยู่สูงจากพื้นกี่เมตร

	 	 	 	 	 ก.	 6.5

	 	 	 	 	 ข.	 6.0

	 	 	 	 	 ค.	 5.8

	 	 	 	 	 ง.	 5.4

	

6.1 Á.

1.1 Á.

h=?

13.	 วงกลมขนาดเดียวกัน 3 วง วางนิ่งบนพื้นราบโดยเรียงซ้อนกัน (ดังรูป) ถ้ารัศมีของวงกลมเท่ากับ           

30 เซนติเมตร แล้วความสูง h ของวงกลมที่วัดจากพื้นราบเป็นกี่เซนติเมตร; (ให้ √3 = 1.7) 

	 	 	 	 	 ก.	 100

	 	 	 	 	 ข.	 101

	 	 	 	 	 ค.	 111

	 	 	 	 	 ง.	 121
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14.	 จากรูป AO มีความยาวกี่หน่วย

	 	 	 	 	 ก.	 4

	 	 	 	 	 ข.	 6

	 	 	 	 	 ค.	 8

	 	 	 	 	 ง.	 10
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15.	 ทอ่ระบายน้ำ�ทรงกระบอกมรีศัมภีายในของทอ่ 15 ซม. ถา้ขณะนีม้นี้ำ�ในทอ่โดยวดัความกวา้งของผวิน้ำ�ได ้

24 ซม. จงหาวา่ความสงูของระดบัน้ำ�ซึง่วดัจากผวิน้ำ�ไปถงึตำ�แหนง่ทีล่กึทีส่ดุภายในทอ่เปน็กีเ่ซนตเิมตร

	 	 	 	 	 ก.	 4

	 	 	 	 	 ข.	 6

	 	 	 	 	 ค.	 8

	 	 	 	 	 ง.	 10
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