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3บทที่ 1 คณิตศาสตร์

Chapter
คณิตศาสตร์

1

จ�ำนวนนับและการด�ำเนินการ
จ�ำนวนนับ มีลักษณะส�ำคัญดังนี้
Á	 ใช้สัญลักษณ์แทนจ�ำนวนนับด้วย N
Á	สามารถเรียกอีกชื่อวา่ “จ�ำนวนเต็มบวก”
Á	จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดคือ 1
Á	จ�ำนวนนับที่มากที่สุดหาค่าไม่ได้ (ไม่มีจ�ำนวนนับที่มากที่สุด)

ค่าประจ�ำหลักของจ�ำนวนนับ
ชื่อหลัก ล้าน แสน หมื่น พัน ร้อย สิบ หน่วย

ค่าประจ�ำหลัก 1,000,000 100,000 10,000 1,000 100 10 1
เขียนค่าประจ�ำหลักในรูป
เลขยกก�ำลัง 106 105 104 103 102 101 100

ตัวอย่างการอ่านคา่ประจ�ำหลักของ 9,753,124
ชื่อหลัก ค่าประจ�ำหลัก เลขโดด ค่าของเลขโดดตามค่าประจ�ำหลัก

ลา้น 1,000,000 9 9,000,000
แสน 100,000 7 700,000
หมื่น 10,000 5 50,000
พัน 1,000 3 3,000
ร้อย 100 1 100
สิบ 10 2 20

หน่วย 1 4 4

สามารถเขียนในรูปการกระจายได้ดังนี้
9,753,124 = 9,000,000 + 700,000 + 50,000 + 3,000 + 100 + 20 + 4

ข้อสังเกต
เลขโดด หมายถึง เลขตัวเดียว คือ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9
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การประมาณค่าใกล้เคียง
การประมาณ คือ การบอกปรมิาณเป็นจ�ำนวนรปูอย่างง่ายทีใ่กล้เคียงความเป็นจรงิมากทีส่ดุ มหีลกัการคือ 

ให้พิจารณาเฉพาะเลขโดดที่อยู่ถัดไปจากหลักที่ต้องการไปทางขวามือเท่านั้น นั่นคือ
	 1.	 ถ้าตัวเลขดังกล่าวมีค่าตั้งแต่ 5 ขึ้นไป (5, 6, 7, 8, 9) ให้ปัดเลขในหลักที่ต้องการขึ้น
	 2.	 ถ้าตัวเลขดังกล่าวมีค่าน้อยกว่า 5 ให้ปัดทิ้ง
		  เช่น	 57 	 มีคา่ประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มสิบ	 คือ 60
		  749	 มีค่าประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มร้อย	 คือ 700
		  523,490	 มีคา่ประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มพัน	 คือ 523,000
		  136,382 	 มีค่าประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มหมื่น 	 คือ 140,000
		  1,736,015	 มีคา่ประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มล้าน 	 คือ 2,000,000
ตัวอย่างที่ 1 	 คา่ประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มล้านของเงิน 654,581,647 บาท คือจ�ำนวนในข้อใด
	 1.  5 ลา้นบาท			   2.  6 ลา้นบาท
	 3.  655 ลา้นบาท		  4.  656 ลา้นบาท
	 ตอบข้อ 3	
วิธีท�ำ 	 คา่ประมาณใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มล้านของเงิน 654,581,647 บาท คือ 655,000,000 บาท 

หรือ 655 ลา้นบาท					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 จังหวัดหนึ่งมีพลเมืองเป็นผู้ชาย 316,449 คน เป็นหญิง 479,531 คน จังหวัดนี้มีพลเมือง

รวมกันเป็นคา่ใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มหมื่นกี่คน
	 1.  709,000 คน		  2.  790,000 คน
	 3.  795,000 คน		  4.  800,000 คน
	 ตอบข้อ 4 	
วิธีท�ำ	 จังหวัดนี้มีพลเมืองรวมกัน 316,449 + 479,531 = 795,980 คน 
	 คา่ใกล้เคียงจ�ำนวนเต็มหมื่นคือ  800,000 คน			  ตอบ

การบวก ลบ คูณ หารจ�ำนวนนับ
การด�ำเนินการไม่มีวงเล็บ ต้องเรียงล�ำดับการกระท�ำดังนี้
	 1.	 กรณีมีวงเล็บบางส่วน ให้ท�ำในวงเล็บก่อน
	 2.	 เลขยกก�ำลัง
	 3.	 การหาร
	 4.	 การคูณ
	 5.	 การบวก
	 6.	 การลบ

ข้อสังเกต
1.  กรณีการบวกและการลบอยู่ติดกันให้ท�ำจากซ้ายไปขวา
2.  กรณีการคูณและการหารอยู่ติดกันให้ท�ำจากซ้ายไปขวาเช่นกัน
ทัง้น้ี กรณกีารบวก ลบ คูณ และหาร อยู่ติดกัน ให้ท�ำการคูณและการหารก่อน จึงท�ำการบวกและการลบเสมอ

ตวั
อยา่
ง
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ตัวอย่างที่ 1	 8 + 7 - 6 × 5 ÷ 4 มีผลลัพธ์ตรงกับข้อใด	
	 1.  5				    2.  7
	 3.  5.5			   4.  7.5
	 ตอบข้อ 4 	
วิธีท�ำ 	 8 + 7 - 6 × 5 ÷ 4	 = 8 + 7 - 30 ÷ 4
		  = 8 + 7 - 7.5
		  = 15 - 7.5
		  = 7.5			   ตอบ
ตัวอย่างที่ 2	 15 - 7 + 4 × 52 มีผลลัพธ์ตรงกับข้อใด
	 1.  108			   2.  120
	 3.  121			   4.  138
	 ตอบข้อ 1	

วิธีท�ำ	 15 - 7 + 4 × 52 = 15 - 7 + 4 × 25
		  = 8 + 100			 
	 = 108				   ตอบ			             

ตัวอย่างที่ 3 	 ข้อใดต่อไปนี้ไม่ใช่วิธีการหาคา่ 121 × 34 ÷ 17	
	 1.  (121 × 34) ÷ 17		  2.  (121 ÷ 17) × 34
	 3.  (121 × 17) ÷ 34		  4.  121 × (34 ÷ 17)
	 ตอบข้อ 3	

วิธีท�ำ 	 เมื่อพิจารณาจะพบวา่ 17 เป็นตัวหาร ไม่ใช่ตัวคูณ	 ตอบ
ตัวอย่างที่ 4	 10 + 24 - 3 × 10 ÷ 6 มีผลลัพธ์ตรงกับข้อใด
	 1.  20				   2.  21
	 3.  22				   4.  23

	 ตอบข้อ 2	

วิธีท�ำ	 10 + 24 - 3 × 10 ÷ 6	 = 10 + 16 - 3 × 10 ÷ 6
		  = 10 + 16 - 30 ÷ 6
		  = 10 + 16 - 5
		  = 26 - 5
		  = 21			   ตอบ

สมบัติการบวกและการคูณ
สมบัติการสลับที่
ให้ a และ b เป็นจ�ำนวนนับใดๆ
	 1.	 สมบัติการสลับที่ของการบวก a + b = b + a เช่น 7 + 8 = 8 + 7
	 2.	 สมบัติการสลับที่ของการคูณ a × b = b × a เช่น 11 × 12 = 12 × 11 

ตวั
อยา่
ง
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สมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม
ให้ a และ b เป็นจ�ำนวนนับใดๆ
	 1.	 สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มของการบวก a + (b + c) = (a + b) + c
		  เช่น 2 + (9 + 5) = (2 + 9) + 5 
	 2.	 สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มของการคูณ a × (b × c) = (a × b) × c
		  เช่น 5 × (7 × 3) = (5 × 7) × 3

สมบัติการแจกแจง
ให้ a และ b เป็นจ�ำนวนนับใดๆ
a × (b + c) = (a × b) + (a × c) เช่น 3 × (5 + 6) = (3 × 5) + (3 × 6)
ตัวอย่างที่ 1 	 ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง
	 1. (17 + 32) + 68 = 17 + (32 + 68) 
	 2. 20,341 × 84,350 = 84,350 × 20,341
	 3. 15 × (45 + 20) = (15 × 45) + (15 × 20)
	 4. (345 - 121) - 15 = 345 - (121 - 15)
	 ตอบข้อ 4	
วิธีท�ำ	 พิจารณาตัวเลือก
	 ตัวเลือกข้อ 1 ถูกต้อง เพราะ เป็นไปตามสมบัติการเปลี่ยนกลุ่มของการบวก
	 ตัวเลือกข้อ 2 ถูกต้อง เพราะ เป็นไปตามสมบัติการสลับที่ของการคูณ
	 ตัวเลือกข้อ 3 ถูกต้อง เพราะ เป็นไปตามสมบัติการแจกแจง
	 ตัวเลือกข้อ 4 ผิด เพราะ (345 - 121) - 15 = 209 ≠ 239 = 345 - (121 - 15)  ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 ข้อใดใช้สมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม	
	 1. 25 + (38 + 47) = 25 + 85 = 110
	 2. (6 + 11) × 5 = (6 × 5) + (11 × 5)
	 3. 21 × (13 × 25) = (21 × 13) × 25
	 4. (13 + 20) + 30 = 30 + 33 = 63
	 ตอบข้อ 3 เพราะ ใช้สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มของการคูณ  	                    ตอบ
ตัวอย่างที่ 3	 ข้อใดใช้สมบัติการสลับที่
	 1. (x + y) + z = x + (y + z)
	 2. m × (n + p) = (m × p) + (m × n)
	 3. (p + q) × r = (p × r) + (q × r)
	 4. a + b + c + d = (a + b) + (c + d)
	 ตอบข้อ 2
วิธีท�ำ	 m × (n + p)	 = m × (p + n) ใช้สมบัติการสลับที่ของการบวก
	 = (m × p) + (m × n) ใช้สมบัติการแจกแจง	    	         ตอบ

ตวั
อยา่
ง
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ตัวอย่างที่ 4	 ก�ำหนด a และ b เป็นจ�ำนวนนับ ข้อใดไม่ถูกต้อง
	 1.  ถา้ a + 0 = b + 0 แล้ว a = b 
	 2.  ถา้ a × 1 = b × 1 แล้ว a = b 
	 3.  ถา้ 1 × 0 = a × 1 แล้ว a = 0
	 4.  ถา้ a × 0 = b × 0 แล้ว a = b
	 ตอบข้อ 4 เพราะ เมื่อ a และ b เป็นจ�ำนวนนับ ที่ a × 0 = b × 0 ไม่สามารถสรุปว่า 

a = b ได้ เช่น 3 × 0 = 5 × 0 แต่ 3 ≠ 5				             ตอบ

ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ
ตัวประกอบ หมายถึง จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับที่เราก�ำหนดให้ได้ลงตัว เช่น a จะเป็นตัวประกอบของ 

b ก็ต่อเมื่อ b หารด้วย a ลงตัว หรือกลา่วอีกนัยหนึ่งก็คือ a หาร b ลงตัว 
ตัวอย่างเช่น 	 20 หารด้วย 5 ลงตัว แสดงว่า 5 เป็นตัวประกอบหนึ่งของ 20 	  
	 ในขณะเดียวกัน 20 หารด้วย 3 ไม่ลงตัว แสดงว่า 3 ไม่เป็นตัวประกอบของ 20
จ�ำนวนเฉพาะ หมายถึง จ�ำนวนที่มากกว่า 1 ซึ่งมีตัวประกอบเพียงสองตัว คือ 1 และตัวเอง

จ�ำนวนเฉพาะตั้งแต่ 1-200 ที่ควรจ�ำได้
		  2	 3	 5	 7	 11	 13	 17	 19
		  23	 29	 31	 37	 41	 43	 47	 53
		  59	 61	 67	 71	 73	 79	 83	 89
		  97	 101	 103	 107	 109	 113	 127	 131
		  137	 139	 149	 151	 157	 163	 167	 173
		  179	 181	 191	 193	 197	 199

ข้อสังเกต
เลข 1 ไม่ใช่จ�ำนวนเฉพาะ

การแยกตัวประกอบ
ตัวประกอบเฉพาะ คือ ตัวประกอบที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เช่น
	 1.	 ตัวประกอบของ 12 ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12
		  ตัวประกอบเฉพาะของ 12 ได้แก่ 2 และ 3
	 2.	 ตัวประกอบของ 36 ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 9, 12, 18 และ 36
		  ตัวประกอบเฉพาะของ 36 ได้แก่ 2 และ 3
การแยกตัวประกอบ หมายถึง การเขียนในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะของจ�ำนวนนับนั้นๆ
การแยกตัวประกอบนิยมใช้ 2 วิธี
ตวั
อยา่
ง
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วิธีที่ 1 วิธีเขียนในรูปการกระจายของผลคูณของตัวประกอบ
ตัวอย่างที่ 1 	 จงแยกตัวประกอบของจ�ำนวนต่อไปนี้ โดยใช้วิธีกระจายของผลคูณ	
	 1.  24                                   

	 2.  63                                   

	 3.  100
วิธีท�ำ 	 1. 24	 = 6 × 4
		  = 2 × 3 × 4                        
		  = 2 × 2 × 2 × 3				    ตอบ
	 2. 63	 = 9 × 7
		  = 3 × 3 × 7      				    ตอบ       

	 3. 100	 = 10 × 10
	 = 2 × 2 × 5 × 5				    ตอบ

วิธีที่ 2 วิธีตั้งหาร
ตัวอย่างที่ 1	 จงแยกตัวประกอบของ 90
	 2 ) 90
	 5 ) 45

	 3 )   9
	 3 )   3
	        1
	 ดังนั้น 90 = 5 × 2 × 3 × 3				    ตอบ
ตัวอย่างที่ 2	 จงแยกตัวประกอบของ 1,600 ด้วยวิธีการกระจายของผลคูณและวิธีตั้งหาร	
วิธีท�ำ 	 วิธีการกระจายของผลคูณ 1,600	 = 16 × 100
		  = 2 × 2 × 2 × 2 × 10 × 10 
	 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 5 × 2 × 5                            
	 = 26 × 52

	                                   

	 วิธีตั้งหาร
	 2 ) 1600
	 2 )   800
	 2 )   400
	 2 )   200
	 2 )   100
	 2 )     50
	 5 )     25

	             5

	 ดังนั้น 1,600 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 5 × 5 = 26 × 52	 ตอบ

ตวั
อยา่
ง
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ตัวหารร่วมมาก
ตวัหารร่วม หรือตัวประกอบร่วม หมายถงึ จ�ำนวนนับทีส่ามารถหารจ�ำนวนนบัท่ีก�ำหนดให้ตัง้แต่ 2 จ�ำนวน

ลงตัว
ตัวอย่างเช่น 	 จงหาตัวหารร่วมของ 12 และ 18
วิธีท�ำ 	 ตัวประกอบของ 12 คือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12
	 ตัวประกอบของ 18 คือ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18
	 ดังนั้น ตัวประกอบร่วมของ 12 และ 18 คือ 1, 2, 3 และ 6	 ตอบ		

ตวัหารร่วมมาก คือ จ�ำนวนนบัทีม่ากท่ีสุด น�ำไปหารจ�ำนวนนบัต้ังแต่ 2 จ�ำนวนขึน้ไปได้ลงตวั ใช้สญัลกัษณ์ 
ห.ร.ม.

วิธีการหา ห.ร.ม. มีด้วยกันหลายวิธีแต่ขอแสดงวิธีที่นิยมใช้มากที่สุดคือ วิธีหารสั้น
ตัวอย่างที่ 1 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 60 และ 70	
วิธีท�ำ	

	 2 ) 60   70
	 5 ) 30   35
	       6     7		
	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 60 และ 70 คือ 2 × 5 = 10		  ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 198, 252 และ 315	
วิธีท�ำ
	 3 ) 198   252   315
	 3 )   66    84   105
	        22    28     35

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 198, 252 และ 315 คือ 3 × 3 = 9		 ตอบ
อีกวิธีที่เป็นประโยชน์ในการหา ห.ร.ม. กรณีที่จ�ำนวนนั้นเป็นจ�ำนวนที่มีค่ามากๆ วิธีนี้เรียกวา่ วิธีการหาร

ของยูคลิด คือ การเอาตัวที่มีค่าน้อยหารตัวมาก เหลือเศษเท่าใด ก็เอาเป็นตัวหารใหม่โดยหารตัวหารเดิม 

ท�ำอยา่งนี้ไปเรื่อยๆ จนกว่าจะหารลงตัว ตัวหารครั้งสุดท้ายคือ ห.ร.ม.
ตัวอย่างที่ 1 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 231 และ 789
วิธีท�ำ
	 2   231      789    3
	      192-     693-

	

2    39        96    2
	 2    36

-

       78-

     

		           18    6
	                   18-

		               

0   

  	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 231 และ 789 คือ 3			   ตอบ

3

	 ค�ำอธิบาย
	 1.  น�ำ 231 ไปหาร 789 ได้ 3 ครั้ง เหลือเศษ 96
	 2.  น�ำ 96 ไปหาร 231 ได้ 2 ครั้ง เหลือเศษ 39
	 3.  น�ำ 39 ไปหาร 96 ได้ 2 ครั้ง เหลือเศษ 18
	 4.  น�ำ 18 ไปหาร 39 ได้ 2 ครั้ง เหลือเศษ 3
	 5.  น�ำ 3 ไปหาร 18 ได้ 6 ครั้ง เหลือเศษ 0
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ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาจ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่น�ำไปหาร 37, 55 และ 91 แล้วเหลือเศษเท่ากัน
วิธีท�ำ 	 ขั้นที่ 1 หาผลต่างของจ�ำนวนนับแต่ละคู่แล้วน�ำผลลัพธ์ที่ได้ไปหา ห.ร.ม.
	 55 - 37 = 18
	 91 - 55 = 36
	 91 - 37 = 54
	 ขั้นที่ 2 หา ห.ร.ม. ของผลต่างที่ได้
	 2 ) 18     36     54
	 3 )   9     18     27
	 3 )   3       6       9
	        1       2       3

	 ห.ร.ม. ของ 18, 36 และ 54 คือ 2 × 3 × 3 = 18 		  ตอบ
	 ดังนั้น จ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่น�ำไปหาร 37, 55 และ 91 แล้วเหลือเศษเท่ากัน คือ 18
ตัวอย่างที่ 4 	 โรงเรียนแห่งหนึ่งมีนักเรียน 630 คน เป็นนักเรียนชาย 450 คน หากต้องการจัดแบ่งท�ำ

กิจกรรม โดยทุกกลุ่มมีเพศเดียวกันและจ�ำนวนเท่ากันให้มากที่สุด จะมีนักเรียนกลุ่มละ 

กี่คน
วิธีท�ำ	 โรงเรียนมีนักเรียน 630 คน มีนักเรียนชาย 450 คน แสดงว่าที่เหลือเป็นนักเรียนหญิง 

630 - 450 = 180 คน
	 หา ห.ร.ม. ของ 450 และ 180
	 10 ) 450    180
	   3 )   45      18    
	   3 )   15        6      

	             5        2

	 ดังนั้น แบ่งนักเรียนได้กลุ่มละ 10 × 3 × 3 = 90 คน		  ตอบ

ตัวคูณร่วมน้อย
ตัวคูณร่วมน้อย หมายถึง จ�ำนวนที่มีค่าน้อยที่สุดที่มีเลขชุดนั้นเป็นตัวประกอบ เช่น
2 เป็นตัวประกอบของ 2, 4, 6, 8, 10, 12, ...
3 เป็นตัวประกอบของ 3, 6, 9, 12, 15, 18, ...
6 เป็นตัวประกอบของ 6,  12, 18, 24, 30, 36, ...
ค.ร.น. ของ 2, 3, 6 คือ 6
วิธีการหา ค.ร.น. มีด้วยกันหลายวิธี แต่ขอแสดงวิธีที่นิยมใช้มากที่สุดคือ วิธีหารสั้นตวั
อยา่
ง
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ตัวอย่างที่ 1 	 จงหา ค.ร.น. ของ 18 และ 36	
	 2 ) 18   36  
	 3 )   9   18    
	 3 )   3     6    

	        1     2 

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 18 และ 36 คือ 2 × 3 × 3 × 1 × 2 = 36		          ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 จงหา ค.ร.น. ของ 60, 120 และ 140	
	 2 ) 60   120   140
	 2 ) 30     60     70
	 5 ) 15     30     35

	 3 )   3       6      7
	        1       2      7
	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 60, 120 และ 140 คือ 2 × 2 × 5 × 3 × 1 × 2 × 7 = 840   ตอบ

โจทย์ปัญหา ค.ร.น.
ตัวอย่างที่ 1 	 จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดที่เมื่อน�ำ 12, 20 และ 32 ไปหารลงตัวทุกจ�ำนวน คือจ�ำนวนใด
วิธีท�ำ 	 หา ค.ร.น. ของ 12, 20 และ 32
	 2 ) 12     20     32

	 2 )   6     10     16
	        3       5      8
	 ค.ร.น. ของ 12, 20 และ 32 คือ 2 × 2 × 3 × 5 × 8 = 480		          
	 ดังนั้น จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุด คือ 480				            ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 ติ๊ก ตู่ และต้อม วิ่งรอบสนาม 1 รอบ ใช้เวลา 6 นาที 12 นาที และ 15 นาที ตามล�ำดับ 

ถ้าทั้งสามคนเริ่มต้นวิ่งพร้อมกันเวลา 6.30 น. อยากทราบวา่ เวลาเท่าใดทั้งสามคนจะวิ่ง
มาพบกันที่จุดเริ่มต้นอีกครั้ง

วิธีท�ำ 	 หา ค.ร.น. ของ 6, 12, 15
	 3 ) 6     12     15
	 2 ) 2       4        5

	      1       2       5

	 ค.ร.น ของ 6, 12, 15 เทา่กับ 3 × 2 × 1 × 2 × 5 = 60
	 แสดงวา่ ทั้งสามคนจะวิ่งมาพบกันที่จุดเริ่มต้นเมื่อเวลาผ่านไป 60 นาที
	 เทา่กับเวลา 7.30 น.						               ตอบตวั
อยา่
ง
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ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 7 แล้วเหลือเศษ 5 หารด้วย 4 แล้วเหลือเศษ 2 และ
หารด้วย 6 แล้วเหลือเศษ 4

วิธีท�ำ 	 ขั้นที่ 1 หา ค.ร.น. ของ 7, 4 และ 6
	 2 ) 7       4        6

	      7       2       3

	 ค.ร.น. ของ 7, 4, 6 เท่ากับ 2 × 7 × 2 × 3 = 84
	 ขั้นที่ 2 หาผลตา่งของตัวหารและเศษ
	 7 - 5 = 2
	 4 - 2 = 2
	 6 - 4 = 2
	 ดังนั้น จ�ำนวนที่น้อยที่สุดคือ 84 - 2 = 82		  ตอบ
ตัวอย่างที่ 4 	 ให้ d เป็น ห.ร.ม. ของ 112, 56, 42 และ m เป็น ค.ร.น. ของ 18, 45 คา่ของ 20d - m 

เท่ากับข้อใดต่อไปนี้	
	 1.  164				    2.  168
	 3.  180				    4.  190
	 ตอบข้อ 4	

วิธีท�ำ 	 หา ห.ร.ม. ของ 112, 56, 42 ได้ดังนี้
	 2 ) 112     56     42

	 7 )   56     28     21
	         8        4       3

	 จะได้ ห.ร.ม. ของ 112, 56 และ 42 เท่ากับ 2 × 7 = 14 
	 ดังนั้น d = 14 
	 หา ค.ร.น. ของ 18, 45 ได้ดังนี้
	 3 ) 18     45     
	 3 )   6     15     
	        2       5      

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 18 และ 45 เท่ากับ 2 × 3 × 3 × 5 = 90
	 ดังนั้น m = 90
	 ค่าของ 20d - m	 = 20(14) - 90
		  = 280 - 90 = 190		  ตอบตวั
อยา่
ง
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ความสัมพันธ์ระหว่าง ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
ถา้ a และ b เป็นจ�ำนวนเต็มบวกใดๆ จะได้
a × b = (ห.ร.ม. ของ a และ b) × (ค.ร.น. ของ a และ b)
ตัวอย่างที่ 1 	 ถ้า a และ 12 มี ห.ร.ม. เทา่กับ 4 และ ค.ร.น. เท่ากับ 96 คา่ของ a มีค่าเท่ากับเทา่ใด
วิธีท�ำ 	 จ�ำนวนหนึง่เป็น 12 ให้อีกจ�ำนวนหนึง่เป็น a จากความสมัพนัธ์ของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. จะได้ 

a × 12 = 4 × 96
	 a = 384

12
	 a = 32
	 ดังนั้น อีกจ�ำนวนหนึ่งคือ 32			   ตอบ

จ�ำนวนเต็ม
จ�ำนวนเต็ม เป็นพื้นฐานที่ส�ำคัญในการเรียนรู้เรื่องการค�ำนวณ หากผู้สอบไม่มีความเข้าใจในเรื่องนี้ ย่อม

มีผลท�ำให้ไม่เข้าใจเรื่องการแก้สมการ ซึ่งเป็นหัวใจส�ำคัญของการแก้ปัญหาในข้อสอบ

จ�ำนวนเต็มบวกและศูนย์
จ�ำนวนเต็มบวก คือ จ�ำนวนที่มีคา่มากกว่าศูนย์ และมีค่าเพิ่มขึ้นทีละ 1, 2, 3, 4, … จาก 0 เรื่อยไปไม่มี

ที่สิ้นสุด
 

จ�ำนวนเตม็ศูนย์ ได้แก่ 0 ซ่ึงเป็นจ�ำนวนทีน้่อยกว่า 1 อยู ่1 หน่วย ดงัน้ัน จุดบนเส้นจ�ำนวนทีแ่ทนจ�ำนวนเตม็
ศูนย์จะอยู่ทางดา้นซ้ายของ 1 และอยู่ห่างจาก 1 เป็นระยะทาง 1 หน่วย ดังรูป

จ�ำนวนเต็มลบ
พิจารณาจากเส้นจ�ำนวน แสดงจ�ำนวนเต็มบวกและจ�ำนวนเต็มศูนย์

ถ้าต่อเส้นไปทางซ้ายมือของ 0 และก�ำหนดจดุบนเส้นจ�ำนวนทางซ้ายมอืของ 0 จดุเหล่าน้ีจะแทนจ�ำนวนเต็ม
ลบ ซึ่งเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -1, -2, -3, -4, …

+1 +1 +1

+3

+2

1 2 3 40

1 หน่วย

0 1 2 3 4 5 6

0 1 2 3 4 5 ...

0... -2-4 -1-3 431 2 ...

ตวั
อยา่
ง
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ข้อสังเกต
ถา้ a เป็นจ�ำนวนเต็มบวก เราจะเรียกจ�ำนวนเต็มลบ -a ว่า จ�ำนวนตรงข้ามของ a และในท�ำนองเดียวกันจะ

เรียก a ว่า จ�ำนวนตรงขา้มของ -a

สรุปคือ จ�ำนวนเต็มมี 3 ประเภท คือ
	 1.	 จ�ำนวนเต็มบวก ได้แก่ 1, 2, 3, 4, … 
	 2.	 จ�ำนวนเต็มลบ ได้แก่ -1, -2, -3, -4, …
	 3.	 จ�ำนวนเต็มศูนย์ ได้แก่ 0
จ�ำนวนทั้งสามจ�ำนวนเรียกรวมกันวา่ “จ�ำนวนเต็ม” ดังแผนภาพ

ค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนเต็ม
บทนิยาม ระยะทางที่ a อยู่ห่างจาก 0 เรียกว่า คา่สัมบูรณ์ของ a เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ |a|
ดังนั้น ถ้า a เป็นจ�ำนวนเต็มใดๆ แล้ว

	               |a| = 

เช่น	 ค่าของ |5| = 5
	 ค่าของ |0| = 0
	 ค่าของ |-5| = -(-5) = 5			 
ตัวอย่างที่ 1 	 จงหาค่าของ |-3|
วิธีท�ำ 	 |-3| = 3				    ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 จงหาค่าของ -|-10|	
วิธีท�ำ 	 -|-10| = -10				    ตอบ
ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาค่าของ |4| + |-7|
วิธีท�ำ 	 |4| + |-7|	 = 4 + 7
		  = 11         			   ตอบ    
ตัวอย่างที่ 4 	 จงหาคา่ของ |5| - |-5|	
วิธีท�ำ 	 |5| - |-5|	 = 5 - 5
		  = 0				    ตอบ		                                         

a เมื่อ a ≥ 0
-a เมื่อ a < 0

จ�ำนวนเต็มบวก

(1, 2, 3, 4, ...) (0) (-1, -2, -3, ...)

จ�ำนวนเต็มศูนย์

จ�ำนวนเต็ม

จ�ำนวนเต็มลบ

ตวั
อยา่
ง
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ตัวอย่างที่ 5 	 จงหาคา่ของ |-12| - |-12|  	
วิธีท�ำ 	 |-12| - |-12|	= 12 - 12
		  = 0				    ตอบ	                                                  

การบวกและการลบจ�ำนวนเต็ม
การบวกจ�ำนวนเต็ม
มีหลักการพิจารณา คือ ถ้าเป็นจ�ำนวนเต็มชนิดเดียวกันให้น�ำจ�ำนวนมาบวกกัน ค�ำตอบจะเป็นจ�ำนวนเต็ม

ชนิดเดียวกัน เช่น
2 + 6 = 8 เพราะ 2 และ 6 เป็นจ�ำนวนเต็มบวก ค�ำตอบจึงเป็นจ�ำนวนเต็มบวก
(-5) + (-7) = -12 เพราะ -5 และ -7 เป็นจ�ำนวนเต็มลบ ค�ำตอบจึงเป็นจ�ำนวนเต็มลบ
แต่ถ้าเป็นจ�ำนวนเต็มต่างชนิดกันให้น�ำค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนมาลบกัน ค�ำตอบท่ีได้เป็นจ�ำนวนเต็มชนิด

เดียวกับจ�ำนวนที่ค่าสัมบูรณ์มีค่ามากกวา่ เช่น
(-3) + 5 = |5| - |-3| = 2 ค่า |5| มีคา่มากกว่า |-3| ค�ำตอบจึงเป็นจ�ำนวนเต็มบวก
4 + (-5) = -(|-5| - |4|) = -1 คา่ |-5| มีคา่มากกว่า |4| ค�ำตอบจึงเป็นจ�ำนวนเต็มลบ
ตัวอย่างที่ 1 	 จงหาผลบวกของ 5 + (-2)	
วิธีท�ำ 	 5 + (-2) = 3					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 2 	 จงหาผลบวกของ 15 + (-7)	
วิธีท�ำ 	 15 + (-7) = 8					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาผลบวกของ (-7) + 10
วิธีท�ำ 	 (-7) + 10 = 3					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 4 	 จงหาผลบวกของ (-3) + 8
วิธีท�ำ 	 (-3) + 8 = 5					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 5 	 จงหาผลบวกของ 9 + (-7)
วิธีท�ำ 	 9 + (-7) = 2					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 6 	 จงหาผลบวกของ (-8) + 5
วิธีท�ำ 	 (-8) + 5 = -3					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 7 	 จงหาผลบวกของ 15 + (-27)
วิธีท�ำ 	 15 + (-27) = -12				    ตอบ
ตัวอย่างที่ 8 	 จงหาผลบวกของ (-12) + 6
วิธีท�ำ 	 (-12) + 6 = -6					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 9 	 จงหาผลบวกของ -10 + (-4) + (-7)
วิธีท�ำ 	 -10 + (-4) + (-7) = -14 + (-7) = -21		  ตอบ
ตัวอย่างที่ 10 	จงหาผลบวกของ 5 + 11 + (-3)
วิธีท�ำ 	 5 + 11 + (-3) = 16 + (-3) = 13			   ตอบ
ตวั
อยา่
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ตัวอย่างที่ 11 	จงหาผลบวกของ -6 + 15 + (-12)
วิธีท�ำ 	 -6 + 15 + (-12) = 9 + (-12) = -3				   ตอบ
ตัวอย่างที่ 12 	จงหาผลบวกของ 8 + (-7) + (-11) + 16
วิธีท�ำ 	 8 + (-7) + (-11) + 16	= 1 + (-11) + 16
		  = -10 + 16
		  = 6        				    ตอบ                                      
ตัวอย่างที่ 13 	จงหาผลบวกของ 82 + (-92) + (-104) + 68	
วิธีท�ำ 	 82 + (-92) + (-104) + 68	= -10 + (-104) + 68
	 = -114 + 68
	 = -46				    ตอบ

การลบจ�ำนวนเต็ม
เมื่อ a และ b เป็นจ�ำนวนเต็ม จะได้ว่า a - b = a + (-b)
ตัวตั้ง - ตัวลบ = ตัวตั้ง + จ�ำนวนตรงขา้มของตัวลบ เช่น
9 - 5 = 9 + (-5) = 4
8 - (-3) = |8| + |-3| = 8 + 3 = 11
3 - (-8) = |3| + |-8| = 3 + 8 = 11
ตัวอย่างที่ 1 	 จงหาผลลบของ -11 - 8
วิธีท�ำ 	 -11 - 8	 = (-11) + (-8)
		  = -19                				    ตอบ           
ตัวอย่างที่ 2 	 จงหาผลลบของ -21 - (-7)
วิธีท�ำ 	 -21 - (-7)	= -21 + 7
		  = -14    					     ตอบ
ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาผลลบของ 12 - 56
วิธีท�ำ 	 12 - 56	= 12 + (-56)
		  = -44          					     ตอบ      
ตัวอย่างที่ 4 	 จงหาผลลบของ 46 - (-25) 
วิธีท�ำ 	 46 - (-25)	 = 46 + 25
		  = 71     					     ตอบ   
ตัวอย่างที่ 5 	 จงหาผลลบของ -(-30) - 40
วิธีท�ำ 	 -(-30) - 40	= 30 - 40	
		  = -10   					     ตอบ  
ตัวอย่างที่ 6 	 จงหาผลลบของ -8 - 3 - 11
วิธีท�ำ 	 -8 - 3 - 11	= -8 + (-3) + (-11)
		  = -22					     ตอบ

ตวั
อยา่
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