
ตวั
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ค�ำน�ำ
	 นักเรียนหลายๆ คนท่ีไม่ชอบวิชาคณิตศาสตร์ เพราะเป็นวิชาที่ค่อนข้าง              

เข้าใจยาก จนท�ำให้บ่อยครั้งท่ีนักเรียนอาจจะไม่อยากเข้าห้องเรียนเลยทีเดียว                    

ถ้ามีโอกาสก็เลือกที่จะไม่เรียน แต่คณิตศาสตร์เป็นวิชาที่ส�ำคัญและจ�ำเป็นอย่างยิ่ง

ส�ำหรับเป็นพื้นฐานการค�ำนวณในทุกๆ วิชา

	 ดังน้ันทางเลอืกในการแก้ปัญหานี ้คือ นกัเรยีนต้องขยนั หมัน่ท�ำโจทย์ปัญหา 

เพ่ือเพิ่มทักษะให้ตัวเอง เมื่อเข้าใจ ท�ำได้ จะท�ำให้สนใจในวิชาคณิตศาสตร์                      

และมีความสุขในการเรียน

	 ส�ำหรับหนังสือ “ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4” เล่มนี้ ได้เรียบเรียงขึ้น                

เพื่อเป็นแนวทางช่วยให้นักเรียนเกิดความมั่นใจ ความพร้อมในการเรียนและการ

สอบมากยิง่ขึน้ ผูเ้ขยีนได้ใช้ประสบการณ์จากการสอนตวิทัว่ประเทศ รวบรวมโจทย์

แข่งขันในสนามต่างๆ ตั้งแต่โจทย์ขั้นพ้ืนฐานไปจนถึงโจทย์ประยุกต์ และท�ำเฉลย

อย่างละเอียดเพื่อให้นักเรียนได้ฝึกฝนได้ด้วยตนเอง

	 ผู้เขียนขอให้นักเรียนที่มีความขยันและต้ังใจ ได้ส�ำเร็จสมด่ังที่ฝันไว้ ขอให้

นักเรียนโชคดีในทุกสนามสอบ 

สอบได้ สอบติด และพัฒนาตัวเองให้ดีขึ้นตลอดไป

												            เพ็ญพร ตันประสาทตวั
อย
า่ง



การศึกษา

ปริญญาโท (MBA) คณะบริหารธุรกิจ สาขาการตลาด

มหาวิทยาลัยรามค�ำแหง

ปริญญาตรี (วท.บ.) คณะวิทยาศาสตร ์สาขาสถิติศาสตร์

มหาวิทยาลัยรามค�ำแหง

ประสบการณ์ทางวิชาการและการสอน

๏	อาจารย์สอน คณิตศาสตร์ วิทยาศาสตร ์สถาบันในเครือตั้งตรงจิตร กรุงเทพฯ

๏	อาจารย์ใหญ่ สถาบันกวดวิชา Gifted Math

๏	ผู้ช่วยอาจารย์ใหญ่ สถาบันกวดวิชาแม็ทซ์เฮ้าส ์(Math House)

๏	ตวิคณติศาสตร์ โครงการเพ่ิมผลสัมฤทธิท์างการเรยีน ภปร. ราชวทิยาลัย นครปฐม

๏ ติว O-NET โลก ดาราศาสตร์ และอวกาศ โรงเรียนอ้อมน้อยโสภณชนูปถัมภ ์

สมุทรสาคร

๏ ติว O-NET คณิตศาสตร์ โรงเรียนลาดปลาเค้าพิทยาคม กรุงเทพฯ

๏ ติว O-NET คณิตศาสตร์ โรงเรียนปากเกร็ด นนทบุรี

๏	ติว O-NET คณิตศาสตร์ โรงเรียนเทศบาลท่าโขลง 1 ปทุมธานี

ผลงานที่ผ่านมา

๏ การวิจัยเกี่ยวกับการศึกษาผลสัมฤทธิ์ทางการศึกษาในรูปแบบโครงงาน 

	 กระทรวงศึกษาธิการ

๏ จัดท�ำหนังสือสรุปสูตรคณิตศาสตร ์ม.ปลาย

๏ เจ้าของเพจ Facebook “Krujaidee”

๏ เจ้าของเพจ Facebook “Msci Learning Center”

ประวัตินักเขียน
อาจารย์เพ็ญพร ตันประสาท (ครูแมว)

ตวั
อย
า่ง
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	 จ�ำนวนและตัวเลข

1 	 จ�ำนวน (Number)
	 เป็นปริมาณทางคณิตศาสตร์ซึ่งเป็นการเปรียบเทียบค่าว่า มากกว่า น้อยกว่า หรือเท่ากัน 

2 	 ตัวเลข (Numeral)
	 เป็นสัญลักษณ์ที่ใช้แทนจ�ำนวนที่มนุษย์คิดค้นขึ้นมา มีความแตกต่างในแต่ละชาต ิแต่ละภาษาต่างก ็           

คิดขึ้นมาใช้ เช่น ในประเทศไทยจะมีตัวเลขไทยเป็นของตนเอง

	 2.1	 ตัวเลขฮินดูอารบิก

	 	 	 ระบบฮินดูอารบิก เป็นระบบที่ใช้ฐาน 10 มีเลขโดดที่ใช้ด้วยกันจ�ำนวน 10 ตัว คือ 0, 1, 2, 3, 
4, 5, 6, 7, 8, 9 โดยที่ค่าของตัวเลขมีค่าขึ้นอยู่กับต�ำแหน่ง

	 	 	 เช่น ตัวเลข 42 คือ	 2 อยู่ในต�ำแหน่งที ่1	 มีค่าเท่ากับ 2 

										          4 อยู่ในต�ำแหน่งที ่2	 มีค่าเท่ากับ 40 

	 2.2	 ตัวเลขอียิปต์

	 	 	 ชาวอียิปต์บันทึกจ�ำนวนโดยใช้สัญลักษณ์ต่างๆ แทนจ�ำนวน โดยรวมค่าสัญลักษณ์เหล่าน้ัน                   

ไม่ค�ำนึงถึงต�ำแหน่ง ดังนั้น จ�ำนวนเดียวกัน อาจจะเขียนสัญลักษณ์สลับที่เป็นแบบต่างๆ ได้ เช่น ∩ แทนค่า

เท่ากับ สิบ หรือ ∩ ∣∣ หรือ ∣∣ ∩ หรือ ∣∩∣  แทนค่าเท่ากับสิบสอง

	 2.3	 ตัวเลขโรมัน

	 	 	 ตัวเลขโรมัน จะเขียนตัวเลขแต่ละตัวไว้ ณ ต�ำแหน่งใดของค่าตัวเลขนั้นจะมีค่าคงที่เสมอ และ

เขียนแทนจากสัญลักษณ์ที่มีค่ามากไปยังสัญลักษณ์ที่มีค่าน้อย ค่าของจ�ำนวนที่ได้จะมีค่าเท่ากับจ�ำนวนที่มี

ค่ามากลบด้วยจ�ำนวนที่มีค่าน้อย และจะเขียนสัญลักษณ์เพียงคู่เดียวในแต่ละหลักเท่านั้น เช่น IX มีค่า                   

เท่ากับ 10 − 1 = 9
 

	 กรณทีีต้่องการค่าทีส่งูขึน้เลขโรมนัจะเขยีน บาร์ (ขีด) ไว้บนสัญลักษณ์ทีต้่องการเพ่ิมค่าสูงขึน้ ซึง่หมายถงึ 

จ�ำนวนนั้นจะมีค่าคูณด้วย 1,000 เช่น V  มีค่าเท่ากับ 5  ถ้า V มีค่าเท่ากับ 5 × 1,000 = 5,000

บทที่ 
1

1ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวั
อย
า่ง



จ�ำนวนและตัวเลข

2

บทที่ 1

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

เลขฮนิดอูารบกิ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 50 100 500 1,000

เลขไทย ๑ ๒ ๓ ๔ ๕ ๖ ๗ ๘ ๙ ๑๐ ๕๐ ๑๐๐ ๕๐๐ ๑,๐๐๐

เลขอียิปต์ I II III II
II

III
II

III
III

IIII
III

IIII
IIII

III
III
III

เลขโรมัน I II III IV V VI VII VIII IX X L C D M

3 	 ระบบจ�ำนวนและเลขฐาน 
	 เลขฐานสิบ (Decimal Number) ได้แก ่เลข 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9

ระบบ

เลขฐาน
จ�ำนวนตัวเลข

ฐานสอง 0 1

ฐานหก 0 1 2 3 4 5

ฐานแปด 0 1 2 3 4 5 6 7

ฐานสิบ 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

ฐานสิบหก 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 A B C D E F

	 จะใช้ตัวอักษรภาษาอังกฤษแทนจ�ำนวนตัวเลขของฐานที่มีค่ามากกว่า 10 เช่น A หมายถึงเลข 11 

การเขียนระบบจ�ำนวนเลขฐานใดๆ ต้องเขียนชื่อฐานก�ำกับห้อยไว้ที่ท้ายจ�ำนวนของเลขฐานนั้นๆ ยกเว้น          

ฐานสิบ

	 เช่น  11012 หมายถึง ระบบเลขฐานสอง หรือ 12078 หมายถึง ระบบเลขฐานแปด  

ตารางแสดงสัญลักษณ์ของตัวเลข

ตารางแสดงระบบจ�ำนวนเลขฐานต่างๆ

ตวั
อย
า่ง



จ�ำนวนและตัวเลข

3

บทที่ 1

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

4 	 การเปลี่ยนจ�ำนวนเลขฐาน
	 การเปลีย่นเลขฐาน คอื การแปลงระบบจ�ำนวนของเลขฐานหนึง่ไปเป็นระบบจ�ำนวนของเลขฐานหนึง่ 

	 4.1	 การเปลี่ยนจ�ำนวนเลขฐาน จากฐานอื่นๆ เป็นฐานสิบ 	

	 	 	 การเปลี่ยนเลขฐานอื่นมาเป็นฐานสิบโดยใช้วิธีการกระจาย โดยค่าของต�ำแหน่งจะเป็นเลข                 

ฐานอื่นๆ แทนเลข 10 

ตวัอย่าง
 

จงเปลี่ยนเลขฐานสอง จ�ำนวน 11012 ไปเป็นเลขฐานสิบ น�ำมาเขียนใหม่ในรูปของเลขยกก�ำลังจะได้

	 11012	 =	 (1 × 23) + (1 × 22) + (0 × 21) + (1 × 20)
					     =	 8 + 4 + 0  + 1
	 11012	 =	 13   ในระบบเลขฐานสิบ

จงเปลี่ยนเลขฐานสิบหก จ�ำนวน A0116 ไปเป็นเลขฐานสิบ

	 A0116	 =	 (A × 162) + (0 × 161) + (1 × 160)
					     =	 10 × 256 + 0 + 1
					     =	 2560 + 1
	 A0116	 =	 2561 ในระบบเลขฐานสิบ

	 4.2 การเปลี่ยนจ�ำนวนเลขฐานสิบไปเป็นเลขฐานอื่นๆ 

	 	 	 การเปลี่ยนเลขฐานสิบไปเป็นเลขฐานอื่น เช่น ฐานสอง ฐานแปด และฐานสิบหก เราก็จะใช้                        

วิธแีปลงกลับ (Remainder Method) โดยการหารหาเศษแลว้เก็บเศษที่เหลอืไว้ ในการหารครั้งต่อไป ซึง่

ต้องหารไปเรื่อยๆ จนกว่าผลหารจะเป็นศูนย์ และผลลัพธ์จากการหาร คือ เศษจะอ่านย้อนกลับขึ้นข้างบนตวั
อย
า่ง



จ�ำนวนและตัวเลข

4

บทที่ 1

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง
	 จงเปลี่ยนจ�ำนวน 6510 เป็นระบบเลขฐานสองเราจะใช้วิธีการตั้งหารเอาเศษ ดังนี้

	 2  	 6	 5	 เศษ 	 1	  	

	 2  	 3	 2	 เศษ 	 0	 	

	 2 	 1  	6	 เศษ 	 0		

	 2		  8	 เศษ	 0		

	 2		  4	 เศษ 	 0		

	 2		  2	 เศษ 	 0	 	 อ่านย้อนขึ้น

			   1	 เศษ 	 1		  6510 = 10000012

	 จงเปลี่ยนจ�ำนวน 6510 เป็นระบบเลขฐานแปด

	 8 	 6	 5	 เศษ 	 1	  	

	 8		  8	 เศษ	 0	 	 อ่านย้อนขึ้น

			   1	 เศษ 	 1		  6510 = 1018

	 จงเปลี่ยนจ�ำนวน 1748 เป็นระบบเลขฐานสิบเอ็ด

	 ขั้นที ่1	 เปลี่ยนจ�ำนวน 1748 เป็นเลขฐานสิบ

			  1748		  =	 1 × 82 + 7 × 81 + 4 × 80

				      	 =	 (1 × 82) + (7 × 81) + (4 × 80)
					     =	 64 + 56 + 4
					     = 	 12410

	 11    1		  2	 4	 เศษ 	 3	  	

	 11     		  1  	 1	 เศษ 	 0	 อ่านย้อนขึ้น

				    1	 เศษ 	 1	 1748 = 10311

	 ∴  จ�ำนวน 1748 เท่ากับ  10311ตวั
อย
า่ง



  ระบบจ�ำนวน
บทที่ 
2

1  จ�ำนวนจริง คือ จ�ำนวนที่เป็นจ�ำนวนตรรกยะ หรือจ�ำนวนอตรรกยะ 

2  จ�ำนวนตรรกยะ คือ จ�ำนวนที่สามารถเขียนได้ในรูปของเศษส่วน โดยเศษและส่วนเป็นจ�ำนวนเต็ม 

  ที่ไม่ใช่ศูนย์ หรือเขียนอยู่ในรูปทศนิยมซ�้ำได้ เช่น −7, −3, 0, 5, 8, 53,  1.333...

3  จ�ำนวนอตรรกยะ คือ จ�ำนวนที่ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูปเศษส่วน หรือทศนิยมซ�้ำได้

   เช่น π, 0.121221222…, 2.523531... 

4  จ�ำนวนเต็ม

5ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

จ�ำนวนจริง (Real Numbers)

จ�ำนวนตรรกยะ 

(Rational Numbers)
จ�ำนวนอตรรกยะ 

(Irrational Numbers)

จ�ำนวนเต็ม

(Integer Numbers)
เศษส่วนหรือทศนิยม

(Fraction & Decimal Numbers)

เต็มลบ (Negative Integers)
ศูนย์ (Zero)
เต็มบวก (Positive Integers)

จ�ำนวนเต็มบวก

ตวั
อย
า่ง



ระบบจ�ำนวน

6

บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

	 จ�ำนวนเตม็บวก หมายถงึ จ�ำนวนนบัตัง้แต่ 1 เป็นต้นไปไม่สิน้สุด และจ�ำนวนเต็มบวก หรือจ�ำนวนนบั
ที่มีค่าน้อยที่สุด คือ 1 แต่ไม่สามารถหาจ�ำนวนเต็มบวกที่มากที่สุดได้

	 จ�ำนวนเต็มศูนย์ ไม่ใช่จ�ำนวนเต็มบวกและจ�ำนวนเต็มลบ จะอยู่ตรงกลางระหว่าง −1 กับ 1
	 จ�ำนวนเต็มลบ เป็นจ�ำนวนเต็มที่ถัดจากศูนย์ไปทางซ้ายและ −1 เป็นจ�ำนวนเต็มลบที่มีค่ามากที่สุด

แต่ไม่สามารถหาจ�ำนวนเต็มลบที่น้อยที่สุดได้

	 4.1	 สมบัติการบวกและการคูณจ�ำนวนเต็มบวก

	 ①	การบวกจ�ำนวนเต็ม

		  1.1)	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มบวก คือ การน�ำค่าสัมบูรณ์มาบวกกัน ผลลัพธ์                    

ที่ได้เป็นจ�ำนวนเต็มบวก

		  1.2) 	 การบวกจ�ำนวนเตม็ลบกับจ�ำนวนเต็มลบ คือ การน�ำค่าสมับรูณ์มาบวกกนั ผลลพัธ์ทีไ่ด้เป็น

จ�ำนวนเต็มลบ

		  1.3)	 การบวกจ�ำนวนเต็มต่างชนิดกัน คือ การน�ำเอาจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากมาลบจ�ำนวน                 

ที่มีค่าสัมบูรณ์น้อย ผลลัพธ์จะเป็นบวกหรือลบก็ขึ้นกับจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มาก

	 ②	การลบจ�ำนวนเต็ม

	 	 การลบจ�ำนวนเต็มหาได้จาก ตัวตั้ง − ตัวลบ = ตัวตั้ง + จ�ำนวนตรงข้ามของตัวลบ

  	 	 เช่น 45 – 30 = 45 + (–30)

สมบัติการสลับที่การบวกและการคูณ

สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มการบวกและการคูณ

สมบัติการแจกแจง

สมบัติของศูนย์

สมบัติของหนึ่ง

	 a + b 	=	b + a 
	 a × b 	=	b × a
	 (a + b) + c	 =	a + (b + c)
	 (a × b) × c 	=	a × (b × c)

	 a × (b + c)	 =	(a × b) + (a × c)
	a + 0 = 0 + a	=	a
	a × 0 = 0 × a	=	0
1 × a = a × 1	=	a
a
1 = a  เมื่อ a แทนจ�ำนวนใด ๆ

ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

บวก × บวก = บวก เช่น 5 × 6 = 30

บวก × ลบ = ลบ เช่น 5 × (−6) = −30

ลบ × บวก = ลบ เช่น (−5) × 6 = −30

ลบ × ลบ = บวก เช่น (−5) × (−6) = 30

บวก ÷ บวก = บวก เช่น 15 ÷ 3 = 5

บวก ÷ ลบ = ลบ เช่น 15 ÷ (−3) = −5

ลบ ÷ บวก = ลบ เช่น (−15) ÷ 3 = −5

ลบ ÷ ลบ = บวก เช่น (−15) ÷ (−3) = 5

	 ④	การหารจ�ำนวนเต็ม : ให้น�ำตัวเลขมาหารกัน ส่วนเครื่องหมายตามตาราง ดังนี้

	 4.2	 ค่าสัมบูรณ์ 

	 	 	 เมื่อ a เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ ค่าสัมบูรณ์ของ a หรือ | a | คือ ผลต่างของจ�ำนวนนับใดๆ กับ 0 

ซึ่งจะเป็นบวกเสมอ เช่น |3|  = 3, |−10| = 10
			   สมบัติของค่าสัมบูรณ์

			   1)  |x| = |−x| 
			   2)  |xy| = |x||y| 

			   3)  x
y  = |x|

|y| 

			   4)  | x − y | = | y − x | 
			   5)  |x|2 = x2 
			   6)  |x + y| ≤ |x| + |y| 
			   7)  เมื่อ a เป็นจ�ำนวนจริงบวก	 |x| < a หมายถึง −a < x < a
										          |x| ≤ a หมายถึง −a ≤ x ≤ a
		  	 8)  เมื่อ a เป็นจ�ำนวนจริงบวก	 |x| > a หมายถึง x < −a หรือ x > a
										          |x| ≥ a หมายถึง x ≤ −a หรือ x ≥ a
 

	 ③	การคูณจ�ำนวนเต็ม : ให้น�ำตัวเลขมาคูณกัน ส่วนเครื่องหมายตามตาราง ดังนี้

ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

ตวัอย่าง

			   ⑥	 พหคุณู คือ จ�ำนวนนบัซึง่มีค่าเป็นจ�ำนวนเท่าของจ�ำนวนนบัใดๆ เช่น 10 เป็นพหุคูณของ 5 

			   ⑦	 พหุคูณร่วม คือ พหุคูณของจ�ำนวนนับใดๆ ตั้งแต ่2 จ�ำนวนขึ้นไป

จงหาตัวคูณร่วมของ 4 และ 6
จ�ำนวนนับที่มี 4 เป็นตัวประกอบ คือ 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, ...
จ�ำนวนนับที่มี 6 เป็นตัวประกอบ คือ 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, ...
จ�ำนวนนับที่มีตัวประกอบร่วมของทั้ง 4 และ 6 คือ 12, 24, 36, ...

	 4.3	 สมบัติของจ�ำนวนนับ 

			   ①	 ตัวประกอบ คือ จ�ำนวนนับซึ่งหารจ�ำนวนนับใดๆ ได้ลงตัว เช่น ตัวประกอบของ 8 คือ       

1, 2, 4, 8 

			   ②	 จ�ำนวนเฉพาะ คือ จ�ำนวนนับที่มากกว่า 1 ซึ่งมีเฉพาะ 1 และจ�ำนวนนั้นหารลงตัว 

			   ③	 ตัวประกอบเฉพาะ คือ ตัวประกอบซึ่งเป็นจ�ำนวนเฉพาะ เช่น 

	 	 	 	 	 ตัวประกอบของ 18 คือ 1, 2, 3, 6, 9, 18
	 	 	 	 	 ตัวประกอบเฉพาะของ 18	 คือ 2, 3 

			   ④	 ตัวประกอบร่วม คือ จ�ำนวนนับซึ่งสามารถหารจ�ำนวนนับใดๆ ตั้งแต่ 2 จ�ำนวน                             

ขึ้นไปได้ลงตัว 

			   ⑤	 ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.) คือ ตัวประกอบร่วม ซึ่งมีค่ามากที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่                   

2 จ�ำนวน

วิธีหารสั้น

	 2	 5 6	 7 0	 9 8
	 7	 2 8	 3 5	 4 9
		  4	 5	 7
ห.ร.ม. ของ 56, 70 และ 98 คือ 2 × 7 = 14

จงหา ห.ร.ม. ของ 56, 70 และ 98
วิธีหาตัวประกอบเฉพาะ

	 56 = 2×2×2×7
       	 70 = 2×5×7
       	 98 = 2×7×7
ห.ร.ม. ของ 56, 70 และ 98 คือ 2 × 7 = 14	

ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

			   ⑧	 ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.) คือ พหุคูณร่วมที่มีค่าน้อยที่สุดของจ�ำนวนนับใดๆ ตั้งแต ่                  

2 จ�ำนวนขึ้นไป

	 ถ้าจ�ำนวนที่ต้องการหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไม่มีตัวประกอบร่วม

									         ห.ร.ม.  = 1
	 	 	 	 	 	 	 	 	 ค.ร.น.  = ผลคูณของจ�ำนวนเหล่านั้นทั้งหมด

ในกรณีจ�ำนวนนับสองจ�ำนวน ผลคูณของทั้งสองจ�ำนวน = ห.ร.ม. × ค.ร.น.

	 4.4	 การประยุกต์ของจ�ำนวนเต็มและเลขยกก�ำลัง 

			   ①	 การใส่วงเล็บ โดยมีเครื่องหมายลบอยู่หน้าวงเล็บ ให้เปล่ียนเครื่องหมายในวงเล็บเป็น

เครื่องหมายตรงข้าม เช่น	 12 − 6 + 4  = 12 − (6 − 4)
								        8 − 4 − 2 = 8 − (4 + 2)

			   ②	 การถอดวงเล็บ โดยมีเครื่องหมายลบอยู่หน้าวงเล็บ ให้เปลี่ยนเครื่องหมายในวงเล็บเป็น

เครื่องหมายตรงข้าม เช่น	 12 − (6 − 4) = 12 − 6 + 4 = 10
								        8 − (4 + 2) = 8 − 4 − 2 = 2 

			   ③ 	 การบวก และการลบสัญกรณ์ทางวิทยาศาสตร์  (A ×  10n) 
	 	 	 	 	 กรณีที่ n เท่ากัน ให้น�ำ A มาบวกหรือลบกัน 

	 	 	 	 	 กรณีที ่n ไม่เท่ากัน ให้ท�ำให้ n เท่ากัน แล้วจึงน�ำ A มาบวกหรือลบกัน

วิธีหารสั้น

	 2	 1 2	 4 2
	 3	 6	 2 1
		  2	 7
ค.ร.น. ของ 12 และ 42 คือ 

2 × 2 × 3 × 7 = 84

จงหา ค.ร.น. ของ 12 และ 42
วิธีหาตัวประกอบเฉพาะ

    12 = 2 × 2 × 3
    42 = 2 × 3 × 7
ค.ร.น. ของ 12 และ 42 คือ 

2 × 2 × 3 × 7 = 84	

ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

  	 4.5 รากที่สอง

			   ① 	 นิยามของรากที่สอง เมื่อ a แทนจ�ำนวนจริงบวกใดๆ หรือ ศูนย์

					     1)	รากที่สองของ a คือ จ�ำนวนจริงบวกที่ยกก�ำลังสองแล้วเท่ากับ a หรือ ( a)2 = a
					     2)	รากที่สองของจ�ำนวนจริงบวกใดๆ จะมีสองค่าเสมอ หรือ a = ± a 

					     3)	รากที่สองของศูนย์เท่ากับศูนย์ หรือ a = 0

			   ②	 สมบัติของรากที่สอง

					     1)	 a  = a
1
2 

					     2)	 a2 = |a|    ; a  ≥ 0
					     3)	( a)2  และ (− a)2  = a
					     4)	 a × b  = ab เมื่อ a, b  ≥ 0
					     5)	 a

b
 = a

b  เมื่อ a, b ≥ 0

			   ③ 	 สมบัติการสลับที่การบวกและการสลับที่การคูณ 

					     1)	 a + b = b + a  
					     2)	 a × b  = b  × a 

			   ④	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่การบวกและการเปลี่ยนหมู่การคูณ 

					     1)	( a + b) + c  = a + ( b + c) 
					     2)	( a × b) × c   = a × ( b  × c)  

			   ⑤  สมบัติการแจกแจง 

					     1)	 a ×  ( b + c) = ( a × b) + ( a × c)
					     2)	( b + c) × a  = ( b × a) + ( c  × a) 

ตวัอย่าง

	 (6.3 × 106) − (2.4 × 104)  	 = 	 (630 × 104) − (2.4 × 104)
										          = 	 (630 − 2.4) × 104

										          = 	 627.6 × 104 
										          = 	 6.276 × 106

ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

				    ⑥	การบวกและการลบรากที่สอง 

					     	 กรณีที่ตัวเลขภายในรากเท่ากัน ให้น�ำตัวเลขหน้ารากมาบวกหรือลบกัน โดยตัวเลข  

	 	 	 	 	 	 ภายในรากมีค่าเท่าเดิม เช่น 8 3 + 2 3  = 10 3
					     	 กรณีที่ตัวเลขภายในรากไม่เท่ากัน ให้ท�ำตัวเลขภายในรากเท่ากันก่อน จึงน�ำตัวเลข 

	 	 	 	 	 	 หน้ารากมาบวกหรือลบกัน เช่น 8 + 50 = 2 2 + 5 2  = 7 2
				    ⑦ 	การคณูรากทีส่อง ให้น�ำตวัเลขหน้ารากคณูกัน และน�ำตวัเลขภายในรากคณูกนั แล้วท�ำให้ 

	 	 	 	 	 อยู่ในรูปอย่างง่าย เช่น 2 5 × 3 3  = (2 × 3) × ( 5 × 3)  = 6 15 
				    ⑧	การหารรากที่สอง ท�ำให้รากอยู่ในรูปอย่างง่าย แล้วน�ำตัวเลขหน้ารากมาหารกัน และน�ำ

	 	 	 	 	 ตัวเลขภายในรากมาหารกัน เช่น 336
875

 = 4 × 4 × 3 ×7
5 × 5 × 5 × 7  = 42 × 3 × 7 

52 × 5 × 7 = 4 3
5 5

 	
			 

	 จงหาค่าของ 46656 เป็นเท่าใด 

	 วิธีท�ำ  วิธีหารสั้นของจ�ำนวน 46656
		  6	 4 	6	 6	 5	 6
		  6		  7	 7	 7	 6
		  6		  1	 2	 9	 6
		  6			   2 	 1 	 6
		  6				    3	 6
		  6					     6
							       1

	 ดังนั้น 46656  = 66 = (63)2 = 63 = 216

	 4.6	 รากที่ n ของจ�ำนวนจริง
			   สมบัติของรากที ่n 

			   1)	 (n  a)n = a เป็นจ�ำนวนจริง เช่น (3  −7)3 = −7 

			   2)   n  an = 
a   เมื่อ	 a ≥ 0
a   เมื่อ	 a < 0	และ n เป็นจ�ำนวนคี่บวก 
|a| เมื่อ 	 a < 0	และ n เป็นจ�ำนวนคู่บวก
ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

			   3)   n  ab = n  a × n  b 

			   4)   n a
b  = 

n  a
n  b

 เมื่อ b ≠ 0
 

จงหาค่า	 625
814

วิธีท�ำ		 625
814 		 =	 5 × 5 × 5 × 5

3 × 3 × 3 × 34 	

						      =	 54

344 	

						      =	 5
3

	 4.7	 เลขยกก�ำลัง 

	 	 	 ถ้า a เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ และ n เป็นจ�ำนวนเต็มบวกแล้ว

			   an = a × a × a ×… × a	 และ	 a เรียกว่า ฐาน (base)
        							       					     n เรียกว่า เลขชี้ก�ำลัง (Exponent)  
					               

n ตัว
	

	

			   สมบัติของเลขยกก�ำลัง 

	 	 	 ก�ำหนด a และ b เป็นจ�ำนวนจริง, a, b ≠ 0 โดยที ่m, n เป็นจ�ำนวนตรรกยะ แล้ว

1)   am . an 	 		  = am + n 
2)   am ÷ an 		  = am − n ; a ≠ 0
3)   (am)n  			   = amn

4)   (am . bm)n 		 = amn . bmn

5)  	 a
b

n
 = an

bn   

6)   	 a
b

–n
= b

a
n
  

7)   a– n		  = 	 1
an 	 ; 1

a–m  = am

8)   (−a)n	 = 	

9)    a
1
n		  =  n  a (จ�ำนวนที่ยกก�ำลัง n แล้วเท่ากับ a)

10)  a
m
n  		  =  n  am  

11)  n  an 		 = 	 

12)   a0		  = 1

an   ; n เป็นจ�ำนวนคู ่
–an ; n เป็นจ�ำนวนคี่

|a| ; n เป็นจ�ำนวนคู่

a    ; n เป็นจ�ำนวนคี่
ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

			   การหาค่าตัวแปรจากสมการเลขยกก�ำลัง

	 	 	 พยายามจัดฐานของเลขยกก�ำลังให้เท่ากัน แล้วสรุปโดยใช้หลัก

	 	 	 ถ้า ax = ay แล้ว x = y เมื่อ a ≠ 0 และ a ≠ 1
	 	 	 เช่น	 	 	 2x	 = 32
							       2x	 = 25

	 	 	 	 	 ดังนั้น	x	 = 5  

	 4.8	 การจัดจ�ำนวนจริงบวกให้อยู่ในรูปสัญกรณ์ทางวิทยาศาสตร์

	 	 	 จ�ำนวนจริงบวก N ทุกจ�ำนวนสามารถจัดได้ในรูปสัญกรณ์ทางวิทยาศาสตร์เป็น

			   N = A × 10n	 โดยที ่1 ≤ A < 10  และ n เป็นจ�ำนวนเต็ม

จงท�ำให้เป็นผลส�ำเร็จ (a2 b8)(2a5 b6)
วิธีท�ำ			  (a2 b8)(2a5 b6)	 =	 (2a2+5)(b8+6) 
				    =	 2a7 b14

จงท�ำให้เป็นผลส�ำเร็จ 4x4 y6 
x3 y2   

วิธีท�ำ			  4x4 y6 
x3 y2 	 =	 4x4−3 y6−2

				    =	 4xy4

จงท�ำให้เป็นผลส�ำเร็จ (6x2y7)(2x4)
14x3y2

วิธีท�ำ			  (6x2y7)(2x4)
14x3 y2 	 =	 (6 × 2)x2+4−3 y7−2

14  

				    =	 12x3y5 
14

				    = 	6x3y5 
7ตวั
อย
า่ง
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บทที่ 2

ตะลุยโจทย์ คณิต ม.3 เข้า ม.4  (พร้อมลุยทุกสนามสอบ) 

ตวัอย่าง

ตวัอย่าง

จงหาค่าของ [(32)2 + (2−1)−2)]2 ÷ 34
(52)−2

วิธีท�ำ			  [(32)2 + (2−1)−2)]2 ÷ 34
(52)−2	 =	 [(32)2 + (2−1)−2]2 × (52)−2

34

				    =	 (81 + 4)2 × 1
(54)34

				    =	 852 × 1
(54)34

				    =	 17
50

จงหาค�ำตอบของ 3(2n+1) − 4(2n−2)
2n − 2n−1

วิธีท�ำ		 3(2n+1) − 4(2n−2)
2n − 2n−1 	 =	 3[(2n)(21)] − 4[(2n)(2−2)]

2n − [(2n)(2−1)]

									         =	
6(2n) − 4(2n)( 1

4 )

2n −(2n)( 1
2 )

									         =	 (2n)(6 − 1)
2n(1− 1

2 )

									         =	 5
1
2

									         =	 (5)(2)
									         =	 10

6(2n) − 4(2n)(1/4))
2n −(2n)( 1

4 )
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ตวัอย่าง

ให้ A = 2− 2×[2− 2×[2− 2×(2− 2)− 1]− 2]− 2 และ B = 2− 2 ÷ [2− 2 ÷ [2− 2 ÷ (2 − 2) 2] 2] 2   

แล้วค่าของ A + B มีค่าเท่ากับเท่าใด 

วิธีท�ำ	ให้ m = 2 − 2 จะได้ว่า A = m × [m × [m × m − 2  ]− 2  ]− 2 

	 (ท�ำในวงเล็บ จากด้านในออกด้านนอก) 

	 A	 =	 m × [m × [m − 1  ] − 2] − 2

	 A	 =	 m × [m × m2] − 2

		  =	 m × m−6

		  =	 m−5

		  =	 (2−2)−5

		  =	 210

	 B	 =	 m ÷ [m ÷ [m ÷ m2]2]2	 (ท�ำในวงเล็บ จากด้านในออกด้านนอก) 

	 B	 = 	m ÷ [m ÷ [m−1]2]2

	 B	 = 	m ÷ [m ÷ m–2]2

		  =	 m ÷ [m3]2

		  =	 m ÷ m6

		  =	 m − 5

		  = (2 − 2) − 5

		  = 210

	 ดังนั้น A + B =  210 + 210 = 2(210) =  211
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