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ค�ำน�ำ

ณิตศาสตร์เป็นวิชาที่ส�ำคัญต่อการพัฒนากระบวนการคิดของเด็กๆ ในวัยเรียน    

การหมั่นฝึกฝนท�ำโจทย์จะท�ำให้เด็กๆ สามารถเข้าใจบทเรียนได้เป็นอย่างดี                

หนังสือเล่มนี้ได้รวบรวมแนวข้อสอบที่ผู ้เขียนได้ใช้ในการสอนน้องๆ เพื่อสอบแข่งขัน                    

เข้าศึกษาต่อระดับช้ันมัธยมปลายในโรงเรียนเตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ หรือสาธิตฯ 

ซึง่การสอบเข้าโรงเรยีนเหล่านีจ้�ำเป็นต้องฝึกฝนทกัษะการแก้โจทย์ปัญหาทางคณติศาสตร์

ให้มากกว่าปกติ

		  จากประสบการณ์การแข่งขนัทีผ่่านมาสมัยมธัยมและการเรยีนทางด้านคณติศาสตร์ 

ท�ำให้ผู ้เขียนพบว่าการเรียนรู ้คณิตศาสตร์ไม่ใช่แค่การแทนสูตรแล้วคิดเลข แต่เป็น                        

การเรยีนรูท้ีจ่ะเข้าใจหลกัของเหตแุละผล นัน่คอืผลลพัธ์หรอืค�ำตอบของโจทย์จะเกดิขึน้ได้

ต้องมีที่มาที่ไป หากเราสามารถคิดย้อนกลับจากสิ่งที่โจทย์ถามไปจนถึงสิ่งที่โจทย์ให้มาได้

เราจะสามารถแก้โจทย์ปัญหาในข้อน้ันได้ ผู้เขียนหวังว่าหนังสือเล่มนี้จะช่วยฝึกฝนทักษะ

การแก้ปัญหาทางคณิตศาสตร์ให้กับนักเรียนที่ต้องการเตรียมตัวสอบเข้า ม.4 

		  หนังสือเล่มนี้จะช่วยให้เด็กๆ ได้ฝึกท�ำโจทย์ที่หลากหลาย ได้ใช้หลักการทาง

คณิตศาสตร์ในการแก้ปัญหาโจทย์ ภายในเล่มยังมีเฉลยอย่างละเอียดทุกข้อเพ่ือให้น้องๆ 

ได้ท�ำความเข้าใจด้วยตัวเองได้ และยังได้รวมเน้ือหาวิชาคณิตศาสตร์มัธยมต้น                                           

ที่จ�ำเป็นไว้ด้วย หากมีข้อแนะน�ำ หรือติชมประการใดสามารถติดต่อผู ้เขียนได้ที่    

Facebook : easy.tutorr สุดท้ายนี้พี่ปอนด์ขอฝากให้น้องๆ นักเรียนทุกคนหมั่นฝึกฝน                 

ท�ำโจทย์ให้เยอะ เพื่อเป็นประโยชน์ที่ดีแก่ตัวน้องๆ เองนะครับ

JetzPond

ค
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	 	 สมัยพี่ปอนด์เรียนมัธยมปลาย ได้มีโอกาสเป็นตัวแทนโรงเรียนไปสอบแข่งขัน                  

ทางคณิตศาสตร์หลายรายการ เช่น

			   	 โครงการคณิตศาสตร์เพชรยอดมงกุฎ

			   	 การสอบแข่งขันคณิตศาสตร์ของทางสมาคมคณิตศาสตร์

			   	 การแข่งขันคณิตศาสตร์งานศิลปหัตถกรรมนักเรียน

			   	 โครงการ สอวน. คณิตศาสตร์

			   	 โครงการ สอวน. คอมพิวเตอร์

		  ในช่วงที่พ่ีปอนด์ได้เข้าร่วมอบรมในค่าย สอวน. (ที่เป็นโครงการที่สอบคัดเลือก

นักเรียนท่ีมีความสามารถในวิชาคณิตศาสตร์, คอมพิวเตอร์, ฟิสิกส์, เคมี, หรือชีววิทยา)  

ซึ่งโครงการนี้ท�ำให้พี่ปอนด์ได้พัฒนาความสามารถในวิชานั้นมากขึ้น ได้ประสบการณ์ที่ดี             

เช่น กระบวนการคิดและเทคนิคทางคณิตศาสตร์ที่ละเอียดมากขึ้น และมิตรภาพระหว่าง

เพื่อนต่างโรงเรียนที่มีความสามารถในด้านเดียวกันอีกด้วย

		  ฝากติดตามผลงานของพี่ปอนด์ทาง Facebook : easy.tutorr ด้วยนะครับ

ประวัตินักเขียน

เจษฎา ช่วยชูวงค์ ∞ พี่ปอนด์

ปริญญาตรี	 :	 ภาควิชาคณิตศาสตร์และวิทยาการคอมพิวเตอร์

					     สาขาคณิตศาสตร์ คณะวิทยาศาสตร์

					     จุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย

ปัจจุบัน		  :	 ติวเตอร์และครูสอนพิเศษวิชาคณิตศาสตร์มัธยมต้น	

และมัธยมปลาย รักการถ่ายภาพ ท�ำภาพกราฟิก 	

และวิดีโอคอนเทนต์เป็นงานอดิเรก
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1เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

จ�ำนวนเต็ม1
โครงสร้างระบบจ�ำนวน

 

	 	 จ�ำนวนเต็มสามารถจ�ำแนกได้ทั้งหมด 3 ประเภท ได้แก่

	 	 	 1. จ�ำนวนเต็มบวก	 คือ จ�ำนวนเต็มที่มีค่ามากกว่าศูนย์ เช่น 20, 49, 160

	 	 	 2. จ�ำนวนเต็มศูนย์	 คือ ศูนย์ 

	 	 	 3. จ�ำนวนเต็มลบ	 คือ จ�ำนวนเต็มที่มีค่าน้อยกว่าศูนย์ เช่น −12, −16, −48

	 	 สามารถแสดงความสัมพันธ์ของจ�ำนวนเต็มได้ตามรูปด้านล่าง ลูกศรสามารถลากต่อได้เรื่อยๆ ไม่มี

สิ้นสุด โดยที่ค่าทางด้านซ้ายมีค่าลดลงเรื่อยๆ และคา่ด้านขวามีค่าเพิ่มขึ้นเรื่อยๆ

จ�ำนวนเต็มบวกตวั
อย
า่ง



2 เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

1.1	 การเปรียบเทียบจ�ำนวนเต็ม
	 	 ในระบบจ�ำนวนมีการเปรียบเทียบอยู่ทั้งหมด 4 ลักษณะ ตัวอย่างเช่น

มีค่าเท่ากัน (=) 1 = 1 อ่านว่า หนึ่ง เท่ากับ หนึ่ง

มีค่าไม่เท่ากัน (≠) 16≠48 อ่านว่า สิบหก ไม่เท่ากับ สี่สิบแปด

มากกว่า (>) 20>5

−5>−20
อ่านว่า ยี่สิบ มากกว่า ห้า

อ่านว่า ลบห้า มากกว่า ลบยี่สิบ

น้อยกว่า (<) 49<160

−9<−4
อ่านว่า สี่สิบเก้า น้อยกว่า หนึ่งร้อยหกสิบ

อ่านว่า ลบเก้า น้อยกว่า ลบสี่

1.2	ค่าสัมบูรณ ์(Absolute)
	 	 ค่าสัมบูรณ์ ใช้สัญลักษณ์ |  | คือ ระยะห่างบนเส้นจ�ำนวนระหว่างจุดศูนย์กับจ�ำนวนเต็มนั้น ๆ เช่น 

|16| = 16, |−48| = 48  **มีค่าเป็นบวกหรือศูนย์เสมอ

1.3	การคูณและการหารจ�ำนวนเต็ม
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ตัวอยา่งเช่น

	 	 จ�ำนวนเต็มบวก	 ×	 จ�ำนวนเต็มบวก	 = จ�ำนวนเต็มบวก	 2×5 = 10 

	 	 จ�ำนวนเต็มบวก	 ÷	 จ�ำนวนเต็มบวก	 = จ�ำนวนเต็มบวก	 10÷5 = 2 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบ	 ×	 จ�ำนวนเต็มลบ	 = จ�ำนวนเต็มบวก	 (−3)×(−2) = 6 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบ	 ÷	 จ�ำนวนเต็มลบ	 = จ�ำนวนเต็มบวก	 (−9)÷(−3) = 3 

	 	 จ�ำนวนเต็มบวก	 ×	 จ�ำนวนเต็มลบ	 = จ�ำนวนเต็มลบ		 2×(−4) = −8 

	 	 จ�ำนวนเต็มบวก	 ÷	 จ�ำนวนเต็มลบ	 = จ�ำนวนเต็มลบ		 12÷(−4) = −3 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบ	 ×	 จ�ำนวนเต็มบวก	 = จ�ำนวนเต็มลบ		 (−3)×3 = −9 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบ	 ÷	 จ�ำนวนเต็มบวก	 = จ�ำนวนเต็มลบ		 (−27)÷3 = −9 
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3เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

ข้อสังเกต :

	 	 การหารสามารถเขียนในรูปเศษส่วนได้ เช่น 10÷5 = 
10
5

 

		  (−1)×2×(−3)×1×(−4)×(−5) = 120 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบมีจ�ำนวนทั้งหมดเป็นเลขคู่ ผลคูณจะเป็นบวก 

		  (−1)×2×(−3)×1×(−4) = −24 

	 	 จ�ำนวนเต็มลบมีจ�ำนวนทั้งหมดเป็นเลขคี่ ผลคูณจะเป็นลบ

1.4	 สมบัติของจ�ำนวนเต็ม
		  1  	 สมบัติการสลับที่

	 	 	 	 เมือ่มจี�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนบวกกันหรอืคณูกัน สามารถสลบัทีไ่ด้โดยทีผ่ลลพัธ์ยงัคงเท่าเดิม 

นั่นคือ a+b = b+a และ a×b = b×a เมื่อ a, b เป็นจ�ำนวนเต็มใด ๆ เช่น

48+(−16) = (−16)+48 (−5)×20 = 20×(−5)
= 32 = −100

1+[(−5)+20] = [1+(−5)]+20
= 16

2×[5×(−1)] = [2×5]×(−1)

= −10

		  2  	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่

	 	 	 	 เมื่อมีจ�ำนวนเต็มสามจ�ำนวนบวกกันหรือคูณกัน สามารถท�ำคู ่แรกหรือคู่หลังก่อนก็ได้                         

โดยที่ผลลัพธ์สุดท้ายยังคงเท่ากัน นั่นคือ (a+b)+c = a+(b+c) และ (a×b)×c = a×(b×c) เมื่อ 

a,b,c เป็นจ�ำนวนเต็มใด ๆ เช่นตวั
อย
า่ง



4 เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

		  3  	 สมบัติการแจกแจง

	 	 	 	 เมื่อมีจ�ำนวนเต็มไปคูณกับในวงเล็บที่มีจ�ำนวนเต็มบวกหรือลบกันอยู่ สามารถกระจาย

จ�ำนวนเต็มนั้นเขา้ไปคูณทุกจ�ำนวนในวงเล็บได้ นั่นคือ  a×(b+c) = (a×b)+(a×c) และ 

(b+c)×a = (b×a)+(c×a) เช่น

2×[20+(−5)] = [2×20]+[2×(−5)]
= 40+(−10) 
= 30

[2+20]×(−5) = [2×(−5)]+[20×(−5)]
= (−10)+(−100)
= −110

ตัวอย่าง

ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง

	 1)	 7×[(−2)+18] = [(−2)+18]×7 

	 2)	 29×[(−5)×(−11)] = [29×(−11)]×(−5) 

	 3)	 48+[(−16)×25] = [(−16)+48]×25 

	 4)	 [(−6)+21]×(−18) = [(−6)×(−18)]+[21×(−18)] 

ค�ำตอบ คือ ข้อ 3) ไม่ถูกต้อง เพราะ สมบัติการเปลี่ยนหมู่ท�ำได้เมื่อจ�ำนวนเต็ม

สามจ�ำนวนบวกกันทั้งหมด หรือคูณกันทั้งหมด

ส�ำหรับ	 ข้อ 1) และ 2) เป็นการใช้สมบัติการเปลี่ยนหมู่ 

	 	 	 ข้อ 4) เป็นการใช้สมบัติการแจกแจงตวั
อย
า่ง



5เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

หมายเหตุ

1.5	สมบัติของศูนย์และหนึง่
		  สมบัติของศูนย์

		  1)	a+0 = 0+a = a	 เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

		  2)	a×0 = 0×a = 0	 เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

		  3)	0÷a = 0 	 	 เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ ที่ไม่ใช่ศูนย์

		  4)	ถา้ a×b = 0	 	 จะได ้a = 0 หรือ b = 0

		  สมบัติของหนึ่ง

		  1)	a×1 = 1×a = a	 เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

		  2)	a÷1 = a		 	 เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

0÷a = 0 เพราะ 0 = 0×a แต่ a÷0 หาค่าไม่ได้ เพราะไม่มจี�ำนวนใดท่ีคณู 0 แล้วได้ a 

a÷1 = a เพราะ a = 1×a แต ่1÷a ≠ a เพราะ 1 ≠ a×a ถ้า a ≠ 1

1.6	จ�ำนวนเฉพาะ
	 	 จ�ำนวนเฉพาะ คือ จ�ำนวนเต็มบวกที่มีตัวหารที่เป็นบวกอยู่ 2 ตัว คือ 1 กับตัวมันเอง จ�ำนวนเฉพาะ

ตั้งแต่ 1−100 (ควรจ�ำได้) ได้แก่

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
31 32 33 34 35 36 37 38 39 40
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50
51 52 53 54 55 56 57 58 59 60
61 62 63 64 65 66 67 68 69 70
71 72 73 74 75 76 77 78 79 80
81 82 83 84 85 86 87 88 89 90
91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

ตวั
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1.7	ตัวประกอบ
		  ตวัประกอบ หมายถึง จ�ำนวนนับใดๆ ท่ีสามารถหารจ�ำนวนนบัจ�ำนวนหนึง่ได้ลงตัว เช่น ตัวประกอบ

ของ 12 ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 6, 12 ซึ่งมีตัวประกอบเฉพาะ คือ 2 และ 3

		  การแยกตัวประกอบ หมายถึง การเขียนในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะของจ�ำนวนนับนั้นๆ 

ท�ำได้โดยแยกผลคูณของจ�ำนวนนั้น 

ตัวอย่าง

		  พหุคูณ คือ จ�ำนวนนับใดๆ ซึ่งมีค่าเป็นจ�ำนวนเท่าของจ�ำนวนนับหนึ่ง เช่น 48 เป็นพหุคูณของ 8, 

พหุคูณของ 3 ได้แก่ 3, 6, 9, 12, 15, 18, …   

1.8	หารร่วมมาก (ห.ร.ม.) และคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)
		  ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม) คือ จ�ำนวนเต็มบวกที่มีค่ามากท่ีสุด ซึ่งน�ำไปหารจ�ำนวนเต็มบวกอื่นๆ 

ตั้งแต่ 2 จ�ำนวนขึ้นไปได้ลงตัวพอด ีใช้สัญลักษณ์เป็น gcd (12, 42) แทนการหา ห.ร.ม. ของ 12, 42          

		  ตัวคณูร่วมน้อย (ค.ร.น) คอื จ�ำนวนเต็มบวกทีม่ค่ีาน้อยทีสุ่ด ซ่ึงน�ำไปหารด้วยจ�ำนวนเต็มบวกอืน่ๆ 

ตั้งแต่ 2 จ�ำนวนขึ้นไป ได้ลงตัวพอดี ใช้สัญลักษณ์เป็น lcm (12, 42) แทนการหา ค.ร.น. ของ 12, 42

	 	 วิธีการหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. สามารถท�ำได้โดยการแยกตัวประกอบดังตัวอย่างต่อไปนี้

จงแยกตัวประกอบของ 84

	 84		 = 	2 × 42

	 84		 = 	2 × 2 × 21

	 84		 = 	2 × 2 × 3 × 7

ดังนั้น 84 สามารถแยกตัวประกอบได้เป็น 2×2×3×7

ตวั
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ตัวอย่าง

ตัวอย่าง

จงหา ห.ร.ม. ของ 16, 20, 48 

วิธีท�ำ แยกตัวประกอบแล้วน�ำตัวประกอบที่เหมือนกันของทั้ง 3 จ�ำนวนคูณกัน

			   16 = 2×2×2×2 

			   20 = 2×2×5

			   48 = 2×2×2×2×3 

จ�ำนวนเฉพาะที่เหมือนกันของทั้ง 3 จ�ำนวน ได้แก่ 2, 2

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16, 20, 48 คือ 2×2 = 4

จงหา ค.ร.น. ของ 16, 20, 48 

วิธีท�ำ 

			   16 = 2×2×2×2 

			   20 = 2×2×5

			   48 = 2×2×2×2×3 

ตัวประกอบที่เหมือนกันใน 3 จ�ำนวนนี้ ได้แก ่2, 2

ตัวประกอบที่เหมือนกันใน 2 จ�ำนวนนี้ ได้แก ่2, 2

ตัวประกอบที่ไม่เหมือนกันใน 3 จ�ำนวนนี้ ได้แก่ 3, 5

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 16, 20, 48 คือ 2×2×2×2×3×5 = 240ตวั
อย
า่ง
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		  1)	มีไม้อยู ่2 ท่อน ท่อนหนึ่งยาว 12 เมตร อีกท่อนหนึ่งยาว 8 เมตร ต้องการตัด             

เป็นท่อนสั้นๆ เท่ากัน โดยให้แต่ละท่อนยาวที่สุด จะแบ่งได้ทั้งหมดกี่ท่อน

		  2)	มิวมีลูกกวาดอยู่ 4 ชนิด คือ ลูกกวาดสีชมพ ู48 เม็ด สีแดง 16 เม็ด สีน�้ำเงิน               

56 เม็ด และสีเหลือง 88 เม็ด ต้องการแบ่งให้เด็กแต่ละคนเทา่ๆ กัน โดยให้เด็กแต่ละคน             

ได้ลกูกวาดมากทีส่ดุ และเดก็คนหนึง่จะได้รับลกูกวาดเพยีงชนิดเดยีว มวิสามารถแบ่งให้เดก็

ได้กี่คน คนละกี่เม็ด

		  3)	 จงหาจ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่หาร 356, 484 และ 1616 แล้วเหลือเศษเท่ากัน

	 	 ลักษณะโจทย์ปัญหา ค.ร.น. จะเป็นการหาจ�ำนวนนับมากๆ ที่สามารถน�ำจ�ำนวนนับที่โจทย์ก�ำหนด

ไปหารได้ลงตัว (Keywords : น้อยที่สุด, พร้อมกันในครั้งถัดไป) ตัวอย่างเช่น

		  1)	 ไก่ตัวละ 80 บาท ปลาตัวละ 60 บาท และหมูตัวละ 90 บาท ถ้าต้องซื้อสัตว์           

ทั้งสามชนิดราคาเท่ากันและจ่ายเงินน้อยที่สุด จะสามารถซื้อได้อย่างละกี่ตัว

		  2)	แอนและมิววิ่งรอบสนามใช้เวลา 8 นาที และ 12 นาทีตามล�ำดับ ทั้งสองคนจะวิ่ง

มาพบกันในอีกกี่นาทีหลังจากปล่อยตัวจากจุดเริ่มต้นพร้อมกัน

		  3)	กองลูกเสือหนึ่ง เมื่อจัดแถวเป็น 13 แถว หรือ 26 แถว หรือ 65 แถว แล้วจัดได้

ลงตัวพอดี จงหาว่ามีลูกเสืออย่างน้อยที่สุดกี่คนในกองลูกเสือนี้

	 	 ลกัษณะโจทย์ปัญหา ห.ร.ม. จะเป็นการหาจ�ำนวนนบัทีม่ากทีสุ่ด ซึง่สามารถน�ำมาหาจ�ำนวนทีโ่จทย์

ก�ำหนดให้ได้ลงตัว (Keywords : มากที่สุด, แบ่งให้แต่ละชนิดเทา่กัน) ตัวอย่างเช่น

ตวั
อย
า่ง



9เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

วิธีคิดโจทย์ปัญหา ห.ร.ม.

		  1 	 มีไม้อยู ่2 ท่อน ท่อนหนึ่งยาว 12 เมตร อีกท่อนหนึ่งยาว 8 เมตร ต้องการตัดเป็นท่อนสั้นๆ 

เท่ากัน โดยให้แต่ละท่อนยาวที่สุด จะแบ่งได้ทั้งหมดกี่ท่อน

		  วิธีคิด จากประโยค “ต้องการตัดเป็นท่อนสั้นๆ เท่ากัน โดยให้แต่ละท่อนยาวที่สุด” แสดงวา่ต้องหา

ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของทั้ง 2 จ�ำนวนนี้ จึงได้ความยาวท่อนไม้ที่ยาวที่สุดที่เทา่กัน 

		  12		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 3

		  8	 	 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 2

	 	 จะเห็นว่าทั้ง 2 จ�ำนวนมีตัวประกอบเฉพาะที่เหมือนกัน คือ 2×2 
	 	 ดังนั้น ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 12 และ 8 คือ 2×2 = 4

		  2 	 มิวมีลูกกวาดอยู่ 4 ชนิด คือ ลูกกวาดสีชมพู 48 เม็ด สีแดง 16 เม็ด สีน�้ำเงิน 56 เม็ด และ

สีเหลือง 88 เม็ด ต้องการแบ่งให้เด็กแต่ละคนเท่าๆ กัน โดยให้เด็กแต่ละคนได้ลูกกวาดมากที่สุด และ

เด็กคนหนึ่งจะได้รับลูกกวาดเพียงชนิดเดียว มิวสามารถแบ่งให้เด็กได้กี่คน คนละกี่เม็ด

		  วิธีคิด จากประโยค “ต้องการแบ่งให้เด็กแต่ละคนเท่าๆ กัน โดยให้เด็กแต่ละคนได้ลูกกวาด            

มากที่สุด” แสดงว่าต้องหาตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 4 จ�ำนวนนี้ จึงได้จ�ำนวนลูกกวาดที่มากที่สุดที่เด็ก

แต่ละคนได้เท่ากัน 

		  48		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 2 × 2 × 3

		  16		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 2 × 2

		  56		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 2 × 7

		  88		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น		 2 × 2 × 2 × 11

	 จะเห็นว่าทั้ง 4 จ�ำนวนมีตัวประกอบเฉพาะที่เหมือนกัน คือ 2×2×2

	 ดังนั้น ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 48, 16, 56 และ 88 คือ 2×2×2 = 8

	

 

	 เพราะฉะนั้น สามารถแบ่งลูกอมให้เด็กได้มากที่สุดคนละ 8 เม็ด และแบ่งได้ทั้งหมด 		

	 (2×3)+2+7+11 = 26 คน
ตวั
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		  3 	 จงหาจ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่หาร 356, 484 และ 1616 แล้วเหลือเศษเท่ากัน

		  วิธีคิด ทั้งสามจ�ำนวนถูกหารด้วยจ�ำนวนเดียวกันและเหลือเศษเท่ากัน โดยที่เราไม่ทราบว่าเศษ      

จ�ำนวนนั้นมีค่าเท่าใด ดังนั้น เราจึงก�ำจัดเศษเหล่านั้นทิ้งไป โดยน�ำจ�ำนวนทั้งสามมาหาผลต่าง ดังนี้

		  356 และ 484	 มีผลต่างกัน คือ	 484 − 356 	 =   128

		  356 และ 1616	 มีผลต่างกัน คือ	 1616 − 356 	 =  1260

		  484 และ 1616	 มีผลต่างกัน คือ	 1616 − 484 	 =  1132

จากนั้น น�ำ 128, 1132 และ 1260 มาแยกตัวหารร่วมที่มากที่สุดโดยการแยกตัวประกอบ

		  128	 	 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น	 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 
		  1260		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น	 2 × 2 × 3 × 3 × 5 × 7 

		  1132		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น	 2 × 2 × 283

	 	 จะเห็นว่าทั้ง 3 จ�ำนวนมีตัวประกอบเฉพาะที่เหมือนกัน คือ 2×2

	 	 จะได้ว่าตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 128, 1132 และ 1260  คือ 2×2 = 4

	 	 ดังนั้น จ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่หาร 356, 484 และ 1616 แล้วเหลือเศษเท่ากัน คือ 4

วิธีคิดโจทย์ปัญหา ค.ร.น. 

		  1 	 ไก่ตัวละ 80 บาท ปลาตัวละ 60 บาท และหมูตัวละ 90 บาท ถา้ต้องซื้อสัตว์ทั้งสามชนิด

ราคาเท่ากันและจ่ายเงินน้อยที่สุด จะสามารถซื้อได้อย่างละกี่ตัว

		  วธิคีดิ จากประโยค “ต้องการซือ้สตัว์ทัง้สามชนดิราคาเท่ากนัและจ่ายเงนิน้อยทีส่ดุ” แสดงว่าต้องหา

ตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 3 จ�ำนวนนี้ จึงได้ราคาที่น้อยที่สุดในการซื้อสัตว์ทั้งสามชนิดราคาเท่ากัน 

		  80		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 2 × 2 × 2 × 5 

		  60		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 2 × 3 × 5 
		  90		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 3 × 3 × 5

	 	 ตัวประกอบที่เหมือนกันทั้ง 3 จ�ำนวน คือ 2, 5

	 	 ตัวประกอบที่เหมือนกัน 2 จ�ำนวน คือ 2, 3

	 	 และมีตัวประกอบที่ไม่เหมือนกันทั้ง 3 จ�ำนวน คือ 2, 2, 3

	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 80, 60, 90 คือ (2×5)×(2×3)×(2×2×3) = 720 
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		  2 	 แอนและมิววิ่งรอบสนามใช้เวลา 8 นาที และ 12 นาทีตามล�ำดับ ทั้งสองคนจะวิ่งมาพบ

กันในอีกกี่นาทีหลังจากปล่อยตัวจากจุดเริ่มต้นพร้อมกัน

		  วิธีคิด จากประโยค “ทั้งสองคนจะวิ่งมาพบกัน หลังจากปล่อยตัวจากจุดเริ่มต้นพร้อมกัน” แสดงวา่

ต้องหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 2 จ�ำนวนนี้ จึงได้ระยะเวลาที่สั้นที่สุดที่ทั้งสองจะวิ่งมาพบกัน

		  8	 	 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 2 × 2 

		  12		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 2 × 3 
	 	 จะเห็นว่าทั้ง 2 จ�ำนวนมีตัวประกอบเฉพาะที่เหมือนกัน คือ 2 × 2

	 	 จึงได้ว่าตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของทั้ง 2 จ�ำนวน คือ 2 × 2 × ตัวประกอบเฉพาะที่เหลือทั้งหมด

	 	 นั่นคือ 2 × 2 × (2) × (3) = 24

		  3 	 กองลูกเสือหนึ่ง เมื่อจัดแถวเป็น 13 แถว หรือ 26 แถว หรือ 65 แถว แล้วจัดได้ลงตัวพอด ี

จงหาว่ามีลูกเสืออย่างน้อยที่สุดกี่คนในกองลูกเสือนี้

		  วิธีคิด จากประโยค “มีลูกเสืออย่างน้อยที่สุด” แสดงว่าต้องหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ                               

3 จ�ำนวนนี ้จึงได้จ�ำนวนลูกเสือที่สามารถจัดแถวได้ลงตัวพอดีทั้งสามวิธี

		  13		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  1 × 13 

		  26		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  2 × 13 

		  65		 แยกตัวประกอบเฉพาะได้เป็น  5 × 13 

	 	 จะเห็นว่าทั้ง 3 จ�ำนวนมีตัวประกอบเฉพาะที่เหมือนกัน คือ 13

	 	 จึงได้ว่าตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของทั้ง 3 จ�ำนวน คือ 13 × ตัวประกอบเฉพาะที่เหลือทั้งหมด

	 	 นั่นคือ 13×(1×2×5) = 130

  ตวั
อย
า่ง



12 เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

เลขยกก�ำลัง2

	 	 เลขยกก�ำลัง คือ การคูณเลขฐานตามจ�ำนวนของเลขชี้ก�ำลัง เช่น 25=2×2×2×2×2

2.1	สมบัติเลขยกก�ำลัง
		  1 	 เลขชี้ก�ำลังเป็นศูนย์และหนึ่ง

a0 = 1

a1 = a

	 	 จ�ำนวนใดก็ตามเมื่อยกก�ำลังด้วย 0 จะเท่ากับ 1 และเมื่อยกก�ำลังด้วย 1 จะได้ตัวเอง

		  2 	 การคูณเลขยกก�ำลัง 

ab×ac = ab+c

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังคูณกัน ถ้าฐานเท่ากันให้น�ำเลขชี้ก�ำลังบวกกัน เช่น

25
เลขฐาน

เลขชี้ก�ำลัง

25×211	 =	 25+11

			   =	 216

			   =	 65,536

3−2×3−3	=	 3(−2)+(−3)

			   =	 3−5

			   =	 1
243

(−5)2×(−5)−2	 = (−5)2+(−2)

						      = (−5)0

						      = 1ตวั
อย
า่ง



13เตรียมสอบ คณิตศาสตร์ ม.3 เข้า ม.4 (เตรียมอุดม มหิดลวิทยานุสรณ์ สาธิตฯ)

		  3 	 การหารเลขยกก�ำลัง

ab ÷ ac = a(b-c)

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังหารกัน ถ้าฐานเท่ากันให้น�ำเลขชี้ก�ำลังลบกัน เช่น

	

		  4 	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนเต็มลบ

a−b = 1
ab

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นลบ เมื่อกลับเศษส่วนเลขชี้ก�ำลังจะเป็นบวก เช่น

		  5 	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานเป็นเลขยกก�ำลัง

(ab)c = ab×c

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานเป็นเลขยกก�ำลัง สามารถน�ำเลขชี้ก�ำลังคูณกันได้ เช่น

 

220÷215	 =	 220−15

			   =	 25

			   =	 32

3−2÷3−1	= 3(−2)−(−1)

			   = 3−2+1

			   =3−1

			   = 13

(−5)3÷(−5)−3	 = (−5)3−(−3)

						      = (−5)6

						      = 15,625

2−16 = 1
216

1
3−7

  = 37 
−1 17

2
2
7=

(28)2 = 216 (2−4)3 = 2−12 (23)−2 = 2−6ตวั
อย
า่ง
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		  6 	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานอยู่ในรูปการคูณหรือการหาร

(a×b)c = ac×bc   หรือ � a
b �

c
 = �ac

bc�  

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานอยู่ในรูปการคูณหรือหาร สามารถแจกแจงเลขชี้ก�ำลังได ้เช่น

	

 

		  7 	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นเศษส่วน

=
b
ca abc

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นเศษส่วน สามารถเขียนได้ในรูปกรณฑ ์เช่น

		  8 	 การบวกลบเลขยกก�ำลัง

(m ×ab)+(n×ab) = (m+n)×ab

	 	 	 	 เลขยกก�ำลังสามารถบวกลบกันได ้เมื่อฐานและเลขชี้ก�ำลังเทา่กัน เช่น

	

(2×3)5 = 25×35 ((−4)×9)−2  = (−4)−2×9−2

37
2

73

23=
−4 −4−3

8
(−3)
8−4=

5
3−2

−5
3 2

3−52

= =

=

3
22 232

(1×25 )+(3×25 ) = (1+3)×25

= 4×25

(−3×25 )+(4×25 ) = (−3+4)×25

= 1×25

(−2×3−3)+(−1×3−3) = ((−2)+(−1))×3−3

= −3×3−3ตวั
อย
า่ง
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	 	 หากฐาน และเลขชี้ก�ำลังไม่เท่ากัน ไม่สามารถรวมกันเป็นพจน์ยกก�ำลังพจน์เดียวได้ เช่น

	 	 แต่สามารถใช้สมบัติการแจกแจงได้กรณีฐานเท่ากัน เช่น

2.2	สัญกรณ์วิทยาศาสตร์
	 	 สัญกรณ์วิทยาศาสตร์เป็นวิธีการหนึ่งในการเขียนจ�ำนวนในรูป a×10n เมื่อ 1 ≤ a < 10 เช่น 

160,480,000 = 1.6048 × 108 (ใส่จุดทศนิยมหลังเลขแรกแล้วนับเลขโดดไปทางขวาได้ 8 ตัว)

0.0000200501 = 2.00501 × 10−5 (ใส่จุดทศนิยมหลังเลขแรกที่ไม่ใช่ 0 แล้วนับเลข 0 ก่อน

เลขนั้นได้ 5 ตัว)

25+35 ≠ (2+3)5 33+32 ≠ 35

33+32 = (3×32 )+(1×32)

= (3+1)×32

หมายเหตุ

เนื่องจาก 1.6048 = 1.60480000 จึงเขียน 1.6048 × 108 แทน 1.60480000 × 108

ตวั
อย
า่ง
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