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ข้อสอบ A-Level เป็นข้อสอบส�ำหรับวัดความรู ้ ความสามารถ การประยุกต์ใช้ 

ความรู้ ซ่ึงมีเนื้อหาตามสาระการเรียนรู้แกนกลางและสาระการเรียนรู้เพิ่มเติม (ฉบับปรับปรุง  

พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐานพุทธศักราช 2551 ระดับ 

ชั้น ม.4-ม.6 เพื่อใช้ในการคัดเลือกบุคคลเข้าศึกษาในสถาบันอุดมศึกษา ซึ่งหนังสือเล่มนี้ได้สรา้ง 

แนวข้อสอบตามโครงสร้างข้อสอบจริงปีล่าสุด 9 รายวิชา ได้แก่ คณิตศาสตร์ประยุกต์ 1, 

คณิตศาสตร์ประยุกต์ 2, วิทยาศาสตร์ประยุกต์, ฟิสิกส์, เคมี, ชีววิทยา, สังคมศึกษา,  

ภาษาไทย และภาษาอังกฤษ เพื่อให้ผู้อ่านได้เข้าถึงเข้าใจลักษณะเน้ือหาท่ีใช้ออกสอบและ

โครงสร้างของข้อสอบ ได้ฝึกฝนจนเกิดความเข้าใจ เกิดความช�ำนาญก่อนเจอข้อสอบจริงด้วย 

วิธีการเฉลยที่ละเอียดอิงตามเนื้อหา พร้อมหลักการคิดที่เข้าใจได้ง่ายสามารถเก็บคะแนนได้ใน 

ทุกวิชา

ทั้งนี้หวังเป็นอย่างยิ่งว่า หนังสือเล่มนี้จะช่วยให้ผู้อ่านได้คะแนน A-Level ในแต่ละวิชา 

ทีใ่ช้สอบได้อย่างทีต่ัง้ใจไว้และสามารถน�ำคะแนนไปใช้ยืน่ในสาขา/คณะ/ ตามระบบการคัดเลอืก

กลางบุคคลเข้าศึกษาในสถาบันอุดมศึกษาต่อไป

คณะผู้จัดท�ำ

ค�ำน�ำ



ข้อสอบ A-Level ในแต่ละวิชาจะมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน เวลาในการท�ำข้อสอบ 90 นาที โดย

มท้ัีงข้อสอบปรนยั แบบระบายค�ำตอบ และแบบเลือกตอบเชงิซ้อน โดยน�ำ้หนกัคะแนนหรอืสดัส่วนของ

คะแนนนัน้ต้องเป็นไปตามหลกัเกณฑ์ทีม่หาวทิยาลยัในแต่ละสาขาและคณะก�ำหนด ซึง่ส่วนใหญ่จะอยู่

ในรอบที่ 2 Quota รอบที่ 3 Admission และรอบที่ 4 Direct Admission ในระบบการคัดเลือกกลาง

บุคคลเข้าศึกษาในสถาบันอุดมศึกษา ส�ำหรับเล่มนี้จะมีเฉพาะแนวข้อสอบ 9 รายวิชาดังนี้

รายช่ือวชิา รปูแบบข้อสอบ

A-Level 61 Math 1 วชิาคณิตศาสตรป์ระยุกต์ 1
☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 25 ข้อ 75 คะแนน

☼	ระบายค�ำตอบที่เป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ 25 คะแนน

A-Level 62 Math 2 วชิาคณิตศาสตรป์ระยุกต์ 2
☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 25 ข้อ 75 คะแนน

☼	ระบายค�ำตอบที่เป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ 25 คะแนน

A-Level 63 Sci วชิาวทิยาศาสตรป์ระยุกต์
☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 26 ข้อ 83.2 คะแนน

☼	เลือกตอบเชิงซ้อน จ�ำนวน 4 ข้อ 16.8 คะแนน

A-Level 64 Phy วชิาฟิสิกส์
☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 25 ข้อ 75 คะแนน

☼	ระบายค�ำตอบที่เป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ 25 คะแนน

A-Level 65 Chem วชิาเคมี
☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 30 ข้อ 75 คะแนน

☼	ระบายค�ำตอบที่เป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ 25 คะแนน

A-Level 66 Bio วชิาวชิาชีววทิยา
☼ 	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 35 ข้อ 84 คะแนน

☼ 	เลือกตอบเชิงซ้อน จ�ำนวน 5 ข้อ 16 คะแนน

A-Level 70 Soc วชิาสังคมศึกษา ☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 50 ข้อ 100 คะแนน

A-Level 81 Thai วชิาภาษาไทย ☼	ปรนัย 5 ตัวเลือก จ�ำนวน 50 ข้อ 100 คะแนน

A-Level 82 Eng วชิาภาษาองักฤษ ☼	ปรนัย 4 ตัวเลือก จ�ำนวน 80 ข้อ 100 คะแนน

สุดท้ายน้ีอยากให้น้องๆ ฝึกฝนท�ำแนวข้อสอบที่ตรงตามสนามสอบเพื่อที่จะได้เข้าถึง 
เข้าใจลักษณะข้อสอบว่าเป็นอย่างไร เพราะข้อสอบบางข้อมีการบูรณาการระหว่างเนื้อหา  
อกีทัง้ยงัท�ำให้น้องๆ รูว่้าควรอ่านเนือ้หาใดเพ่ิมเตมิเพ่ือเป็นการเพิม่ความมัน่ใจในการท�ำข้อสอบ 

A-Level มากย่ิงขึ้น และควรหม่ันติดตามจากประกาศ 
การรับสมัครในสาขา/คณะ/มหาวิทยาลัยท่ีต้องการเข้า
ศึกษาต่อ เพื่อที่จะได้ทราบข้อมูลที่ถูกต้องส�ำหรับ 
การวางแผนการใช้คะแนนจากสนามสอบอืน่ๆ ร่วมด้วย
จะได้ไม่เสียสิทธ์ิในการสอบและการเข้าศึกษาต่อใน
สถาบันอุดมศึกษานะคะ

บทบรรณาธกิาร
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วชิาคณิตศาสตร์ประยุกต์ 1
ขอ้สอบ A-Level 61 Math 1
วชิาคณิตศาสตร์ประยุกต์ 1 ชุดที่ 1
ขอ้สอบ A-Level 61 Math 1
วชิาคณิตศาสตร์ประยุกต์ 1 ชุดที่ 2
เฉลยขอ้สอบ A-Level 61 Math 1
วชิาคณิตศาสตร์ประยุกต์ 1 ชุดที่ 1
เฉลยขอ้สอบ A-Level 61 Math 1
วชิาคณิตศาสตร์ประยุกต์ 1 ชุดที่ 2





ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

 
 

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

3

ชุดท่ี ข้อสอบ A-Level 61 
Math 1 วชิาคณิตศาสตรป์ระยุกต์ 1

PA
RT  1  M

ath 1

1
ตอนท่ี 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค�ำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุด จ�ำนวน 25 ข้อ  
(ข้อท่ี 1-25) ข้อละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน

1. 	 ถ้า A เป็นเซตของจำ�นวนเต็มที่สอดคล้องกับอสมการ |3x - 11| ≤ x - 3 แล้วข้อใดต่อไปนี้ เป็นสมาชิกของ

เซต A 

	 1)	 4	 2) 	5	 3) 	6

	 4) 	7	 5) 	8

2. 	 ในการสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนชั้น ม.6 ของโรงเรียนแห่งหนึ่ง มีการแจกแจงปกติโดยมีค่าเฉลี่ย

เลขคณิตและส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์นี้เท่ากับ a และ b ตามลำ�ดับ ถ้ามี

นักเรียนที่ได้คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์น้อยกว่า 20.6 คะแนน คิดเป็น 33% ของจำ�นวนนักเรียนทั้งหมด 

และมีนักเรียนที่ได้คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์มากกว่า 45.2 คะแนน คิดเป็น 2.2% ของจำ�นวนนักเรียน

ทั้งหมด แล้วสัมประสิทธิ์ของการแปรผันของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มน้ีมีค่าตรงกับ 

ข้อใด

	 กำ�หนดตารางแสดงพื้นที่ใต้เส้นโค้งปกติมาตรฐาน ดังนี้

z -2.10 -0.82 -0.44 0.44 1.53 2.02

พื้นที่ใต้เส้นโค้งปกติ

มาตรฐาน
0.022 0.206 0.330 0.670 0.937 0.978

	 1) 	2.5	 2) 	1.7	 3) 	1

	 4) 	0.6	 5) 	0.4

0z 0 z
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3. 	 ค่าของ log 8 + log 200 + 1
10

log 1.6
 
มีค่าตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1) 	1	 2) 	3	 3) 	5

	 4) 	10	 5) 	 20

4. 	 กำ�หนดให้ S =  ( )
2020

n + 1

n = 1
-1 n×å และ i = -1  ค่าของ iS เท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1) 	-1	 2)	 1	 3)	 i

	 4)	 -i	 5)	 2i

5. 	 ค่าของ lim
x → -2

 
x  -2

x + 2lim
6 + x  - 2 - x®

 มีค่าตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1) 	0	 2) 	1	 3)	 2

	 4)	 3	 5) 	หาค่าไม่ได้

6. 	 กำ�หนดให้ A และ B เป็นเมทริกซ์ขนาด 3 × 3 โดยที่ det (2A) = 16 และ det (B-1) = 1
10  

	 แล้ว det (BtA-1) มีค่าตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 1	 2)	 1.25	 3) 	2

	 4)	 3.75	 5) 	5

7. 	 ค่าของ  2tan arctan 4 - arccos
13

æ öæ ö
ç ÷ç ÷

è øè ø
   มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 5
2	 2)	 10

7 	 3)	 5
14

	 4)	 5
4	 5)	 35

2

8. 	 กำ�หนดให้ u และ v เป็นเวกเตอร์ในสองมิติ ถ้า u ? v  u  v = 2 5×
   และมุมระหว่างเวกเตอร์ u และ v เท่ากับ 

60° แล้ว 
2

u × v
 

 มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 2 15 	 2) 	20	 3)	 4 5

	 4)	 60	 5) 	100
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

9. 	 ในจำ�นวนนักท่องเที่ยว 50 คน เป็นนักท่องเที่ยวชาวจีน 50% ชาวเกาหลี 15% ชาวญี่ปุ่น 20% และที่เหลือ

เป็นชาติอื่นๆ หากสุ่มถามนักท่องเที่ยว 2 คน ความน่าจะเป็นที่ได้นักท่องเที่ยวชาวญี่ปุ่นอย่างน้อยหนึ่งคน

เท่ากับข้อใด

	 1)	 76
245	 2)	 89

245	 3)	 95
245

	 4)	 156
245	 5)	 165

245

10. 	ร้อยละของผลคะแนนสอบของนักเรียนห้องหนึ่งเป็นไปตามตาราง ดังนี้

คะแนนสอบ (รอ้ยละ) ความถ่ีสะสม
51-60 4

61-70 10

71-80 16

81-90 27

91-100 30

	 ค่าเฉลี่ยของคะแนนของนักเรียนกลุ่มนี้มีค่าเท่าใด

	 1) 	74.5	 2) 	75.5	 3) 	76.5

	 4) 	77.5	 5) 	78.5

11. 	กำ�หนดให้ A = 
2 	 -1
4 	 3

, B = 
7	 3
4 	 1

 และ C เป็นเมทริกซ์ขนาด 2 × 2 ถ้า det (AB-1C) = 4 

	 แล้ว det (-2Ct) มีค่าตรงกับข้อใด

	 1)  -8	 2)	 -4	 3)  -2

	 4)	 4	 5) 	8

12.	 กำ�หนดให้  
12x - 
2

12x - 
25A = x 25  + 5 5 = 6 5

5

ì üæ ö æ öï ïç ÷ ç ÷í ýç ÷ç ÷ï ïè øè øî þ
แล้วผลบวกของสมาชิกในเซต  { }2x x AÎ  

	
มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1) 	1.25	 2)	 1.5	 3)	 2

	 4)	 2.25	 5)	 3
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13. 	กำ�หนดให้ x เป็นคำ�ตอบของสมการ  ( ) ( )x - 2 3x + 2
3 15× = 752x - 1 แล้ว 5x มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

(กำ�หนดให้ log5 3 = 0.68)

	 1) 	0.34	 2) 	1.28	 3)	 6.8

	 4) 	7.36	 5) 	10.2

14. ข้อใดคือสมการวงรีที่มีจุดยอดอยู่ที่จุด (4, -1) และจุด (-6, -1) และวงรีนี้ผ่านจุด  72,  
5

æ ö
ç ÷
è ø

	 1) 	9x2 + 25y2 + 18x + 50y - 191 = 0

	 2) 	9x2 + 25y2 - 18x - 50y - 191 = 0

	 3)	 9x2 + 25y2 - 18x + 50y - 191 = 0

	 4)	 25x2 + 9y2 + 50x + 18y - 191 = 0

	 5) 	25x2 + 9y2 - 50x - 18y - 191 = 0

15. กำ�หนดให้ u


 และ v


 เป็นเวกเตอร์ในสองมิติ

	 พิจารณาข้อความต่อไปนี้

	 ก.	 ถ้า u v + 
 

 ตั้งฉากกับ u v - 
 

แล้ว  u v=
 

	 ข. 	ถ้า   u v u v× =
! ! ! !

แล้ว u


 ตั้งฉากกับ v


 

	 ค. 	ถ้า u


 ตั้งฉากกับ v


 แล้ว 
2 2 2

u u - - v v  =
   

	 ง.	
2 2

 u +  - - v u v u v2= ×
     

 v


 

	 แล้วจ�ำนวนข้อความที่ถูกต้องเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1) 	0	 2) 	1	 3)	 2

	 4) 	3	 5)	 4

16. กำ�หนดพาราโบลา P เป็นพาราโบลาที่มีจุดยอด (0, k) และมีสมการไดเรกตริกซ์ y = k + 1 เมื่อ k  

เป็นจำ�นวนจริงบวก และเส้นตรง L ผ่านจุดยอดและจุดตัดแกน X ของพาราโบลา P โดยที่เส้นตรง L  

มีความชันเป็นบวก ถ้าพ้ืนที่ระหว่างพาราโบลา P และเส้นตรง L ท่ีอยู่ในจตุภาคที่ 2 มีค่าเท่ากับ 9  

ตารางหน่วย แล้ว k อยู่ในช่วงใดต่อไปนี้

	 1)		 (-¥, 4)	 2) 	(4, 7]	 3)	 (7, 10] 

	 4)		 (11, 14]	 5) 	(14, ¥)
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2
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17. 	กำ�หนดให้ฟังก์ชัน f และ g เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องทุกจุดบนช่วง (-2, ∞) นิยามโดย

			 

 ( ) ( )
2

2

1 - x + 2 ; -2 < x < -1
x  + x

g x f x ; -1 x  1
1 - x

; x > 1
1 - x

ì
ï
ïï= £ £í
ï
ï
ïî

	 ถ้าสมการเส้นตรง L  ที่ตัดกับฟังก์ชัน f ที่จุด x = 1 และ x = -1 แล้วจุดในข้อใดอยู่บนเส้นตรง L

	 1) 	(0, -3) 	 2) 	(0.5, -1)	 3) 	(-3, -1)

	 4) 	(-2, 1)	 5) 	(-4, -2)

18.	 อชิฝากเงินกับธนาคารแห่งหนึ่ง ซึ่งให้อัตราดอกเบี้ยร้อยละ 1.5 ต่อปี และคิดดอกเบี้ยแบบทบต้นทุกเดือน  

ณ สิ้นเดือน ถ้าอชิฝากเงินทุกต้นเดือนเป็นเวลา 12 เดือน โดยวันที่ 1 มกราคม เขาฝากเงิน 5,000 บาท 

และจํานวนเงินที่ฝากในเดือนถัดๆ ไป จะเพิ่มขึ้นร้อยละ 5 ของจํานวนเงินที่ฝากในเดือนก่อนหน้า ในวันที่ 

31 ธันวาคมของปีเดียวกัน อชิจะมีเงินรวมทั้งสิ้นกี่บาท

	 1)	
12

S
n = 1

5,000(1.05)n - 1(1.00125)12 - n

	 2)	
12

S
n = 1

5,000(1.05)n (1.00125)12 - n

	 3)	
12

S
n = 1

5,000(1.05)n - 1(1.00125)13 - n

	 4)	
12

S
n = 1

5,000(1.05)n (1.00125)13 - n

	
5)	

12

S
n = 1

5,000(1.05)n - 1(1.00125)12 

19.	 กำ�หนดให้ x, y และ z สอดคล้องกับระบบสมการ

		  3x + 2y - z = a

		  -x - y + 2z = b

		  6x + 3y + z = c

	 ถ้า  
3 2 -1 a 3 2 -1 0
-1 -1 2 b ~ 0 -1 5 3
6 3 1 c 0 0 4 4

é ù é ù
ê ú ê ú
ê ú ê ú
ê ú ê úë û ë û

 และ  
a b c

A b c a
c a b

é ù
ê ú= ê ú
ê úë û

  แล้ว det (A) เท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1)		 2		  2) 	1	 3)	 0

	 4)		 -1		  5) 	-2
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20.	 กำ�หนดให้  ( )
( ) ( )

20

5 15n

n - 4
lim

5 - an n + 7®¥
= -243 เมื่อ a เป็นค่าคงตัว แล้ว a มีค่าตรงกับข้อใด

	 1) 	-3		  2)	 
1
3	 3) 	0

	 4) 1
3

		  5) 	3

21.	 กำ�หนดให้ a เป็นจำ�นวนจริงที่ทำ�ให้

 

 
( )n 2

alim
n n  - 1 - n®¥

 

= -1 แล้ว  ( )n

n = 1
a

¥

å  มีค่าตรงกับข้อใด

	 1)		 1
2 - 1

	 2)	 2
2 - 1

	 3)	 2
2

	 4)		 1
2 - 2

	 5)	 1
2

22. ในการออกรางวัลสลากกินแบ่งรัฐบาล จะออกรางวัลทุกเดือน เดือนละ 2 งวด ในทุกวันที่ 1 และ 16 ของ

เดือน ซึ่งรางวัลเลขท้าย 2 ตัว จะมีเพียงงวดละ 1 รางวัล ความน่าจะเป็นที่ผลการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว

จะเป็นเลขสองหลักที่ซ�้ำกันจ�ำนวน 3 งวด ใน 1 ปี มีค่าเท่ากับเท่าใด

	 1)	  
3 2124 1 99

3 100 100
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø

	 2)	  
3 2124 1 9

3 10 10
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø
 	

	 3)	  
3 924 1 99

3 100 100
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø
 

	 4) 	  
3 924 1 9

3 10 10
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø

	 5)	  
2 2224 1 99

3 100 100
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø

23. ในการเลือกตั้งคณะกรรมการนักเรียน ซ่ึงประกอบไปด้วยตำ�แหน่งประธาน รองประธาน เลขานุการ 

และเหรัญญิก จากตัวแทนนักเรียน 5 ห้อง โดยแต่ละห้องต้องส่งนักเรียนมาเป็นตัวแทนห้องละ 2 คน เป็น

นักเรียนชาย 1 คน เป็นนักเรียนหญิง 1 คน ความน่าจะเป็นที่ผู้ได้รับตำ�แหน่งเป็นผู้ชายไม่น้อยกว่าผู้หญิง

และประธานต้องเป็นนักเรียนชายเป็นเท่าใด

	 1)	 2
3		  2)	 5

42	 3)	 19
42	

	

	 4)	 17
84		 5)	 37

84	
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

24. กำ�หนดให้ P(E) แทน ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ E และ E1, E2 เป็นเหตุการณ์ใดๆ ที่เป็นสับเซตของ

แซมเปิลสเปซ S

	 ถ้า  ( )1 2
1P E E
4

Ç = และ  ( )1 2
1P E E
5

¢ ¢Ç =  แล้ว  ( ) ( )( )1 2 2 1P E  -  E E  - E  È  มีค่าเท่ากับเท่าใด

	 1)	 3
5

		 2)	 4
5

	 3)	 3
10	

	 4)	 7
20		 5)	 11

20	

25. จากการสอบถามผู้คนในกรุงเทพฯ ถึงวิธีการพักผ่อนหลังจากการทำ�งาน จำ�นวน 225 คน ได้ผลสำ�รวจดังนี้

	 ถ้าได้ข้อมูลเพิ่มเติมดังต่อไปนี้

		  มีคนจ�ำนวน 12 คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท่องเที่ยวและนอนหลับ

		  มีคนจ�ำนวน 10 คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท่องเที่ยวและการรับประทานอาหารอร่อยๆ

		  มีคนจ�ำนวน 19 คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการนอนหลับและการรับประทานอาหารอร่อยๆ

ไม่มีคนท่ีเลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท�ำงานอดิเรกท่ีชอบ พร้อมกับการท่องเที่ยว การนอนหลับ 

และการรับประทานอาหารอร่อยๆ

	 แล้วมีคนทั้งหมดกี่คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนอย่างน้อย 2 วิธี

	 1) 	8 คน	 2) 	17 คน	 3)	 25 คน

	 4) 	33 คน	 5) 	55 คน	

90

68

45

0

23

88

46 52

72

ฯพทเงุรกนในคผูงอขนางาํทรากกาจงัลห นอผกัพรากีธวิ

ทองเที่ยว นอนหลับ รับประทานอาหารอรอยๆทำงานอดิเรกที่ชอบ
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ตอนท่ี 2 ระบายค�ำตอบท่ีเป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ (ข้อท่ี 26-30) ข้อละ 5 
คะแนน รวม 25 คะแนน

26. 	กำ�หนดให้ a และ b เป็นจำ�นวนจริงบวก โดยที่ a > b ถ้า  a - blog
2

æ ö
ç ÷
è ø

 = 1
2

(log a + log b) 

	 แล้วค่าของ loga (6a - b) + loga b มีค่าเท่าใด

27. 	กำ�หนดให้  ( ){ }2A  z z + 1 + 8i  z 1 + i= = แล้วผลบวกของสมาชิกทั้งหมดของ A มีค่าเท่าใด

28. 	กำ�หนดให้ a1, a2, a3, ..., a21 เป็นลำ�ดับเลขคณิต ซึ่งมีผลต่างร่วมเท่ากับ 
1
2

 และ bn =  n n + 1a  + a
2

 

	 เมื่อ n = 1, 2, 3, …, 20 ถ้า  
20

n
n = 1

bå  = 250 แล้ว a21 มีค่าเท่าใด

29. 	กำ�หนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมที่มีความยาวด้าน AB, BC และ AC เป็น 2 6 , 6 และ 3 2 6+  

ตามลำ�ดับ แล้วมุม C มีค่าเท่าใด

30. 	กำ�หนดให้ข้อมูลชุดหนึ่ง เรียงจากน้อยไปมากเป็นดังนี้ a, 7, 10, 15, b ถ้าค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูลชุดนี้

เท่ากับ 11 และผลต่างระหว่างควอร์ไทล์ที่ 3 กับควอร์ไทล์ที่ 1 มีค่าเท่ากับ 10.5 แล้ว a2 + b2 มีค่าเท่าใด
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

ข้อสอบ A-Level 61 
Math 1 วชิาคณิตศาสตรป์ระยุกต์ 1

PA
RT  1  M

ath 1

ตอนท่ี 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค�ำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุด จ�ำนวน 25 ข้อ  
(ข้อท่ี 1-25) ข้อละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน

1. 	 ร้านอาหารญ่ีปุ่นแห่งหน่ึงมีซูชิท่ีเป็นเมนูโปรโมชันอยู่ 3 เมนู ได้แก่ ซูชิอุนิ ซูชิมากุโร่ และซูชิโฮตาเตะ  

โดยทางร้านเก็บข้อมูลการขายซูชิประเภทต่างๆ โดยนับจำ�นวนชิ้นของซูชิที่ขายได้ในแต่ละวัน เป็นระยะ

เวลา 3 วัน แสดงด้วยแผนภูมิแท่งได้ดังนี้ 

	 จากการเก็บข้อมูล พบว่า

	 ร้านอาหารญี่ปุ่นแห่งนี้ขายซูชิที่เป็นเมนูโปรโมชันได้ทั้งหมด 705 ชิ้น

		  ในวันที่ 2 ร้านอาหารญี่ปุ่นแห่งนี้ขายซูชิอุนิได้น้อยกว่าซูชิมากุโร่จ�ำนวน 44 ชิ้น

		  ร้านอาหารญี่ปุ่นแห่งนี้ขายซูชิมากุโร่ในวันที่ 2 ได้มากกว่าซูชิโฮตาเตะในวันที่ 3 อยู่ 76 ชิ้น

	 แล้วในวันที่ 1 ร้านอาหารญี่ปุ่นแห่งนี้ขายซูชิโฮตาเตะได้มากกว่าซูชิอุนิอยู่กี่ชิ้น

	 1)	 5 ชิ้น	 2)	 8 ชิ้น	 3)	 10 ชิ้น	

	 4)	 16 ชิ้น	 5)	 20 ชิ้น

2

100

75

50

0

25

30

20

50

44

20

36

50

10

40

ะตเาตฮโิชูซ

ะลยอร

ินอุิชูซ รโุกามิชูซ

วันที่ 1 วันที่ 2 วันที่ 3
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2. 	 ถ้าเส้นตรง y + 3x – 5 = 0 สัมผัสเส้นโค้ง y = 1
3

x3 + ax2 + ax + 4  ที่จุด (-1, 8) แล้ว a มีค่าตรงกับ 

ข้อใด

	 1) 	-4		  2) 	-1	 3)	 1

	 4)	 4		  5) 	8

3. 	 ถ้า C เป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ีจุดตัดของเส้นตรง L1 : 3x + 2y = -1 และ L2 : x – 3y = 7 

และวงกลมตัดเส้นตรง L2 ที่จุด (4, -1) แล้วรัศมีของวงกลม C มีค่าเท่ากับเท่าใด

	 1) 8 		 2) 9 	 3) 10  

	 4) 12  	 5) 14  

4. 	 ผลคูณของคำ�ตอบทั้งหมดที่สอดคล้องสมการ 4arccos  
2

1
11 - x

æ ö
ç ÷
è ø  

- p = 0 มีค่าอยู่ในช่วงใดต่อไปนี้

	 1)	 [-10, 7)	 2) 	[-7, 4)	 3) 	[-4, -1)

	 4) 	[-1, 2)	 5) 	[2, 5)

5. 	 กำ�หนดให้ u, v
 

 และ w


 เป็นเวกเตอร์ในสามมิติ 

	 ถ้า  ˆ ˆ ˆu  × v = 2i + j -3k
! !

 แล้วเวกเตอร์ w


 ที่ทำ�ให้  ( )u w×v×
! ""! !

มีค่าน้อยที่สุดตรงกับข้อใด

	 1)	 ˆ ˆ ˆi + j+ k 	 2)	 ˆ ˆ ˆi - j+ k 	 3)	 ˆ ˆ ˆ-i - j - k

	 4)	 ˆ ˆ ˆ2i + j+ k-ˆ ˆ ˆ2i + j+ k 	 5)	 ˆ ˆ ˆ-i + j- k

6. 	 มีนักเรียนชาย 2 คน นักเรียนหญิง 3 คน และครู 2 คน จำ�นวนวิธีเรียงสับเปล่ียนโดยที่ไม่ให้ครู 2 คน 

อยู่ติดกันมีกี่วิธี

	 1) 	1,200	 2) 	1,800	 3) 	2,400

	 4) 	3,600	 5)	 4,800

7. 	 ข้อใดเป็นเซตคำ�ตอบของอสมการ  
3 2

2
x -3x - 4x +12
x -3x + 2

 ≥ 0 

	 1) 	[-2, 1) È [3, ¥)	 2) 	[-¥, -2] È [1, ¥)	 3) 	(-2, -1) È (1, ¥)

	 4)	 [-1, 1) È (2, ¥)	 5) 	[-2, 1) È (2, ¥)



13

 
 

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2
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8.	 ผลต่างของคำ�ตอบของสมการ |2x + 5| + |4 – x| - 8 = 0 มีค่าเท่ากับข้อใด

	 1) 	1		  2) 	2	 3) 	3

	 4) 	4		  5) 	5

9. 	 ข้อมูลชุดหนึ่ง เรียงข้อมูลจากน้อยไปหามากดังนี้

5	 8	 8	 11	 12	 12	 14	 17	 17	 x

21	 23	 24	 25	 25	 y	 33	 35	 35	 39

	 ถ้ามัธยฐานของข้อมูลชุดนี้เท่ากับ 20 และเปอร์เซ็นต์ไทล์ที่ 75 เท่ากับ 31 จงหาค่า x + y

	 1) 	49		  2) 	50	 3) 	 51

	 4) 	52		  5) 	53

10.	 เศษเหลือที่เกิดจากการหาร 3345 + 4456 + 5567 ด้วย 5 มีค่าเท่ากับข้อใด

	 1) 	0		  2) 	1	 3) 	2

	 4) 	3		  5) 	4

11. 	กำ�หนดให้ S เป็นเซตของ (a, b) ที่เป็นผลคูณคาร์ทีเซียนของจำ�นวนเต็มที่อยู่ระหว่าง -10 ถึง 10

	 ถ้าสุ่ม (a, b) จากเซต S มา 1 คู่อันดับ แล้วความน่าจะเป็นที่ผลคูณของ a และ b เป็นจ�ำนวนเต็มบวก

	 เท่ากับเท่าใด

	 1)	 162
361 	 2)	 180

361 	 3) 162
200

	 4)	 200
400 	 5)	 180

441

12. 	กำ�หนดให้ Re(z) และ Im(z) แทนส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจำ�นวนเชิงซ้อน z ตามลำ�ดับ

	 ถ้า z1 และ z2 เป็นจ�ำนวนเชิงซ้อน แล้ว 2 2
1 2 1 2z + z - z - z  มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 2Re(z1)Re(z2)	 2) 	4Re(z1)Re(z2)	 3)	 2Im(z1)Im(z2)

	 4)	 4Im(z1)Im(z2)	 5)	 Re(z1)Im(z2) 

13.	 กำ�หนดให้ z1 = sin 3p
8  + icos 3p

8  และ z2 = cos p
8  - isin p

8  แล้วจำ�นวนเต็มบวก n ที่น้อยที่สุดที่ทำ�ให้ 

 ( )n-1
1 2z z = -1 คือข้อใด

	 1) 	0		  2) 	2	 3)	 4

	 4)	 6		  5) 	8
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14. 	กำ�หนดให้ X, Y และ Z เป็นจุดในระบบสองมิติ ถ้ารูปสามเหลี่ยมที่มีจุด X, Y และ Z เป็นจุดยอดมีพื้นที่

เท่ากับ 4 ตารางหน่วย ถ้า XY


 = 8 และ XZ


 = 5  แล้ว cos2 q  มีค่าเท่ากับเท่าใด เมื่อ q แทนมุม

ระหว่างเวกเตอร์ XY


 และเวกเตอร์ XZ


 

	 1) 	0.2		 2) 	0.4	 3) 	0.6

	 4) 	0.8		 5) 	1

15. กำ�หนดให้ x และ y เป็นจำ�นวนจริงที่ไม่เท่ากับศูนย์ ซึ่งสอดคล้องกับสมการ  ( ) ( )
( )x+y1x

y
14

28 49 =
7

แล้ว x2 - x มีค่าตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 2
3

		 2)	
3
2

	 3)	
3
4

	 4)	 2
5

		 5)  3
5

16. 	ผลคูณของคำ�ตอบของสมการ  ( ) ( )82 9
2 2

2log x +1 + log x = log 4 +1 มีค่าตรงกับข้อใด

	 1) 	1		  2) 	0.1	 3)	 0.01

	 4) 	0.001	 5) 	0.0001

17. 	ค่าของ  
x a

x +3a - 2 xlim
2x + a - 3a®

 มีค่าตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1)	 3 3-
4

	 2)	 3 3
4

	 3)	 4 3-
4

	 4)	 4 3
3

	 5)	 -3 3

18.	 กำ�หนดสมการเส้นโค้งผ่านจุด (1, 1) และ (4, 3) โดยมีความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง ณ จุด x ใดๆ เท่ากับ 

	 a
x

 เมื่อ x ≠ 0 แล้วสมการเส้นสัมผัสเส้นโค้งที่จุด x = 16 ตรงกับข้อใด

	 1)	 y - 4x + 12 = 0	 2) 	y - 4x - 12 = 0	 3) 	4y + x - 12 = 0

	 4)	 4y - x + 12 = 0	 5) 	4y - x - 12 = 0
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ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2
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19.	 เอกกูเ้งนิจำ�นวนหนึง่จากธนาคาร โดยผ่อนชำ�ระคืนทกุเดอืนเปน็เวลา 1 ป ีถา้เขาชำ�ระเงนิตน้พรอ้มดอกเบีย้

ให้กับธนาคาร เป็นจำ�นวนเงินเดือนละ 3,600 บาท โดยตลอดสัญญาธนาคารคิดดอกเบี้ยในอัตราดอกเบี้ย

ร้อยละ 6 ต่อปี แบบทบต้นทุกเดือน เมื่อครบ 1 ปี เขาจะชำ�ระเงินหมดพอดี แล้วจำ�นวนเงินต้นที่เอกกู้จาก

ธนาคารเป็นเท่าใด

	 1)	  
12

12

1.005  - 13,600
1.005

æ ö
ç ÷
è ø  	

2) 	  
12

12

1.005  - 1720,000
1.005

æ ö
ç ÷
è ø 	

3)	  
13

13

1.005  - 13,600
1.005

æ ö
ç ÷
è ø  

	 4) 
	

 
13

13

1.005  - 1720,000
1.005

æ ö
ç ÷
è ø 	

5)	  
121.005  - 13,600

1.005
æ ö
ç ÷
è ø

20.	 กำ�หนดให้ a1, a2, a3, .... เป็นลำ�ดับเรขาคณิตที่มีอัตราส่วนร่วม r ซึ่ง r < 0

	 ถ้า  n
n = 1

a = 320
¥

å  และ
 

 ( )
10

2
i

i = 1
a - 31å  มีค่าน้อยที่สุด แล้วล�ำดับในข้อใดต่อไปนี้มีอัตราส่วนร่วมเท่ากับ r

	 1)	 1, 3, 3,  3 3, 9, … ...

	 2)	 1 1 1 11, , , , ,
2 4 8 16

�      ...

	 3)	 3 1 3 11, - , , - , ,
3 3 9 9

�      ...

	 4)	 2 1 22, 1, , , ,
2 2 4

�     , ...

	 5)	 -4, 2 2, - 2, 2, -1, �      ...

21.	 กำ�หนดให้ a และ b เป็นจำ�นวนจริง โดยที่ |a| > 1 และ |b| < 1

	 ถ้า An = 2 3 n

1 1 1 11+ + + +...+
a a a a2 3 n

1 1 1 11+ + + +...+
a a a a

 และ Bn = 1 + b + b2 + ... + bn 

	 แล้ว  n
n

n

Alim
B®¥

 มีค่าตรงกับข้อใด

	 1)	
1 - b
a - 1 	 2) 	  ( )a 1- b

a -1
	 3)  ( )a 1- a

b -1

	 4)	  
( )( )

a
a -1 1- b

	 5) 	  
( )( )

b
a -1 1- b
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22. 	ในการทำ�ข้อสอบแบบปรนัยเลือกตอบแบบ 5 ตัวเลือก มีคำ�ตอบที่ถูกต้องเพียงข้อเดียว จำ�นวน 20 ข้อ 

ความน่าจะเป็นที่นักเรียนจะสอบได้คะแนนอย่างน้อยร้อยละ 90 มีค่าเท่าใด

	 1)	 20

3,121
5

	 2)	 20

3,061
5

	 3)	 20

1,541
5

	 4)	 20

1, 221
5

	 5)	 20

401
5

23. 	ถ้าไฮเพอร์โบลารูปหนึ่งมีจุดยอดทั้งสองจุดอยู่บนจุดยอดและจุดโฟกัสของพาราโบลา  

y2 - 24x - 2y - 23  = 0 และจุดปลายแกนสังยุคด้านหนึ่งตัดกับสมการเส้นตรง y = 2x - 1 แล้วระยะห่าง

ระหว่างจุดโฟกัสทั้งสองมีค่าเท่าใด

	 1) 2 13 	 2)	 2 7 	 3)	 2 5

	 4) 10		  5)	 8

24. 	ค่าของ  sec 40 -1 tan80
sec80 -1 tan 20
æ öæ ö
ç ÷ç ÷
è øè ø

! !

! !

  

  
 มีค่าตรงกับข้อใด

	 1) 
1
2

		  2)	 0	 3) 	1

	 4) 2 		 5) 3

25. กำ�หนดข้อมูลชุดหนึ่ง ดังตารางต่อไปนี้ 

คะแนน ความถ่ี
6-8 2

9-11 a

12-14 9

15-17 5

18-20 1

	 ถ้าค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูลชุดนี้เท่ากับ 13 แล้ว a มีค่าเท่ากับเท่าใด

	 1) 	2		  2) 3	 3)	 5

	 4) 	7		  5) 9
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

ตอนท่ี 2 ระบายค�ำตอบท่ีเป็นตัวเลข จ�ำนวน 5 ข้อ (ข้อท่ี 26-30) ข้อละ 5 
คะแนน รวม 25 คะแนน

26.	 รากของสมการ  ( ) ( )2
2 4

7

1log x + 2 + log x -8x +16 =
log 2

มีค่าเท่าใด

27. 	กำ�หนดให้ P(x) = x3 + ax2 + bx - 9 เมื่อหาร P(x) ด้วย x + 1 ลงตัว และเมื่อหาร P(x) ด้วย x - 2  

เหลือเศษ 3 แล้ว a - 2b มีค่าเท่าใด

28.	 กำ�หนดให้ f และ g เป็นฟังก์ชันจากเซตของจำ�นวนจริงไปยังเซตของจำ�นวนจริง โดยที่ g(x) = 3x - 1  

และ   ( )( ) 2g f x = -9x +3x +14 แล้ว  ( ) ( )
h 0

f h -1 -f -1
lim

h®  
มีค่าเท่าใด

29.	 กำ�หนดให้  { }
a a a

S = 0 b b a, b, c -2, -1, 0, 1, 2
0 0 c

ì üé ù
ï ïê ú Îí ýê ú
ï ïê úë ûî þ

 ถ้าสุ่มหยิบ 1 เมทริกซ์จากเซต S และ 

ความน่าจะเป็นท่ีจะได้เมทริกซ์ท่ีเป็นเมทริกซ์เอกฐานเท่ากับ x
y

 เมื่อ ห.ร.ม. ของ x และ y เท่ากับ 1  

	
แล้ว x + y มีค่าเท่าใด

30.	 ในการสอบวชิาคณติศาสตรข์องนกัเรียนหอ้งหนึง่ซึง่มกีารแจกแจงปกต ิโดยมนีาย ก และนาย ข เปน็นกัเรยีน

ห้องนี้ด้วย ถ้านาย ก สอบได้คะแนน 90 คะแนน ซึ่งคิดเป็นค่ามาตรฐานเท่ากับ 1 และนาย ข สอบได้ 45 

คะแนน ซึ่งคิดเป็นค่ามาตรฐาน เท่ากับ -0.5 แล้วสัมประสิทธิ์ของการแปรผันของคะแนนสอบของนักเรียน

ในห้องนี้เท่ากับเท่าใด
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ชุดท่ี เฉลยข้อสอบ A-Level 61 
Math 1 วชิาคณิตศาสตรป์ระยุกต์ 1

รวมแนวข้อสอบ A-Level ครบ 9 วชิาหลัก ม่ันใจเต็ม 100

1
ตอนท่ี 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค�ำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุด จ�ำนวน 25 ข้อ 
(ข้อท่ี 1-25) ข้อละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน

ข้อ เฉลย ข้อ เฉลย ข้อ เฉลย ข้อ เฉลย ข้อ เฉลย

1. u 6. y 11. u 16. w 21. u

2. y 7. w 12. u 17. x 22. v

3. v 8. x 13. x 18. w 23. y

4. u 9. v 14. u 19. y 24. y

5. w 10. w 15. v 20. x 25. w

1.	 เฉลย 1)

	 เนื่องจาก ถ้า |x| £ a  แล้ว –a £  x £  a 

	 จากอสมการ |3x – 11| £ x – 3 

	 จะได้ว่า  – (x – 3) £ 3x – 11 £ x – 3

	 พิจารณา

	 –x + 3 	 £ 	3x – 11

	 14 	 £ 	4x

	
3.5

	
£ 	x

	 3x – 11 	£ 	 x – 3

	 2x 	£ 	 8

	 x 	£ 	 4

	 ดังนั้น 3.5 £ x £ 4 เพราะฉะนั้น A = {4} นั่นคือ 4 Î A
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

2.	 เฉลย 5)

	 จากโจทย์จะได้ μ = a และ σ = b

	 พิจารณานักเรียนที่ได้คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์น้อยกว่า 20.6 คะแนน 

	 สมมติให้คะแนน 20.6 คะแนน คิดเป็นค่ามาตรฐาน z1 

	 จะได้พื้นที่ใต้เส้นโค้งทางด้านซ้ายของ z1 เท่ากับ 33% = 0.33 ดังรูป 

	 จากตาราง จะได้  z1   = -0.44

	 ดังนั้น	 z1 	 =	  1x  - μ
σ

			  -0.44 	=	 20.6 - a
b

				   -0.44b 	= 	20.6 - a	 .......... (1)

	 พิจารณานักเรียนที่ได้คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์มากกว่า 45.2 คะแนน 

	 สมมติให้คะแนน 45.2 คะแนน คิดเป็นค่ามาตรฐาน z2

	 จะได้พื้นที่ใต้เส้นโค้งทางด้านขวาของ z2 เท่ากับ 2.2% = 0.022

	 เพราะฉะนั้นพื้นที่ใต้เส้นโค้งทางด้านซ้ายของ z2 เท่ากับ 1 - 0.022 = 0.978 ดังรูป 

 

	 จากตาราง จะได้ z2 = 2.02

	 ดังนั้น	 z2 	 =	  2x  - μ
σ

			  2.02 	=	 45.2 - a
b

			
2.02b 	= 	45.2 - a	 .......... (2)

2.02

0.0220.978

0

0-0.44

0.33
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	 น�ำสมการ (2) - (1) จะได้	 2.02b - (-0.44b) 	= 	(45.2 - a) - (20.6 - a)

					    2.46b 	= 	24.6

					    b 	= 	10	

		  แทน b = 10 ในสมการ (2) จะได้	 2.02(10) 	= 	45.2 - a

					    20.2 	= 	45.2 - a

					    a 	= 	25

		  เพราะฉะนัน้สัมประสทิธิข์องการแปรผนัของคะแนนสอบวิชาคณติศาสตร์ของนกัเรยีนกลุม่นี้

เท่ากับ s
m

 = b
a

 = 10
25

 = 0.4

3.	 เฉลย 2)

	 log 8 + log 200 + log 1
10

 1.6 	=	 log 8 + log 200 + log10-1 1.6

		  = 	log 8 + log 200 - log 1.6

		  = 	log 8  ×  200
1.6

		  = 	log 1,000

		  = 	log 103

		  = 	3 log 10

		  = 	3

4.	 เฉลย 1)

		  จะได้ว่า 	 S 	=	  ( )
2020

n + 1

n = 1
-1å  n

					     = 	1 - 2 + 3 - 4 + ... + 2019 - 2020

					     = 	(1 + 3 + 5 + ... + 2019) – (2 + 4 + 6 + ... + 2020) 

		 จะเห็นว่า 1 + 3 + 5 + ... + 2019 และ 2 + 4 + 6 + ... + 2020 ต่างก็เป็นอนุกรมเลขคณิตที่มี

อัตราส่วนร่วม d = 2

		  จาก 	 Sn 	=	
n
2 (a1 + an)

				    S 	= 	(1 + 3 + 5 + ... + 2019) – (2 + 4 + 6 + ... + 2020) 

					     =	 -  ( )1010 × 1+ 2019
2

æ ö
ç ÷
è ø

( )1010 × 2 + 2020
2

æ ö
ç ÷
è ø
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

					     = 	(505 ´ 2020) - (505 ´ 2022)

					     = 	505(2020 - 2022)

					     = 	505(-2)

					     = 	-1010

		  เพราะฉะนั้น iS = i-1010 = 1010 2

1 1 1= =
-1i i

 = -1

5.	 เฉลย 3)

		 สังเกตได้ว่า เมื่อแทน x = 2 ใน 
x + 2

6 + x - 2 - x
 จะอยู่ในรูป 

0
0

		 ดังนั้น	  
x -2

x + 2lim
6+ x - 2 - x®

	 =	  
x -2

x + 2 6+ x + 2 - xlim
6+ x - 2 - x 6+ x + 2 - x®

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ç ÷è øè ø

		  =	  ( )( )
2 2x -2

x + 2 6 + x + 2 - x
lim

6 + x - 2 - x®
 

		  =	  ( )( )
( ) ( )x -2

x + 2 6 + x + 2 - x
lim

6 + x - 2 - x®

		  =	  
( )( )

x -2

x + 2 6+ x + 2 - x
lim

2x + 4®

		  =	   
( )

x -2

x + 2
lim
®

( )
( )
6+ x + 2- x

2 x +2

		  =	  ( ) ( )6+ -2 + 2 - -2
2

 

		  =	 2 + 2
2

		  =	 2

6.	 เฉลย 5)

		  เนื่องจาก det(kA) = kn det A เมื่อ A มีมิติ n ´ n 

		  ดังนั้น	 det (2A) 	= 	16

	 23 det A 	= 	16

	 det A 	= 	2

		  เนื่องจาก det A-1 = 
1

det A
 เมื่อ det A ¹ 0
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		  ดังนั้น 	 det (B-1) 	=	
1

10

		
1

det B
	 =	

1
10

	 det B 	= 	10

		  เนื่องจาก det (AB) = det A det B และ det (At) = det A

		  จะได้ว่า det (BtA-1) = det Bt det A-1 = det B  1
det A
æ ö
ç ÷
è ø

 = 
10
2

 = 5

7.	 เฉลย 3) 

	 ก�ำหนดให้ A = arctan 4 และ B = arccos 2
13

	 จะได้ว่า tan A = tan(arctan 4) = 4 และ cos B = cos  2arccos
13

æ ö
ç ÷
è ø

= 2
13

	 จากข้อมูลข้างต้นน�ำมาวาดรูปสามเหลี่ยม จะได้

	 42 + 12 	= 	x2 

	 16 + 1 	= 	x2 

	 x2 	= 	17

	 x 	=	 17

    	 y2 + 22 	=	  ( )213

	 y2 + 4 	= 	13

	 y2 	= 	9

	 y 	= 	3

1

4 x

A

y

B

2

13
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M
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	 ดังนั้น 	tan  2arctan 4 - arccos 
13

æ ö
ç ÷
è ø

 	= 	 tan(A – B)

		  =	 tan A - tan B
1+ tan A tan B

		  =	  
34 -
2
31 4
2

æ ö+ ç ÷
è ø

		  =	

8 - 3
2

1 6+

		
=	 5

14

8.	 เฉลย 4) 

	 เนื่องจาก u


 และ v


 ท�ำมุมกับ 60°  จะได้ว่า q = 60°

	 จากสูตร u


 v


 = u v
 

cos q และ u


 v


 = 2 5

	 จะได้	  u v
 

cos 60° 	=	 2 5

	
u v
  1

2
 	=	 2 5

	
u v
 

 	=	 4 5

	 จากสูตร u × v
 

 =  u v
 

sin
 
q และ u v

 

 = 4 5

	 จะได้ 	
2

u × v
 

	
=	

2 2
u v
 

sin2
 
q

			 
2

u × v
 

	
= 	 sin2 60 ( )2u v
! !

 
60

			 
2

u × v
 

	
=	  ( )

2
2 34 5
2

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

			 
2

u × v
 

	
= 	(165)  3

4
æ ö
ç ÷
è ø

			 
2

u × v
 

	
= 	60
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9.	 เฉลย 2) 

	 จากโจทย์ในจ�ำนวนนักท่องเที่ยว 50 คน เป็นนักท่องเที่ยวชาวจีน 50% ชาวเกาหลี 15%  

ชาวญี่ปุ่น 20% และที่เหลือเป็นชาติอื่นๆ

	 สุ่มถามนักท่องเที่ยว 2 คน จากนักท่องเที่ยวทั้งหมด 50 คน จะได้ว่า 

			   n(S) 	= 	C50,2 = 50!
2!(50 - 2)!  = 1,225

	 มีนักท่องเที่ยวชาวญี่ปุ่น 20% คิดเป็น 20
100

 ´ 50 =  10 คน 

	 ดังนั้น มีนักท่องเที่ยวที่ไม่ใช่ชาวญี่ปุ่น 50 - 10 = 40 คน

		  จ�ำนวนวิธีที่จะได้นักท่องเที่ยวชาวญี่ปุ่นอย่างน้อยหนึ่งคน 

		  = 	จ�ำนวนวิธีทั้งหมด - จ�ำนวนวิธีที่ไม่มีนักท่องเที่ยวชาวญี่ปุ่น

		  = 	C50,2 - C40,2

		  =	 1,225 - 780

		  =	 445 คน

	 จะได้ว่า  n(E)  =  445

	 ดังนั้น ความน่าจะเป็นที่ได้นักท่องเที่ยวชาวญี่ปุ่นอย่างน้อยหนึ่งคนคือ 

			   P(E)	 =	  ( )
( )
n E
n S

 = 445
1,225

 = 89
245

10.	เฉลย 3)

		  หาค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูลแบบแจกแจงความถี่ จาก  x  = a + I   

k

i i
i=1
f d

N

é ù
ê ú
ê ú
ê ú
ê úë û

å

		  เมื่อ	 a 	แทน จุดกึ่งกลางชั้นที่มีความถี่สูงสุด

		  I 	 แทน ความกว้างของอันตรภาคชั้น

		  fi 	แทน ความถี่ของแต่ละอันตรภาคชั้น

		  di 	=  ix - a
I

		  (หรอืจ�ำง่ายๆ ว่า การหาค่า di เราจะก�ำหนดให้อนัตรภาคชัน้ทีม่คีวามถีส่งูสดุมค่ีา di = 0 และ

ในอันตรภาคชั้นถัดไปที่ต�่ำกว่าจะมีค่า di เป็น -1, -2, -3, …, ตามล�ำดับ ส่วนอันตรภาคชั้นที่สูงกว่าจะมีค่า 

di เป็น 1, 2, 3, …, ตามล�ำดับ)
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

คะแนนสอบ (รอ้ยละ) ความถ่ีสะสม ความถ่ี (fi) di fidi

51-60 4 4 -3 -12

61-70 10 6 -2 -12

71-80 16 6 -1 -6

81-90 27 11 0 0

91-100 30 3 1 3

N = 30  
5

i i
i=1
f då  = -27

		 ดังนั้น	 x  	= 	85.5 + 10  -27
30

æ ö
ç ÷
è ø

		  x  	= 	85.5 - 9

		  x  	=	 76.5

11.	เฉลย 1)

ถ้า A และ B เป็นเมทริกซ์ขนาด n × n และ c เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ แล้ว

1. 	det At = det A

2. 	det cA = cn det A

3. 	det AB = det A det B

4. 	det A-1 = 1
det A

 เมื่อ det A ¹ 0

	 จาก	 det (AB-1C) 	= 	4

			   det A det B-1 det C 	= 	4

	 ดังนั้น	 det A  
1

det B  
 det C 	= 	4	 .......... (1)

	 พิจารณาเมทริกซ์ A และ B จะได้	 det A 	=	
2 -1
4 3  = 6 – (-4) = 10

	 และ	 det B 	=	
7 3
4 1  = 7 – 12 = -5

	 แทนค่า det A = 10 และ det B = -5 ในสมการที่ (1) จะได้	 10  
1
-5  

 det C 	 = 	 4

	 -2  det C 	 = 	 4

	 det C 	 = 	 -2

	 เพราะฉะนั้น det (-2Ct ) = (-2)2 det C = 4(-2) = -8
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12.	เฉลย 1)

	 จากโจทย์จะได้ว่า	  
12x - 
25 25

5

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

 + 5 5  	=	  
12x - 
2

6 5
æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

		  
212x - 

25 5
5

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

+ 5 5 	 = 	  
12x - 
2

6 5
æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

	 .......... (1)

	 ก�ำหนดให้  A = 
12x - 
2

5  จากสมการ (1) จะได้ว่า 5
5

A2 + 5 5  = 6A	 .......... (2)

	 น�ำ 5
 5

 คูณสมการ (2) จะได้ว่า	  25 5 A +5 5
55

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ç ÷è øè ø

 	=	  5
 5

æ ö
ç ÷
è ø

6A

	 A2 + 25 	=	 6 5A

	 A2 - 6 5A + 25 	=	 0

	  ( )( )A -5 5 A - 5 	 = 	0

	 A 	=	 5 5, 5

	 ดังนั้น

	 A 	= 	 5 5 	 หรือ	 A 	= 	 5

	
12x - 
2

5 	 = 	
3
25 		

12x - 
2

5 	 =	
1
25

	

12x -
2 	

=	 3
2

	 .......... (3)	
12x -
2 	

=	 1
2

	 .......... (4)

	 เนื่องจาก ถ้า |x| = a แล้ว x = a หรือ x = -a และจากสมการ (3) จะได้

			 

	 2x - 1
2

 	=	 3
2 	

หรือ	 2x - 1
2

 	=	 - 3
2

	 2x 	= 	2		  2x 	= 	-1

	 x 	= 	1		  x 	= 	- 1
2
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

		  จากสมการ (4) จะได้

	 2x - 1
2

	 =	 1
2 	

หรือ
	

2x - 1
2

 	=	 - 1
2

	 2x 	= 	1		  2x 	= 	0

	 x 	=	 1
2 		

x 	= 	0
	

	

	 ดังนั้น A =  1 1- , 0, , 1
2 2

ì ü
í ý
î þ

	 เพราะฉะนั้น  { }
2 2

2 2 21 1 1x x A = - ,0 , ,1 = ,0,1
2 2 4

ì üï ïæ ö æ ö ì üÎ í ý í ýç ÷ ç ÷
è ø è ø î þï ïî þ

 

	 นั่นคือ ผลบวกของสมาชิกทั้งหมดในเซต  1 ,0,1
4
ì ü
í ý
î þ

  เท่ากับ 
1
4

 + 0 + 1 = 1.25

13.	เฉลย 4)

	 จะได้ว่า 	  ( )x - 2
3   ( )3x + 2

15 	 = 	752x - 1

	  ( )
x - 2 3x + 2

2 23 3 5×  	=	
 ( )2x - 125 3×

	
x - 2

23   
3x + 2

23   
3x + 2

25  		  =	 × 32x - 1 ( )2x - 125

	
x - 2 + 3x + 2

23   
3x + 2

25  	= 	54x - 2  32x - 1

	 32x  
3x + 2

25  	= 	54x - 2  32x - 1

	

3x + 2
2

4x - 2

5
5

 	=	
2x - 1

2x

3
3

	  ( )3x + 2  -  4x - 2
25

æ ö
ç ÷
è ø  	= 	32x - 1 - 2x

	  
3x + 2 - 8x + 4

25
æ ö
ç ÷
è ø  	= 	3-1

	
-5x 3

25
+

 	= 	3-1

	 Take ลอการิทึมฐาน 5 ทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า 	 log5  
-5x 3

25
+æ ö

ç ÷
è ø 	

= 	log5 3
-1
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			    5
-5x 3 log 5

2
æ ö+ç ÷
è ø

	 = 	-log5 3

 			    5x-
2

 + 3 	= 	-log5 3

	 เนื่องจาก log5 3 = 0.68 จะได้ว่า	 5x-
2

 + 3 	= 	-0.68

			 
5x-
2  	= 	-3.68

			   5x 	= 	7.36

14.	เฉลย 1) 

	 สมการวงรีรูปมาตรฐานที่จุดศูนย์กลางอยู่ที่ (h, k) และแกนเอกขนานกับแกน X (วงรีแนวนอน) 

	 คือ  ( )2

2

x - h
a

 +  ( )2

2

y - k
b

 = 1

	 เนื่องจากสมการวงรีที่มีจุดยอดอยู่ที่จุด (4, -1) และจุด (-6, -1)

	 ดังนั้น จุดศูนย์กลาง (h, k) คือ จุดกึ่งกลางระหว่างจุด (4, -1) และจุด (-6, -1)

	 จาก (h, k) =  ( ) ( ) ( )1 2 1 2 4 + -6 -1 + -1x + x y + y, = , 
2 2 2 2

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷è ø è ø

 = (-1, -1)

	 จากความยาวแกนเอกเท่ากับ 2a จะได้ว่า 2a = |x1 – x2| = |4 – (-6)| = 10 ดังนั้น a = 5

	 แทน a = 5 และ (h, k) = (-1, -1) ลงในสมการวงรี

	 จะได	้ +  ( )2
2

x +1
5

( )2
2

y +1
b

  	= 	1	 .......... (1)

	 เนื่องจากจุด  72,
5

æ ö
ç ÷
è ø

  เป็นจุดบนวงรี 

	 จะได้ว่า	  +  ( )2
2

2 +1
5

2

2

7 +15
b

æ ö
ç ÷
è ø  	= 	1

			   9
25

 + 2

144
25
b

 	= 	1

			   2

144
25
b

	 = 	1 - 9
25

			   2

144
25
b  	=	

16
25
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

			   2
1
b

 	=	
16
25  ´ 25

144

			   2
1
b

 	=	
1
9

			   b 	= 	3

	 แทนค่า b = 3 ในสมการ (1) จะได้	   ( )2
2

x +1
5

 +  ( )2
2

y +1
3

 	= 	1

			 
2x  + 2x + 1

25  + 
2y  + 2y + 1

9  	= 	1

			   9x2 + 18x + 9 + 25y2 + 50y + 25 	= 	225

			   9x2 + 25y2 + 18x + 50y – 191 	= 	0

15.	เฉลย 2)

	 ☼ พิจารณา ก. กล่าวถูกต้อง

	 เนื่องจาก u


 + v


  ตั้งฉากกับ u


 - v


 จะได้ว่า  ( ) ( )u + v   u - v×
! ! ! !

	
= 	0

			 
2 2

u  - v
 

	
= 	0

			 
2

u


 	= 
2

v


			 
u


 	=	 v


	 ☼ พิจารณา ข. กล่าวผิด

	 เนื่องจาก  u  v×
! !

 
= u v
 

จะได้ว่า	  u v cos θ
! !

 	=	 u v
 

			 
 u v cos θ

! !
 	=	 u v

 

			   |cos q | 	= 	1

			   cos q 	= 	1, -1

			   q 	= 	0, p

	 ดังนั้น เวกเตอร์ u


 และเวกเตอร์ v


 ขนานกัน
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	 ☼ พิจารณา ค. กล่าวผิด เนื่องจากเวกเตอร์ u


 และเวกเตอร์ v


 ตั้งฉากกัน จะได้ว่า u


 v


 = 0

	 ดังนั้น 
2

u - v
 

 = 
2

u


- 2 u


 v


 + 2v = 2 2u  + v 

	 ☼ พิจารณา ง. กล่าวผิด เนื่องจาก 
2

u + v
 

 = 
2

u


+ 2 u


 v


 + 2v  

	 และ 
2

u - v
 

 = 
2

u


- 2 u


 v


 + 2v

	 จะได้ว่า 
2

u + v
 

 - 
2

u - v
 

 = 4 u


 v


16.	เฉลย 3) 

	 พาราโบลา P เป็นพาราโบลาท่ีมีจุดยอด (0, k) และมีสมการไดเรกตริกซ์ y = k + 1 เม่ือ k 

เป็นจ�ำนวนจริงบวก จะได้ว่า เส้นไดเรกตริกซ์อยู่เหนือจุดยอดของพาราโบลา P ดังนั้น พาราโบลา P เป็น

พาราโบลาคว�่ำ และก�ำหนดให้พาราโบลาตัดแกน X ที่จุด (a, 0) และ (b, 0) ดังรูป

	 รูปมาตรฐานของสมการพาราโบลา P ที่เป็นพาราโบลาคว�่ำและมีจุดยอดอยู่ที่ (h, k) และระยะ

โฟกัสเท่ากับ c หน่วย คือ (x - h)2 = 4c(y - k) เมื่อ c < 0

	 เนื่องจากพาราโบลา P เป็นพาราโบลาที่มีจุดยอด (0, k) และมีสมการไดเรกตริกซ์ y = k + 1  

ดังนั้น c = -1 จะได้สมการพาราโบลา P ดังนี้

 		  	 (x - h)2 	= 	4c(y - k)

			   (x - 0)2 	= 	4(-1)(y - k)

			  x2 	= 	-4(y - k)

			  y 	= 	 1-
4

x2 + k	 .......... (1)

y = k + 1

(b, 0)(a, 0)

(0, k)

P

1
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

	 เนื่องจากพาราโบลา P ผ่านจุด (a, 0) และสมการ (1) ดังนั้น 

		  	 0 	= 	 1-
4

a2 + k	

			   k 	=	
2a

4

			   a2 	= 	4k

			   a 	=	 2 k, -2 k

	 เนื่องจาก a < 0 ดังนั้น a = -2 k 		 .......... (2)

	 เนื่องจากเส้นตรง L ผ่านจุดยอดและจุดตัดแกน X ของพาราโบลา P โดยที่เส้นตรง L  มีความชัน 

เป็นบวก ดังนั้น เส้นตรง L ตัดแกน X ที่จุด (a, 0) ดังรูป

	 รูปมาตรฐานของสมการเส้นตรงที่มีความชันเท่ากับ m คือ y = mx + d 

	 เนื่องจากเส้นตรงผ่านจุดยอด (0, k) และจุด (a, 0) จะได้ว่า

	 k 	= 	 m(0) + d

	 k 	= 	 d	 .......... (3)

	 0 	= 	 m(a) + d

	 -ma 	= 	 d	 .......... (4)

	 จากสมการ (3) และ (4) จะได้ว่า 

			   -ma 	= 	k

			   m 	=	
k-
a

	 .......... (5)

	 จากสมการ (2) แทนค่า a = -2 k  ในสมการ (5) 

	 จะได้ m = 
k-
a

= k-
-2 k

 = k
2

	 .......... (6)

y = k + 1

(b, 0)(a, 0)

(0, k)

PL
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	 จากสมการ (3) และสมการ (6) จะได้สมการเส้นตรงคือ 

			   y 	= 	mx + d = k x
2  

+ k	 .......... (7)

	 เนือ่งจากพืน้ทีร่ะหว่างพาราโบลา P (สมการ (1)) และเส้นตรง L (สมการ (7)) ทีอ่ยูใ่นจตภุาคที ่2 

ตั้งแต่ x = a = -2 k  ถึง x = 0 มีค่าเท่ากับ 9 ตารางหน่วย 

		  เพราะฉะนั้น 	 9 	=	  
0

2

-2 k

1 kx- x  + k  -  + k dx
4 2

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷è ø è ø

ò  

			  9 	=	  
0

2

-2 k

1 k- x  + k - x - k dx
4 2

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

ò  

			  9 	=	  
0

2

-2 k

1 k- x  - x dx
4 2

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

ò

			  9 	=	  

0

2 k

3 2-x kx - 
12 4

-

é ù
ê ú
ë û

 

			  9 	= 	  ( ) ( ) ( ) ( )3 2
3 2 - -2 k k -2 k- 0 k 0

 -  -  - 
12 4 12 4

æ öæ ö ç ÷ç ÷ ç ÷ç ÷ ç ÷è ø è ø

		
-2k k

3
+ k k 		  =	 9

			
k k

3
 	= 	9

			  k k  	= 	27

y = k + 1

(b, 0)(a, 0)

(0, k)

PL
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ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

ข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 1

เฉลยข้อสอบคณิ
ตศาสตรป์ระยุกต์ 1 ชุดที่ 2

PA
RT  1  M

ath 1

			
3
2k  	= 	27

			  k 	=	 9

	 ดังนั้น k = 9 Î (7, 10] 

17.	เฉลย 4) 

		  เนื่องจากสมการเส้นตรงตัดกับสมการเส้นโค้ง y = f(x) ที่จุด x = 1 และ x = -1

		  นั่นคือ เส้นตรงผ่านจุด (1, f(1)) และ (-1, f(-1))

		  เนื่องจากฟังก์ชัน g เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องทุกจุดบนช่วง (-2, ¥)

		  ดังนั้น ฟังก์ชัน g เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องที่จุด x = 1 และ x = -1

		  จะได้ว่า  
-x 1

lim
®

g(x) = g(1) =  
+x 1

lim
®

g(x) และ  
-x -1

lim
®

g(x) = g(-1) =  
+x -1

lim
®

g(x)

	 พิจารณาที่จุด x = 1 จะได้ว่า  
+x 1

lim
®

g(x) = g(1) เนื่องจาก x เข้าใกล้ 1 ทางขวา 

	 จะได้ว่า  g(x)  =  2

1 - x
1 - x

		  ดังนั้น	  
+x 1

lim
®

g(x) 	= 	g(1)

			 
 

+x 1
lim
® + 2x 1

1 - x
lim

1 - x®
 	= 	f(1)

		 f(1) 	=	  ( )
+ 2x 1

- 1 - x
lim

1 - x®

		 f(1) 	=	  ( )
+x 1

- 1 - x
lim
® ( )1 - x ( )1 + x

		 f(1) 	=	  
+x 1

lim
® +x 1

-1lim
1 + x®

		 f(1) 	=	 1-
1 + 1

		 f(1) 	=	
1-
2

		  พิจารณาที่จุด x = -1 จะได้ว่า  
-x -1

lim
®

g(x) = g(-1)
 
เนื่องจาก x เข้าใกล้ -1 ทางซ้าย 

		  จะได้ว่า  g(x)  = 	 2

1 - x + 2
x  + x
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			   ดังนั้น  
-x -1

lim
®

g(x)  = 	g(-1)

		
 
-x -1

lim
® - 2x -1

1 - x + 2lim
x  + x®

 	= 	f(-1)

	 f(-1) 	=	  
-x -1

lim
® - 2x -1

1 - x + 2lim
x  + x®

		  (เมื่อแทน x = -1 ใน 2

1 - x + 2
x  + x

 จะอยู่ในรูป 0
0

)

	 f(-1) 	=	  
- 2x -1

1 - x + 2 1 + x + 2lim
x  + x 1 + x + 2®

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ç ÷ç ÷
è øè ø

 

	 f(-1) 	=	  ( )
( )( )-

22

2x -1

1  - x + 2
lim

x  + x 1 + x + 2®

æ ö
ç ÷
ç ÷
ç ÷
è ø

 

	 f(-1) 	= 	  ( )
( )( )- 2x -1

1 - x + 2
lim

x  + x 1 + x + 2®

æ ö
ç ÷
ç ÷
è ø

	 f(-1) 	= 	  
( )( )- 2x -1

-x - 1lim
x  + x 1 + x + 2®

æ ö
ç ÷
ç ÷
è ø

	 f(-1) 	= 	  ( )
( )( )-x -1

- x + 1
lim

x x + 1 1 + x + 2®

æ ö
ç ÷
ç ÷
è ø

	 f(-1) 	=	  
( )-x -1

1lim -
x 1 + x + 2®

æ ö
ç ÷
ç ÷
è ø

 

	 f(-1) 	=	  
( )( )

1-
-1 1 + -1 + 2

 

	 f(-1) 	=	
1
2

		  จากสมการ (1) จะได้ว่า เส้นตรงผ่านจุด  11, -
2

æ ö
ç ÷
è ø

และ  1-1, 
2

æ ö
ç ÷
è ø

	 ก�ำหนดให้สมการเส้นตรงคือ y = mx + c

	 จะได้ความชันของเส้นตรง (m) เท่ากับ 2 1

2 1

y  - y
x  - x

 =  
1 1 - -
2 2

-1 - 1

æ ö
ç ÷
è ø  = 1 -

2

		  แทนค่า m = 1-
2

 และจุด  11, -
2

æ ö
ç ÷
è ø

ในสมการเส้นตรง y = mx + c 
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		  จะได้ว่า	 1-
2

 	=	  1-
2

æ ö
ç ÷
è ø

(1) + c

				  
c 	=	 1-

2
 + 1

2

				  
c 	= 	0

	 เพราะฉะนั้น สมการเส้นตรงที่ตัดกับฟังก์ชัน f ที่จุด x = 1 และ x = -1 คือ y = 
1-
2

x หรือ  

2y + x = 0 

		 ☼ 	พิจารณาตัวเลือกที่ 1) ถ้า x = 0 จะได้ y = 
1-
2

x = 
1-
2

(0) = 0 

			  ดังนั้น จุด (0, -3) ไม่อยู่บนเส้นตรง L

		 ☼ 	พิจารณาตัวเลือกที่ 2) ถ้า x = 0.5 จะได้ y = 
1-
2

x = 
1-
2

(0.5) = -0.25 

			  ดังนั้น จุด (0.5,-1) ไม่อยู่บนเส้นตรง L

		 ☼ 	พิจารณาตัวเลือกที่ 3) ถ้า x = -3 จะได้ y = 
1-
2 x = 

1-
2

(-3) = 1.5 

			  ดังนั้น จุด (-3, -1) ไม่อยู่บนเส้นตรง L

		 ☼ 	พิจารณาตัวเลือกที่ 4) ถ้า x = -2 จะได้ y = 
1-
2

x = 
1-
2

(-2) = 1 

			  ดังนั้น จุด (-2, 1) อยู่บนเส้นตรง L

		 ☼	 พิจารณาตัวเลือกที่ 5) กล่าวผิด ถ้า x = -4 จะได้ y = 
1-
2

x = 
1-
2

(-4) = 2 

			  ดังนั้น จุด (-4, -2) ไม่อยู่บนเส้นตรง L

18.	เฉลย 3)
	 จ�ำนวนเงินทีฝ่ากในแต่ละเดอืน จะเพิม่ขึน้ร้อยละ 5 ของเดอืนก่อนหน้า ซึง่จะเป็นล�ำดบัเรขาคณติ 

ดังนี้

5,000, 5,000(1.05), 5,000(1.05)2, 5,000(1.05)3, ..., 5,000(1.05)11

	 อัตราดอกเบ้ียร้อยละ 1.5 ต่อปี คิดดอกเบี้ยแบบทบต้นทุกเดือน แสดงว่า  ใน 1 ปี คิดอัตรา

ดอกเบี้ย 12 ครั้ง โดยแต่ละครั้ง จะคิดอัตราดอกเบี้ย 0.015
12

 = 0.00125
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	 ให้ A แทน เงินฝากรวม ณ วันที่ 31 ธันวาคม

 

	 A 	= 	 5,000(1.00125)12 + 5,000(1.05)(1.00125)11 + 5,000(1.05)2(1.00125)10 + ...  

			   + 5,000(1.05)9(1.00125)3 + 5,000(1.05)10(1.00125)2 + 5,000(1.05)11(1.00125) 

	 A 	=	  ( ) ( )
12

n - 1 13 - n

n = 1
5,000 1.05 1.00125å

	19.	 เฉลย 5)

	 จากการดำเนิินการตามแถว  
3 2 -1 a 3 2 -1 0
-1 -1 2 b ~ 0 -1 5 3
6 3 1 c 0 0 4 4

é ù é ù
ê ú ê ú
ê ú ê ú
ê ú ê úë û ë û

	 จะได้ว่า

	 4z 	= 	4 	 และ	 -y + 5z 	= 	3	 และ 	 3x + 2y - z 	= 	0 	

	 z 	= 	1		  -y + 5(1) 	= 	3		  3x + 2(2) - 1	 = 	0	

	 				    y 	= 	2		  x 	= 	-1

	 ดังนั้น คำ�ำตอบของระบบสมการ (x, y, z) = (-1, 2, 1) 

	 แทนคำ�ำตอบลงในระบบสมการทั้งสามสมการ จะได้ว่า

	 3x + 2y – z 	=	 a

	 3(-1) + 2(2) – 1 	= 	a

	 a 	= 	0

	 -x – y + 2z 	= 	b 

	 -(-1) – 2 + 2(1) 	= 	b

	 b 	= 1

	 6x + 3y + z 	= 	c

	 6(-1) + 3(2) + 1 	= 	c 

	 c 	= 	1

1 ม.ค. 1 ก.พ. 1 มี.ค. 1 พ.ย. 1 ธ.ค. 31 ธ.ค.
5,000 5,000(1.05) 5,000(1.05) 2 105,000(1.05) 115,000(1.05)

5,000(1.05)   (1.00125)

A...

...

... ...

11

5,000(1.05)   (1.00125)10 2

5,000(1.05)   (1.00125)2 10

5,000(1.05)(1.00125)11

5,000(1.00125)12

001-070Math1#.indd   36001-070Math1#.indd   36 18/10/2567 BE   15:3418/10/2567 BE   15:34
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	 เพราะฉะนั้น A =  
0 1 1
1 1 0
1 0 1

é ù
ê ú
ê ú
ê úë û

  

	 จะได้ว่า det (A) =  
0 1 1 0 1
1 1 0 1 1
1 0 1 1 0

 = (0 + 0 + 0) - (1 + 0 + 1) = -2

	20.	 เฉลย 4) 

	 จะได้ว่า	  ( )
( ) ( )

20

5 15n

n - 4
lim

5 - an n + 7®¥
  	= 	-243

 	  
( )

20

5 15n

nlim
-an n®¥

	 = 	-243

 	  
( )

20

5 5 15n

nlim
-a n n®¥

	 = 	-243

 	  
20

n

nlim
®¥ ( )5 20-a n

	 = 	-243

	 5

1-
a

 	=	 -35

	  
51

a
æ ö
ç ÷
è ø

	 =	 35

	
1
a

 	= 	3

	 a 	=	
1
3

21.	เฉลย 1) 

	 จะได้ว่า	 -1 	=	  
( )n 2

alim
n n  - 1 - n®¥

 

			   -1 	=	  
( )

2

2n 2

1 n  - 1 + na lim  × 
n  - 1 + nn n  - 1 - n®¥

æ ö
ç ÷
ç ÷
è ø

 

			   -1 	=	  ( )
( )

2

2n 2 2

n  - 1 + n
a lim

n n  - 1  - n
®¥ æ ö

ç ÷
è ø

 

			   -1 	=	  ( )2

n 2

n  - 1 + n
a lim

n n®¥ 2 - 1 - n( )
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			   -1 	= 	  ( )2

n

n  - 1 + n
a lim

-n®¥

			   -1 	=	  
2

2

n

1n 1 -   + n
n

a lim
-n®¥

æ öæ öç ÷ç ÷
è øç ÷

ç ÷
ç ÷ç ÷
è ø

			   -1 	=	  
2

n

1n 1 -   + n
na lim
-n®¥

æ ö
ç ÷
ç ÷
ç ÷
ç ÷
è ø

 

			   -1 	=	  
2

n

1n 1 -   + 1
n

a lim
-n®¥

æ öæ ö
ç ÷ç ÷ç ÷ç ÷è ø
ç ÷
ç ÷
ç ÷
è ø

 

			   -1 	= 	-a lim  
2n

1a lim - 1 -   + 1
n®¥

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

 
2n

1a lim - 1 -   + 1
n®¥

æ ö
ç ÷ç ÷
è ø

			   -1 	= 	-2a

			  a 	=	
1
2

	 ดังนั้น  ( )
n 1 2 3

n

n = 1 n = 1

1 1 1 1a = = + + +...
2 2 2 2

¥ ¥ æ ö æ ö æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è ø è ø è ø

å å  

	 เนื่องจาก  
1 2 3

1 1 1+ + +...
2 2 2

æ ö æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷ ç ÷ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è ø è ø

เป็นอนุกรมเรขาคณิตอนันต์ที่มีอัตราส่วนร่วม 

 r = 1
2

 

	 เพราะฉะนั้น  ( )
1 2 3

n

n = 1

1
1 1 1 12a = + + +... =  = 

12 2 2 2 - 11 - 
2

¥ æ ö æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷ ç ÷ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è ø è ø

å

22.	เฉลย 2) 

	 ความน่าจะเป็นที่ผลการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว จะเป็นเลขสองหลักที่ซ�้ำกัน เท่ากับ 

				   p 	=	 10
100

= 1
10

	 จากโจทย์พิจารณาการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว ใน 1 ปี คิดเป็นจ�ำนวน 24 งวด ที่เป็นอิสระ 

ต่อกัน
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	 ให้ X แทน จ�ำนวนงวดที่ผลการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว จะเป็นเลขสองหลักท่ีซ�้ำกัน  

เมื่อ X = 0, 1, 2, …, 24

	 ดังนั้น X มีการแจกแจงทวินาม พารามิเตอร์ n = 24 และ p = 1
10

 นั่นคือ X ~   1B 24, 
10

æ ö
ç ÷
è ø

การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่ม X ที่เป็นการแจกแจงแบบทวินาม จะได้ว่า 

P(X = x) =  n
p
æ ö
ç ÷
è ø

px(1 – p)n - x

เมื่อ x = 0, 1, 2, ..., n

n แทนจ�ำนวนครั้งของการทดลองสุ่ม และ p แทนความน่าจะเป็นที่จะเกิดผลส�ำเร็จในการทดลองสุ่ม

แต่ละครั้ง

เพราะฉะนั้น ความน่าจะเป็นที่ผลการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว จะเป็นเลขสองหลักที่ซ�้ำกันจ�ำนวน 

3 งวด ใน 1 ปี คือ P(X = 3) =   =  
3 2124 1 11 - 

3 10 10
æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø

3 2124 1 9
3 10 10

æ öæ ö æ ö
ç ÷ç ÷ ç ÷

è ø è øè ø
 

23.	เฉลย 5) 

	 ☼	 จ�ำนวนวิธีการเลือกประธาน รองประธาน เลขานุการ และเหรัญญิก จากตัวแทนนักเรียน 10 

คน เท่ากับ 

	 10	 ´    	 9    	 ´	  8 	 ´  		 7           =  5,040 วิธี

	 ประธาน 	     	รองประธาน		 เลขานุการ         	เหรัญญิก

	 ดังนั้น n(S) = 5,040

	 ☼ 	หาจ�ำนวนวิธีท่ีผู้ได้รับต�ำแหน่ง จะต้องเป็นผู้ชายไม่น้อยกว่าผู้หญิงและประธานต้องเป็น

นักเรียนชาย โดยแบ่งกรณีได้ทั้งสิ้น 3 กรณี ดังนี้

	 กรณีที่ 1 คณะกรรมการทั้ง 4 คน เป็นนักเรียนชาย

	 5    	 ´	 4	 ´	 3	 ´	 2   	 = 120 วิธี

	 ประธาน 	     	รองประธาน 		 เลขานุการ  		  เหรัญญิก

	 กรณีที่ 2 คณะกรรมการเป็นนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียนหญิง 1 คน

  	  	 เลือกประธานเป็นนักเรียนชาย 1 คน จากนักเรียนชาย 5 คน ท�ำได้ 5 วิธี

  	  	 เลือกนักเรียนหญิง 1 คน จากนักเรียนหญิง 5 คน ท�ำได้ 5 วิธี

  	  	 เลือกต�ำแหน่งให้นักเรียนหญิง 1 ต�ำแหน่ง จาก 3 ต�ำแหน่งที่เหลือ ท�ำได้ 3 วิธี
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	 ใน 2 ต�ำแหน่งที่เหลือ เลือกนักเรียนชาย 2 คน จาก 4 คน ท�ำได้ 4 ´ 3 = 12 วิธี

	 ดังนั้น โดยหลักการคูณ จะได้จ�ำนวนวิธีที่มีคณะกรรมการเป็นนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียน

หญิง 1 คน เท่ากับ 5 ´ 5 ´ 3 ´ 12 = 900 วิธี

	 กรณีที่ 3 คณะกรรมการเป็นนักเรียนชาย 2 คน และนักเรียนหญิง 2 คน

  	  	 เลือกประธานเป็นนักเรียนชาย 1 คน จากนักเรียนชาย 5 คน ท�ำได้ 5 วิธี

  	  	 เลือกนักเรียนชายอีก 1 คน จากนักเรียนชายที่เหลือ 4 คน ท�ำได้ 4 วิธี

  	  	 เลือกต�ำแหน่งให้นักเรียนชาย 1 ต�ำแหน่ง จาก 3 ต�ำแหน่งที่เหลือ ท�ำได้ 3 วิธี

	 ใน 2 ต�ำแหน่งที่เหลือ เลือกนักเรียนหญิง 2 คน จาก 5 คน ท�ำได้ 5 ´ 4  =  20 วิธี

	 ดังนั้น โดยหลักการคูณ จะได้จ�ำนวนวิธีที่มีคณะกรรมการเป็นนักเรียนชาย 2 คน และนักเรียน

หญิง 2 คน เท่ากับ 5 ´ 4 ´ 3 ´ 20 = 1,200 วิธี

	 จากทั้ง 3 กรณี โดยหลักการบวก จะได้ว่า จ�ำนวนวิธีที่ผู้ได้รับต�ำแหน่งจะต้องเป็นผู้ชายไม่น้อย

กว่าผู้หญิงและประธานต้องเป็นนักเรียนชาย คือ 120 + 900 + 1,200 = 2,220 วิธี นั่นคือ n(E) = 2,220

	 ความน่าจะเป็นท่ีผู้ได้รับต�ำแหน่งเป็นผู้ชายไม่น้อยกว่าผู้หญิงและประธานต้องเป็นนักเรียนชาย

เท่ากับ P(E) =  ( )
( )
n E
n S

 = 2,220
5,040

= 
37
84

24.	เฉลย 5) 

	 จากสูตร	 P¢(E) = 1 – P(E) 

	 จะได้ว่า	 1
5 	 =	  ( )1 2P E E¢ ¢Ç  =  ( )1 2P E E ¢È  = 1 -  ( )1 2P E EÈ  

	 นั่นคือ 	 1 -  ( )1 2P E EÈ  	=	 1
5

 			    ( )1 2P E EÈ  	=	 4
5

	 เนือ่งจาก  ( ) ( )1 2 2 1E  - E E  - EÇ  = Æ  และ  ( ) ( )1 2 2 1E  - E E  - EÈ  =   ( ) ( )1 2 1 2E   E  - E   EÈ Ç

	 ดังนั้น  ( ) ( )( )1 2 2 1P E  - E E  - EÈ  =  ( ) ( )1 2 1 2P E E - P E EÈ Ç = 4 1 - 
5 4

= 11
20
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25.	เฉลย 3)

	 ก�ำหนดให้	 A 	แทน เซตของคนที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท่องเที่ยว

	 B 	 แทน เซตของคนที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการนอนหลับ

	 และ	 C 	 แทน เซตของคนที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการรับประทานอาหารอร่อยๆ

	 จะได้ n(A) = 46, n(B) = 52 และ n(C) = 72

	 จากโจทย์ ไม่มีคนท่ีเลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท�ำงานอดิเรกที่ชอบ พร้อมกับการท่องเที่ยว  

การนอนหลับ และการรับประทานอาหารอร่อยๆ

	 ดังนั้น คนที่ไม่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท�ำงานอดิเรกที่ชอบเท่ากับ 225 – 88 = 137 คน

	 นั่นคือ n(A È B È C) = 137

	 จากข้อมูล มีคนจ�ำนวน 12 คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการท่องเที่ยวและนอนหลับ จะได้  

n(A Ç B) = 12 

	 มคีนจ�ำนวน 10 คน ทีเ่ลอืกวธิกีารพกัผ่อนโดยการท่องเทีย่วและการรบัประทานอาหารอร่อยๆ จะได้  

n(A Ç C) = 10

	 และมีคนจ�ำนวน 19 คน ที่เลือกวิธีการพักผ่อนโดยการนอนหลับและการรับประทานอาหารอ

ร่อยๆ จะได้ n(B Ç C) = 19

	 จากสูตร 

	 n(A È B È C) 	= 	n(A) + n(B) + n(C) - n(A Ç B) - n(A Ç C) - n(B Ç C)  + n(A Ç B Ç C)

	 137 	= 	46 + 52 + 72 - 12 - 10 - 19 + n(A Ç B Ç C)

	 n(A Ç B Ç C) 	= 	8

	 จะได้แผนภาพเวนน์-ออยเลอร์ แสดงวธิกีารพกัผ่อนหลงัจากการท�ำงานของผูค้นในกรุงเทพฯ ดงันี้ 

	 เพราะฉะนั้นจ�ำนวนคนที่เลือกวิธีการพักผ่อนอย่างน้อย 2 วิธี เท่ากับ 2 + 4 + 11 + 8 = 25 คน

A B
u

C

32 4

8
2 11

29

51
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ตอนท่ี 2 ระบายคำ�ำตอบท่ีเป็นตัวเลข จำ�ำนวน 5 ข้อ (ข้อท่ี 26-30) ข้อละ 5 
คะแนน รวม 25 คะแนน

ข้อ เฉลย

26. 2

27. 194

28. 17.5

29. 45

30. 349

26. เฉลย 2

	 สมบัติของลอการิทึม

	 1. 	 log M + log N = log MN	 2. 	log Mn = n log M

	 3.	 nlognM = M	 4. 	loga a = 1 เมื่่�อ a ≠ 1

	 จาก	 log  a - b
2

æ ö
ç ÷
è ø

 	=	 1
2

(log a + log b)

			   log  a - b
2

æ ö
ç ÷
è ø

  	=	
1
2

(log ab)

			   log  a - b
2

æ ö
ç ÷
è ø

  	= 	log ab

			 
a - b

2
 	=	 ab

 			    
2a - b

2
æ ö
ç ÷
è ø

	 =	  ( )2ab

			   a2 - 2ab + b2 	= 	4ab

			   a2 + b2 	= 	6ab

			   a2 	= 	6ab - b2	 .......... (1)

	 ดังนั้น	  loga (6a - b) + loga b 	 = 	 loga [(6a - b)(b)]

				    = 	 loga 	(6ab - b2)

				    = 	 loga a
2

				    = 	 2 loga a  =  2
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27.	เฉลย 194

	 เนื่องจาก |z| เป็นจ�ำนวนจริง จะได้ว่า

				    z + 1 + 8i 	 = 	 |z|(1 + i)

				    z + 1 + 8i 	 =	 |z| + |z|i

				    z 	 = 	 |z| + |z|i – 1 – 8i

				    z 	 = 	  ( ) ( )z  - 1  + z  - 8 i

		
เพราะฉะนั้น	 |z| 	=	  ( ) ( )2 2

z  - 1  + z  - 8

				    |z|2 	 =	  ( ) ( )2 2
z  - 1  + z  - 8 	

				    |z|2 	 = 	  ( ) ( )2 2z - 2 z  + 1  + z  - 16 z  + 64

				    |z|2 - 18|z| + 65 	 = 	 0

			    ( )( )z  - 13 z  - 5 	 = 	 0

				    |z| 	 = 	 13, 5

				    |z|2 	 = 	 169, 25

		  ดังนั้น A = {25, 169} 

		  นั่นคือ ผลบวกของสมาชิกทั้งหมดของเซต A เท่ากับ 25 + 169 = 194

28. เฉลย 17.5

	 จาก  
20

n
n = 1

bå  = 250 นั่นคือ b1 + b 2 + b 3 + ... + b 20 = 250

	 จาก  bn = n n + 1a + a
2

	 จะได้ว่า

	 2 3 3 4 20 211 2 a + a a + a a + aa + a
 +  +  + ... + 

2 2 2 2
	 = 	250

	 1 2 2 3 3 4 20 21a + a + a + a + a + a +...+ a + a
2 	 = 	250

	
1 21a +a

2
 +  2 ( )2 3 4 20a +a +a +...+a

2
 	= 	250

	
1 21a +a

2
 +  a2 + a3 + a4 + ... + a20  	= 	250

	 a1 + a2 + a3 + a4 + ... + a20 +  
1 21a +a

2
 - a1  	= 	250	 ........... (1)
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	 เนื่องจาก a1 + a2 + a3 + a4 + ... + a20 เป็นอนุกรมเลขคณิต ซึ่งมีผลต่างร่วมเท่ากับ 
1
2

 จะได้ว่า

	 a1 + a2 + a3 + a4 + ... + a20 	 = 	  ( )1
20 12a  + 20 - 1
2 2
æ ö
ç ÷
è ø

		  =	  1
1910 2a +
2

æ ö
ç ÷
è ø

	

	 a1 + a2 + a3 + a4 + ... + a20 	= 	20a1 + 95	 ........... (2)

	 แทนค่าสมการ (2) ในสมการ (1) จะได้ว่า

			   20a1 + 95 + 1 21a  + a
2

 - a1  	= 	250

			   20a1 + 21 1a  - a
2

 	= 	155	 ........... (3)

	 เนื่องจาก a21 = a1 + (21 - 1)  1
2

æ ö
ç ÷
è ø

 = a1 + 10	 ........... (4)

	 และจากสมการ (3) จะได้ว่า	  20a1 +  1a 1+10 - a
2

 	= 	155

		  	 20a1 + 5 	 = 	155

			   20a1 	 = 	150

			   a1 	 =	 15
2

	 จากสมการ (4) ดังนั้น a21 = a1 + 10 = 	15
2

+ 10 = 7.5 + 10 = 17.5 

29. เฉลย 45

	 จากกฎของโคไซน์ AB2 = BC2 + AC2 – 2(BC)(AC) cos C

	 ดังนั้น 	 cos C 	=	  
( )( )
2 2 2BC +AC -AB
2 BC AC

 

		  =	  ( ) ( )
( )( )

2 2
26 3 2 6 - 2 6

2 6 3 2 6

+ +

+
	

		  =	  
( )

36 18 12 3 6 - 24
12 3 2 6
+ + +

+
	

		  =	  
( )
36 12 3

12 3 2 6
+

+
	


