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คํานาํ 

 ข้อสอบคณติศาสตร์ที่สามารถหาคาํตอบโดยวิธตัีดตัวเลือกมีมานานหลายปีแล้ว คาดว่าต้ังแต่มีการ

เปล่ียนแปลงวิธสีอบวัดผล จากข้อสอบอตันัยมาเป็นข้อสอบแบบปรนัย หนังสอื คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่

1 (พ.ศ. 2537) เป็นเล่มแรกที่ผู้เขยีนได้ช้ีให้เหน็ว่าข้อสอบ ENTRANCE คณติศาสตร์ ก. และ 

คณติศาสตร์ กข. 2537 มีข้อสอบหลายข้อที่หาคาํตอบได้โดยวิธตัีดตัวเลือก จนหมดยุคของข้อสอบ

คณติศาสตร์ ก. คณติศาสตร์ กข. เม่ือเข้าสู่การสอบ Admission กยั็งมีข้อสอบที่หาคาํตอบได้โดยวิธตัีด

ตัวเลือก  

 หนังสอืคณติศาสตร์ปรนัย เล่มที่ 25 คู่มือตดัตวัเลือก ขอ้สอบคณิตศาสตร ์ม. ปลาย ฉบบัสมบูรณ ์

เป็นหนังสอืที่รวบรวมเทคนิคต่างๆ ของการใช้เหตุผลทางคณติศาสตร์ มาช่วยในการทาํข้อสอบแบบปรนัย

ให้ได้คาํตอบเรว็ที่สดุ โดยแสดงวิธหีาคาํตอบด้วยวิธจีริงตามหลักสตูร และวิธตัีดตัวเลือก ผู้เขยีนขอสรุปว่า 

การตดัตวัเลือกขอ้สอบคณิตศาสตรไ์ม่ใช่การเดาคําตอบ แต่เป็นการใช้เหตุผลคณติศาสตร์ที่ ถูกต้อง 

เหมาะสม รัดกุม และ รวดเรว็ กบัข้อสอบคณติศาสตร์ข้อน้ัน ๆ 

 ข้อสอบคณติศาสตร์แบบตัดตัวเลือกได้ ทั้งข้อสอบคณติศาสตร์ในช้ันเรียน ข้อสอบ ENTRANCE 

ระบบใหม่ ข้อสอบ Admission หรือข้อสอบแข่งขนัต่างๆ ครูผู้สอนและกรรมการออกข้อสอบคณติศาสตร์

ทุกคนอยากให้ข้อสอบที่ออกมาน้ันสามารถวัดความรู้ ได้ตรงวัตถุประสงค์ และต้องใช้ความรู้จริงตาม

หลักสตูรโดยต้องมีขั้นตอนการคาํนวณต่าง ๆ ครบถ้วนจึงจะได้คาํตอบที่ต้องการ แต่สาเหตุที่ยังมีข้อสอบ

คณติศาสตร์ที่หาคาํตอบได้ด้วยการตัดตัวเลือก อาจเป็นเพราะเหตุผลบางประการเช่น 

 1. หลักสตูรบังคับให้ถาม ตัวอย่างเช่น 

   ต้องถามว่าเซตคาํตอบคือตัวเลือกใด เราจึงใช้การแทนค่าช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

   ต้องถามว่าประพจน์ใดเป็นสจัจนิรันดร์ เราจึงใช้การแทนค่า T F ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 2. มีเวลาในการออกข้อสอบน้อยจึงไม่มีเวลาป้องกนัการตัดตัวเลือกได้ 

 3. การออกข้อสอบแบบตัวเลือกต้องมีการสร้างตัวลวง ซ่ึงตัวลวงน้ีเองทาํให้เราสามารถใช้เหตุผลทาง 

  คณติศาสตร์มาช่วยในการตัดตัวเลือกได้ น่ันคือลวงทั้งคนทาํข้อสอบ และคนออกข้อสอบ 

 4. ปัญหาคณติศาสตร์ข้อเดียวกนัมีวิธทีาํได้หลายวิธ ีทาํให้ป้องกนัการตัดตัวเลือกบางวิธไีม่ได้ 

 5. ข้อสอบคณติศาสตร์เป็นความลับ เม่ือเป็นความลับ กไ็ม่สามารถตรวจสอบได้ ทาํให้ไม่สามารถ 

  ปรับปรุงคุณภาพข้อสอบให้ดีขึ้นได้ ดังน้ันตัวเลือกบางตัวจึงยังมีข้อบกพร่อง ทาํให้เราตัดทิ้งได้ 

 หนังสอืเล่มน้ีผู้เขยีนต้องการให้กรรมการออกข้อสอบ Admission ทุกทา่น กรุณาอ่านให้มาก ๆ เพ่ือจะ

ได้นาํประโยชน์ไปปรับปรุงคุณภาพข้อสอบสาํหรับนักเรียนในประเทศไทยให้ดีย่ิงขึ้นขึ้นต่อไป สาํหรับ

นักเรียนขอให้ศกึษาหนังสอืเล่มน้ีทั้งการตัดตัวเลือก และ วิธจีริง เพราะว่าการหาคาํตอบโดยวิธจีริงจะเป็น

ประโยชน์ในการศกึษาระดับสงูขึ้นต่อไป 

 ผู้เขยีนหวังว่าหนังสอืเล่มน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อ การเรียน การสอน การสอบ วิชาคณิตศาสตร์ และ

ขอขอบคุณผู้อ่านทุกทา่นที่ติดตามผลงานของผู้เขยีนจนถงึ คณติศาสตร์ปรนัย เล่มที่ 25 น้ี 

               รองศาตราจารย ์ดาํรงค ์ทิพยโ์ยธา 
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บทที ่1 

โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 

 

 

 

 

 

  ข้อสอบในลักษณะของโจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร เป็นข้อสอบที่พบในการสอบหลายชุดข้อสอบ 

เพราะว่าเป็นข้อสอบที่ออกได้ง่าย เช่น นาํอนุกรมเลขคณติ 1 + 2 + 3 + ... + n มาถามสตูรผลบวกของ

อนุกรมเลขคณติ นาํเอกลักษณต์รีโกณมิติ 
xtan1

xtan2
2

 มีค่าเทา่กบัสตูรในตัวเลือกใด นาํสตูรที่นักเรียนไม่

ค่อยคุ้นเคยมาเป็นตัวเลือก 4 ข้อ แล้วถามว่าตัวเลือกใดถูก หรือ ตัวเลือกใดผดิ กล่าวโดยรวมของข้อสอบ

แบบโจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรที่นิยมออกสอบคือ นาํสตูรต่าง ๆ  ในทางคณติศาสตร์ มาเป็นตัวเลือก

มักจะกาํหนดโจทย์ในรูปแบบของ ผลบวกหรือผลคูณของอนุกรมเลขคณติ อนุกรมเรขาคณติ ผลบวกของ

ฟังกชั์นตรีโกณมิติ เอกลักษณต์รีโกณมิติ ซ่ึงอาจเป็นสตูรในพจน์ของ , x หรือ n แล้วตัวเลือกกจ็ะเป็น

สตูรในพจน์ของ , x หรือ n ด้วย เพราะฉะน้ันเม่ือเราแทนค่า , x หรือ n ที่เหมาะสมกจ็ะสามารถตัด

ตัวเลือกทิ้งได้ 

  ในบทน้ีจะนาํข้อสอบต่าง ๆ ที่สามารถจัดอยู่ในกลุ่มโจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร มาให้นักเรียนศกึษา

หลาย ๆ ข้อ เพ่ือจะได้เหน็รูปแบบต่าง ๆ ที่หลากหลายและซับซ้อนมากขึ้น และจะได้เปรียบเทยีบการหา

คาํตอบโดยใช้วิธจีริงตามหลักสตูรกบั เทคนคิการตดัตวัเลือกโจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 

ตวัอย่างที ่1.1 ผลลัพธข์อง 
xcos1

xsin
xsin

xcos1


  ตรงกบัข้อใด 

  1. 1           2. 1 + cosx + sinx 

  3. 2cosecx         4. 2 secx 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก แทนค่า x = 
2
   จะได้ค่าของโจทย์ 

2
cos1

2
sin

2
sin

2
cos1









 = 

01
1

1
01


  = 2 

พิจารณาค่าทุกตัวเลือกเม่ือแทนค่า x =
2
  

  1. 1           2. 1 + cos
2
 + sin

2
 = 2 

  3. 2cosec
2
 = 2        4. 2sec

2
  หาค่าไม่ได้ 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 



บทที ่1 โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 2 

เลือก x = 
2

3  แทนค่าจะได้ค่าของโจทย์ 

2
3cos1

2
3sin

2
3sin

2
3cos1









=

01
1

1
01





 = –2 

แทนค่า x = 
2

3  เฉพาะตัวเลือก 2. กบั 3.  

จะได้   2. 1 + cos
2

3 + sin
2

3 = 1 + 0 – 1 = 0 3. 2cosec
2

3 = –2 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง 
xcos1

xsin
xsin

xcos1


  = 
)xcos1)(x(sin

xsin)xcos1( 22




 = 
)xcos1)(x(sin

xsinxcosxcos21 22


  = 

)xcos1)(x(sin
1xcos21


  

 = 
)xcos1)(x(sin

)xcos1(2



 = 

xsin
2  = 2cosecx 

ตวัอย่างที ่1.2 ค่าของ 



cossintan
1)cos(sin 2

 เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 2 2cot          2. 2cot 

  3. 2 2cos  2sec         4. 2coscosec 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร เพราะฉะน้ันแทนค่า  = 
6
  จะได้ค่าของโจทย์ 

6
cos

6
sin

6
tan

1)
6

cos
6

(sin 2





 = 

)
2
3)(

2
1(

3
1

1)
2
3

2
1( 2




 = 

4
3

3
1

1
4
3)

2
3)(

2
1(2

4
1




 = 

)
34
34(

)
2
3(


 = 

)
34

1(

)
2
3

(
 = 6 

แทนค่า  = 
6
  ในตัวเลือกทุกตัวเลือกจะได้ค่าดังน้ี 

  1. 2 2cot
6
  = 2)3(2  = 6 

  2. 2cot
6
  = 2 3  

  3. 2 2cos
6
 2sec

6
  = 2(

4
3 )(

3
4 ) = 2 

  4. 2cos
6
 cosec

6
  = 2(

2
3

)(2) = 2 3  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

ขอ้สงัเกต  1. เพราะว่า 2coscosec = 2cot  เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. และ 4. เหมือนกนั 

    2. ตัวเลือก 3. เป็นค่าคงตัวเน่ืองจาก 2 2cos  2sec  = 2 

ด้วยเหตุผลแบบน้ีเราสามารถตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  



cossintan
1)cos(sin 2

 = 



cossintan

1coscossin2sin 22
 = 




cossintan
cossin2  

        =






cossin

cos
sin

cossin2 =



2

2

cossinsin

cossin2   

        =



2

2

cos1

cos2  = 



2

2

sin

cos2  = 2 2cot  
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ตวัอย่างที ่1.3 กาํหนด 
1x

x)x(f


  อนิเวอร์สของฟังกชั์น f(x) คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. )x(f 1 = 
1x

x


       2. )x(f 1 = 
1x

x


 

  3. )x(f 1 = 
x

1x         4. )x(f 1 = 
x

1x   

ตอบ 1.  
แนวคิด การตดัตวัเลือก จาก f(x) = 

1x
x


 ดูการส่งค่าบางตัวกพ็อ 

เพราะว่า f(0) = 0 เพราะฉะน้ัน 
1f  (0) = 0  

แทนค่า x = 0 ในตัวเลือกจะได้ 

1. )0(f 1 = 
10

0


 = 0   2. )0(f 1 = 
10

0


 = 0 

3. )0(f 1 = 
0

10   ไม่มีค่า  4. )0(f 1 = 
0

10 
x

1x   ไม่มีค่า 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4.  

เพราะว่า f(2) = 2 เพราะฉะน้ัน 1f  (2) = 2 

แทนค่า x = 2 ในตัวเลือก 1. )2(f 1 = 
12

2


 = 2 และ 2. )2(f 1 = 
12

2


 = 
3
2   

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง  เม่ือ  y = f(x) = 
1x

x


 

จะได้   y(x – 1) = x 

       xy – x = y 

   x(y – 1) = y 

      x = 
1y

y


 

เพราะฉะน้ัน )x(f 1
 = 

1x
x


 

ตวัอย่างที ่1.4 ถ้า f(
1x

x


) = 
x
1  สาํหรับจาํนวนจริง x  0, 1 และ 0    

2
   

แล้ว f( 2sec ) มีค่าเทา่ใด 

  1. 2sin     2. 2cos     3. 2tan     4. 2cot  

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ  เพราะฉะน้ันเลือก  = 
4
   

แทนค่าในโจทย์จะได้ sec
4
 = 2  และ f( 2sec

4
 ) = f(2) = f )

12
2(


=
2
1   

แทนค่า  = 
4
  ที่ตัวเลือกแต่ละตัวจะได้  1. 2sin

4
  = 

2
1     2. 2cos

4
  = 

2
1  

            3. 2tan
4
  = 1    4. 2cot

4
  = 1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 
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ต่อไปแทนค่า  = 
3
  จะได้ 2sec

3
  = 22  = 4 เพราะฉะน้ัน f( 2sec

3
 ) = f(4) = f )

1
3
4

3
4

(


=
)

3
4(

1 =
4
3  

แทนค่า  = 
3
  ในตัวเลือกที่เหลือจะได้  1. 2sin

3
  = 2)

2
3

(  = 
4
3  2. 2cos

3
  = 2)

2
1(  = 

4
1  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง         f(
1x

x


) = 
x
1  

แทน x ด้วย x + 1 ;   f(
1)1x(

1x


 ) = 
1x

1


 

          f(
x

1x  ) = 
1x

1


 

          f(
x
11 ) = 

1x
1


 

แทน x ด้วย 
x
1  ;     f( x1 ) = 

1
x
1

1


  = 

x1
x


 

แทน x ด้วย x – 1 ; f(1 + (x – 1)) = 
1x1

1x


   = 
x

1x   

           f(x) = 
x
11  

เพราะฉะน้ัน      f( 2sec ) = 



2sec

11  

            = 1 – 2cos  = 2sin  

ตวัอย่างที ่1.5 กาํหนดให้ f (x) = x  x  แล้ว )x(f 1  คือข้อใด 

  1. )x(f 1 =  x  || x       2. )x(f 1
 = 











0x;0

0x;
xx

1
||  

  3. )x(f 1 = 










0x;0

0x;
x

xx || ||
   4. )x(f 1

= || xx  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โดยการแทนค่าบางค่า เพราะว่า f(
2
1 ) = 

4
1  เพราะฉะน้ัน 1f  (

4
1 ) = 

2
1   

แทนค่า x = 
4
1  ในตัวเลือก 

  1. 
4
1  ||

4
1  = 

8
1        2. 

||
4
1)

4
1(

1 = 16 

  3. 
)

4
1(

4
1

4
1 ||||

 = 
2
1        4. ||

4
1)

4
1( = 

4
1  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 
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วิธีจริง  f(x) = x  x  = 












0x;x

0x;0
0x;x

2

2

 

เพราะว่า  y  0 ;  1f  (y) = – || y = 
y

y y ||||
 

    y = 0 ;  1f  (0) = 0 

    y  0 ;  1f  (y) = y  = 
y

y y ||||
 

เพราะฉะน้ัน 1f  (y) = 












0y;0

0y;
y

y y ||||
 เพราะฉะน้ัน 1f  (x) = 











0x;0

0x;
x

x x ||||
 

ตวัอย่างที ่1.6 จงหาตาํแหน่งของจาํนวนจริง  บนวงกลมหน่ึงหน่วยซ่ึง 4sin  – 4cos  = 1 

  1. อยู่บนเส้นตรง y = x      2. อยู่บนแกน X 

  3. อยู่บนแกน Y        4. อยู่บนกราฟพาราโบลา 2y = x 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์เป็นสตูรในเทอมของมุม  

เพราะว่า  = 
2
  ทาํให้ 4sin

2
 – 4cos

2
  = 1  

และตาํแหน่ง  = 
2
  ไม่อยู่บนแกน X และไม่อยู่บนเส้นตรง y = x 

และไม่อยู่บนกราฟพาราโบลา 2y  = x เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง      4sin  – 4cos  = 1 

  ( 2sin  + 2cos )( 2sin  – 2cos ) = 1 

          –cos2 = 1 

            cos2 = –1 

            cos2 = cos   

             2 = 2n      n = 0, 1, 2, 3, ... 

            = n   
2
  

เพราะฉะน้ัน  อยู่บนแกน Y 

ตวัอย่างที ่1.7 สามเหล่ียม ABC มี a, b, c เป็นด้านตรงข้ามมุม A, B และ C ตามลาํดับ และวงกลมที่

ล้อมรอบสามเหล่ียม ABC มีรัศมีเทา่กบั R ค่าของ 
R2

cba   เทา่กบัเทา่ใด 

  1. sinA + sinB + sin(A + B)    2. 
)BAsin(BsinAsin

)BAsin(BsinAsin



 

  3. 
)BA(sinBsinAsin

)BAsin(BsinAsin
222 


    4. 

)BA(sinBsinAsin2

)BAsin(BsinAsin

222 


 

ตอบ 1. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของมุมและความยาวด้าน 

เพราะฉะน้ันลองแทนค่ากบัรูปสามเหล่ียม ABC ดังรูป จากรูป a + b + c = 3 + 3  

ABC เป็นสามเหล่ียมมุมฉากมี BC เป็นเส้นผ่านศนูย์กลาง 

เพราะฉะน้ันวงกลมล้อมรอบมีรัศมี R = 1 

เพราะฉะน้ัน 
R2

cba   = 
2

33 
 

แทนค่าในแต่ละตัวเลือกด้วยค่าที่ได้จาก ABC 

 1. sin90 + sin60 + sin(90 + 60) = 1 +
2
3

+
2
1  =

2
33

 

 2. 
)6090sin(60sin90sin

)6090sin(60sin90sin



 = 

)
2

33(

)
2
1)(

2
3)(1(


 

2
33

 

 3. 
)6090(sin60sin90sin

)6090sin(60sin90sin
222 


 = 

4
1

4
31

2
1

2
31




 = 

4
31

  
2

33
 

 4. 

)6090(sin60sin90sin2

)6090sin(60sin90sin

222 


 = 

22
2

33
  

2
33

 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  การพิสจูน์สตูรน้ีเป็นเร่ืองที่ยากพอสมควรสาํหรับนักเรียน ม. ปลาย เพราะว่าหลักสตูรปัจจุบัน

ไม่ได้เน้นความสาํคัญของความสมัพันธข์องความยาว a, b, c และขนาดของมุม A, B, C กบั ค่า R ที่เป็น

รัศมีวงกลมที่ล้อมรอบสามเหล่ียม ABC  

ให้ O เป็นจุดศนูย์กลางวงกลมล้อมรอบสามเหลี่ยม ABC 

เพราะฉะน้ัน  

  OF ต้ังฉาก BC และ BF = FC = 
2
a  

  OD ต้ังฉาก AB และ BD = DA = 
2
c  

  OE ต้ังฉาก AC และ CE = EA = 
2
b  

และมุม BOF = FOC, COE = EOA, AOD = DOB 

เพราะว่ามุมที่จุดศนูย์กลางเป็นสองเทา่ของมุมที่เส้นรอบวง 

เพราะฉะน้ันมุม CÔB  = 2 CÂB , AÔB  = 2 BĈA , CÔA  = 2 CB̂A  

เพราะฉะน้ันมุม FÔB  = CÂB , CÔE  = CB̂A , DÔB  = BĈA  

ในสามเหล่ียมมุมฉาก BOF 
R2
a

R

)
2
a(

BO
BFFÔBsinÂsin   

ในสามเหล่ียมมุมฉาก AOE 
R2
b

R

)
2
b(

OA
EAAÔEsinB̂sin   
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ในสามเหล่ียมมุมฉาก BDO จะได้ 
R2
c

R

)
2
c(

OB
BDDÔBsinĈsin   

เพราะฉะน้ัน 
R2

cba   = 
R2
c

R2
b

R2
a   = sinA + sinB + sinC = sinA + sinB + sin(180 – C) 

 = sinA + sinB + sin(A + B) 

ตวัอย่างที ่1.8 ให้ a และ b เป็นจาํนวนจริง โดยที่ a  0 และ b  0 ข้อใดถูกต้อง 

  1. 
2

ba   = ab         2. 
2

ba    ab  

  3. 
2

ba    ab         4. 
2

ba    ab  

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร โดยการแทนค่าตัวเลขที่เราคิดเลขได้ง่าย  

เช่น a = 2 และ b = 8 จะได้ว่า 
2

82   = 5 และ )8)(2(  = 4 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. 

ต่อไปเลือก a = 2 และ b = 2 จะได้ 
2

22   = )2)(2(  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  a และ b เป็นจาํนวนจริง โดยที่ a  0 และ b  0     2)ba(    0 

                   bba2a    0 

                    a + b  ba2  

                   
2

ba    ab  

ตวัอย่างที ่1.9 ให้ I  แทนเซตของจาํนวนเตม็บวก สาํหรับ n  I  

ให้ nD  แทนช่วงเปิดโดยที่ nD = (0, 
n
1 ) เม่ือ s, t  I  ถ้า s  t แล้ว sD  tD  เทา่กบัข้อใด 

  1. sD  tD          2. tD  

  3. sD            4. '
tD  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ s, t แทนค่า s = 1 และ t = 2 

จากโจทย์ sD  = 1D  = (0, 1), tD  = 2D  = (0, 
2
1 ), sD  tD  = (0, 1) ต่อไปพิจารณาค่าในตัวเลือก 

  1. sD  tD  = (0, 
2
1 )  (0, 1)   2. tD  = (0, 

2
1 )  (0, 1) 

  3. sD  = (0, 1)        4. '
tD   (0, 1) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  s, t  I       s   t  

         
t
1   

s
1  

         (1, 
t
1 )  (1, 

s
1 ) 
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           tD   sD  

เพราะฉะน้ัน       sD  tD  = sD  

ตวัอย่างที ่1.10 ถ้า ABC เป็นสามเหล่ียม AB = u


, AC = v


 และ BC = w


  

แล้วพ้ืนที่ของสามเหล่ียม ABC เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
2
1 2)wv()ww)(vv(


    2. 

2
1 2)ww()vv)(uu(


  

  3. 
2
1 2)vu()vv)(uu(


     4. 

2
1 2)wu()wv)(vu(


  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์เป็นสตูรและตัวเลือกเป็นสตูรใน

เทอมของเวกเตอร์ เพราะฉะน้ันแทนค่า u


 = AB  = i

, v


 = AC  = 

2 j

 และ w


 = BC  = – i


 + 2 j


 จะได้รูปของสามเหล่ียม ABC ใน

พิกดัมุมฉากดังรูปและ พ.ท. ABC = 
2
1 AB AC  = 

2
1 (1)(2) = 1 

แทนค่า u


 = i


, v


 = j


, w


= – i


 + 2 j


 ในตัวเลือกแต่ละตัวจะได้ 

 1. 2))j2i(j()j2i()j2i)(j2j2(
2
1 

  = 4)5)(4(
2
1   = 2  1 

 2. 2))j2i)(j2i(()j2j2)(ii(
2
1 

    = 25)4)(1(
2
1     1 

 3. 2)j2i()j2j2)(ii(
2
1 

       = 4
2
1      = 1 

 4. 2))j2i(i()j2i(j2)(j2i(
2
1 

    = 10
2
1   = 

2
1   1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  ให้  = พ้ืนที่สามเหล่ียม ABC = 
2
1  u  v

  sin 

   2 = AB AC  sin    = AB AC  sin  sin|v||u|


 

  4
2  =  u  2  v

  2 2sin     =  u  2  v
  2 )cos1( 2   

  =  u  2  v
  2 ( 2)

vu
vu(1

|||| 

 ) =  u  2  v

  2 – 2)vu( 

  = 2)vu()vv)(uu(


  

   2 = 2)vu()vv)(uu(

  

เพราะฉะน้ัน  = 
2
1 2)vu()vv)(uu(


  

ตวัอย่างที ่1.11 ให้ A เป็นเซตคาํตอบของอสมการ  x + 1   x +  x – 1  
ข้อใดต่อไปน้ีมีค่าความจริงเป็นจริง เม่ือกาํหนดเอกภพสมัพัทธเ์ป็นเซต A  

  1. x [  x + 3   1 ]      2. x [ 
1x

)3x(x 2




  0 ] 

  3. x [ 2x  – 4  0 ]      4. x [ (x – 5)  x   0 ] 

ตอบ 4. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก จากโจทย์ x = 1 ได้ แสดงว่า 1  A ต่อไปพิจารณาตัวเลือกแต่ละตัว 

 1. เป็นเทจ็, เพราะว่า  1 + 3  ไม่น้อยกว่า 1 

 2. เป็นเทจ็, เพราะว่า 
1x

)3x(x 2




 หาค่าไม่ได้ 

 3. เป็นเทจ็, เพราะว่า 0 – 4 ไม่มากกว่า 0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  A = {x   x + 1   x +  x – 1 } เพราะฉะน้ัน –1  A, 1  A 

x  –1       x + 1   x +  x – 1  
             –( x + 1)  x – ( x – 1) 

                x  – 2       เพราะฉะน้ัน x  (–, 2) 

– 1  x  1     x + 1   x +  x – 1  
       ( x + 1)  x – ( x – 1) 

          x  0        เพราะฉะน้ัน x  (0, 1) 

x  1      x + 1    x +  x – 1  
      ( x + 1)   x + ( x – 1) 

         x   2        เพราะฉะน้ัน x  (1, 2) 

เพราะฉะน้ัน A = (–, 2)  (0, 2) 

 1. x  A [  x + 3   1 ]   เป็นเทจ็เม่ือ x = 1 

 2. x  A [ 
1x

)3x(x 2




  0 ]  เป็นเทจ็เม่ือ x = 0.5 

 3. x  A [ 2x – 4  0 ]   เป็นเทจ็เม่ือ x = 1 

เพราะฉะน้ัน  x  A [ (x – 5)  x   0 ] เป็นจริง 

ตวัอย่างที ่1.12 ถ้า 
xtan1
xtan1


 =

xsinxcos

xsinxcosBA
22 

  แล้ว A + B เทา่กบัข้อใด 

  1. 1           2. 3 

  3. 2           4. 4 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก แทนค่า x = 0 จะได้ 
0tan1
0tan1


  = 

0sin0cos

0sin0cosBA
22 

  = 
01
0A


  

                
01
01


  = A 

เพราะฉะน้ัน A = 1 

แทนค่า x = 
3
  จะได้   

3
tan1

3
tan1




 = 

3
sin

3
cos

3
sin

3
cosB1

22 


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31

31




 = 

4
3

4
1

)
2
3

)(
2
1(B1




 

          
31

31




 = 
2

B34



 

       
31

)31( 2




 = 
2

B34



 

       4 + 2 3  = 4 + B3  

เพราะฉะน้ัน B = 2 เพราะฉะน้ัน A + B = 3 

วิธีจริง  เพราะว่า   
xtan1
xtan1


  = 

xcos
xsin1

xcos
xsin1




 = 

xsinxcos
xsinxcos


  = )

xsinxcos
xsinxcos)(

xsinxcos
xsinxcos(





  

         = 
xsinxcos

xsinxcosxsin2xcos
22

22


  = 

xsinxcos

xcosxsin21
22 

  

เพราะฉะน้ัน 
xsinxcos

xcosxsin21
22 

  = 
xsinxcos

xsinxcosBA
22 

  เพราะฉะน้ัน A = 1, B = 2 เพราะฉะน้ัน A + B = 3 

ตวัอย่างที ่1.13 ถ้า u  และ v  เป็นเวกเตอร์หน่ึงหน่วย และ  เป็นมุมระหว่าง u  และ v  

ข้อความในข้อใดต่อไปน้ีเป็นเทจ็ 

  1. ( u + v )( u – v ) =  u  2 –  v  2   2. u  v  =
4
1 ( u + v  2  –  u – v  2 ) 

  3. 
2
1  u – v  =  sin

2
       4. 

2
1  u – v  =  2sin

2
  

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โดยการแทนค่าที่คิดเลขได้ง่ายเช่น u  = i , v  = j  จะได้  = 
2
  

ต่อไปแทนค่า u  = i , v  = j  ในตัวเลือก 

 1. ( i + j )( i – j ) = 0 =  i  2 –  j  2   2. i  j  = 0 และ 
4
1 ( i + j   2 –  i – j   2 ) = 0 

 3. 
2
1  i – j   = 

2
1  และ  sin

4
  = 

2
1   4. 

2
1  i + j   =

2
1  และ  2sin

4
  = 

2
1  

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 4. เป็นเทจ็ เลือกตัวเลือก 4. เป็นคาํตอบได้เลย 

วิธีจริง  1. เพราะว่า   vvuvvuuu )vu()vu(  =  u  2 –  v  2  

 เพราะฉะน้ัน ( u + v )( u  – v ) =  u  2 –  v  2  
เป็นจริงสาํหรับทุกเวกเตอร์ u , v  

2. เพราะว่า  u + v  2  =  u  2  + 2 u  v  +  v  2  และ  u – v  2  =  u  2  – 2 u  v  +  v  2  

 เพราะฉะน้ัน  4 u  v  =  u + v  2  –  u – v  2  

 เพราะฉะน้ัน u  v  =
4
1 ( u + v  2  –  u – v  2 ) เป็นจริงสาํหรับทุกเวกเตอร์ u , v  

3. เพราะว่าทุกเวกเตอร์หน่ึงหน่วย u , v  ให้  เป็นมุมระหว่างเวกเตอร์  

  u – v  2  =  u  2  – 2 u  v  +  v  2  = 1 – 2 u  v  + 1 = 2 – 2 u  v  
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2
1  u – v  2  = 1 – u  v  = 1 – 

|||| vu
vu   = 1 – cos (เพราะว่า u , v  เป็นเวกเตอร์หน่ึงหน่วย) 

 เพราะว่า 
2
cos1)

2
(sin2   เพราะฉะน้ัน )

2
(sin2   = 

4
1  u – v  2  

 เพราะฉะน้ัน 
2
1  u – v  =  sin

2
  เป็นจริงสาํหรับทุกเวกเตอร์หน่ึงหน่วย u , v  

ตวัอย่างที ่1.14 ถ้าสามเหล่ียม ABC มีมุมเป็น Â , B̂ , Ĉ  และมีด้านตรงข้ามมุมเป็น a, b, c 

ตามลาํดับ 

กาํหนด   = พ.ท.ของสามเหล่ียม ABC  ค่าของ cot
2
A + cot

2
B + cot

2
C  เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 



4
cba 222

        2. 



4
)cba( 2

 

  3. 



4
)cba(3 222
       4. 




4
)cabcab( 2

 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ มุม และความยาวด้านของ

สามเหล่ียม 

เพราะฉะน้ันเลือก สามเหล่ียม ABC ดังรูป 

a = b = c = 2, Â  = B̂  = Ĉ  = 
3
  

แทนค่าในโจทย์   = 
2
1 (2)( 3 ) = 3  

cot
2
A + cot

2
B + cot

2
C   = cot

6
 + cot

6
  + cot

6
   

       = 3 + 3 + 3  = 3 3  

พิจารณาค่าจากตัวเลือกเม่ือ a = b = c = 2 

 1. 



4
cba 222

 = 
34

444   = 
34

12  = 
3

3  = 3   3 3  

 2. 



4
)cba( 2

 = 
34

)222( 2
 = 

34
36  = 3 3  

 3. 



4
)cba(3 222
 = 3 3  

 4. 



4
)cabcab( 2

 = 
34

)444( 2
  3 3  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

ต่อไปเลือกสามเหล่ียมมุมฉากดังภาพ a = 2, b = 3 , c = 1 

Â  = 
2
 , B̂  = 

3
 , Ĉ  = 

6
  

  = 
2
1 (1)( 3 ) = 

2
3

 

cot
2
Â  + cot

2
B̂  + cot

2
Ĉ  = cot

4
  + cot

6
  + cot

12
  = 1 + 3 + cot

12
  
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อยากรู้ cot
12
  เทา่กบัเทา่ไรจะพิสจูน์สตูรตรีโกณมติิกไ็ด้  

แต่ขณะน้ีขอให้ลองลากเส้นแบ่งคร่ึงมุม C มาตัดด้าน AB ที่ D โดยการวัดจะได้ว่า AD ยาวเทา่กบั 0.5 

เพราะฉะน้ัน cot
12
  =

ข้าม

ชิด   = 
AD
AC  = 

5.0
3

 = 2 3  

เพราะฉะน้ันค่าจากโจทย์ cot
4
  + cot

6
  + cot

12
   1 + 3 3  = 6.2 ต่อไปดูที่ตัวเลือกที่เหลือ 

2. 

)
2
3(4

)132( 2
 = 

32

)33( 2
 = 

32

3369 
 = 

32

3612 
 = 3 + 2 3  = 3 + 2(1.732) = 6.464 

3. 

)
2
3(4

)2332(3 2
 = 

32

)332(3 2
 = 

2
3

(4 + 12 3  + 27)  26  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  จากสามเหล่ียม ABC ให้ 
2

cbas   และ )cs)(bs)(as(s   

1
bc2

acbc2b
bc2

bc2acbc2b
bc2

acbAcos
222222222
  

1
bc2

a)cb(
Acos

22



  

1
bc

)s2)(as(
1

bc2
)s2)(a2s2(

1
bc2

)s2)(a2cba(
1

bc2
)acb)(acb(

Acos   

เพราะฉะน้ัน 
bc

s)as(
2

Acos1 
  เพราะฉะน้ัน 

bc
)as(s

2
Acos1

2
Acos


       ... (1) 

เพราะว่า 
abc
2

c
Csin

b
Bsin

a
Asin   เพราะฉะน้ัน 

abc

)cs)(bs)(as(s2

a
Asin 

  

bc

)cs)(bs)(as(s2
Asin

2
Acos

2
Asin2


  

bc
)cs)(bs(

bc
)as(s

1
bc

)cs)(bs)(as(s

2
Acos2

1
bc

)cs)(bs)(as(s2

2
Asin











   ... (2) 

จาก (1) และ (2) เพราะฉะน้ัน  
)cs)(bs(

)as(s

2
Asin

2
Acos

2
Acot




  

ในทาํนองเดียวกนั 
)cs)(as(

)bs(s
2
Bcot




  และ 
)cs)(bs(

)as(s
2
Acot


  

cot
2
A + cot

2
B + cot

2
C  = 

)bs)(as(
)cs(s

)cs)(as(
)bs(s

)cs)(bs(
)as(s










 

 = 
)cs)(bs)(as(s

)cs(s
)cs)(bs)(as(s

)bs(s
)cs)(bs)(as(s

)as(s 222222










 

 = 
)cs)(bs)(as(s

)cs(s

)cs)(bs)(as(s

)bs(s

)cs)(bs)(as(s

)as(s










 



บทที ่1 โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 13

 = 







 )cs(s)bs(s)as(s

  = ))cs()bs()as((s 


 

 = ))cba(s3(s 


     = )s2s3(s 


 

 = 


2s         = 


 2)
2

cba(
  = 




4
)cba( 2

 

ตวัอย่างที ่1.15 ABCD เป็นสี่เหล่ียมด้านขนาน P เป็นจุดที่เส้นทแยงมุมตัดกนั จุด Q อยู่บนด้าน AB 

ทาํให้ AQ : QB = 2 : 3 ถ้าให้ u  แทนเวกเตอร์ AB  และ v  แทนเวกเตอร์ AD  แล้ว PQ  เทา่กบั

เวกเตอร์ใด 

  1. )v3u(
6
1           2. )v3u7(

6
1   

  3. )vu(
10
1          4. )v5u(

10
1   

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก สี่เหล่ียมผนืผ้ากเ็ป็น

สี่เหล่ียมด้านขนาน เพราะฉะน้ันเราสามารถนาํมาช่วยตัด

ตัวเลือกได้โดยการเลือกค่าให้เหมาะสมดังภาพ เลือก

พิกดัของ A, B, C และ D ให้คิดเลขง่าย ๆ และ

สอดคล้องเง่ือนไขของโจทย์แล้วเขียนรูปกส็ามารถช่วยใน

การตัดตัวเลือกได้  

จากรูป u  = AB  = 5 i , v  = AD  = 4 j  

PQ  = 









2
5.2

0
2  = –0.5 i  – 2 j ,  PQ  = 4

4
1   = 

2
17

  
2
12.4  = 2.06 

ใช้ขนาดของเวกเตอร์จากรูปและเวกเตอร์จากตัวเลือกช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 1.  )v3u(
6
1   =  )j12i5(

6
1   = 14425

6
1   = 

6
13  = 2.17 

 2.  )v3u7(
6
1   =  )j12i35(

6
1   = 1441225

6
1   = 

6
1369

= 
6

37  = 6.16  2.06 

 3.  )vu(
10
1   =  )j4i5(

10
1   = 1625

10
1   = 

10
41

 = 0.6  2.06 

 4.  )v5u(
10
1   =  )j20i5(

10
1   = 4025

10
1   = 

2
17

 

จากสี่เหล่ียม ABCD ข้างต้นสรุปได้ว่าตัวเลือก 1., 2., 3 ผดิ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2., 3 

หมายเหตุ ดูเคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  กตั็ดตัวเลือก 1., 2., 3 ตัดทิ้งได้  

เคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  ของ PQ = –0.5 i  – 2 j  เป็น (–, –) 

 1. )j12i5(
6
1   เคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  เป็น (+, –) 

 2. )j12i35(
6
1   เคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  เป็น (+, +) 

 3. )j4i5(
10
1   เคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  เป็น (–, –) 
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 4. )j20i5(
10
1   เคร่ืองหมายของสมัประสทิธิ์ i  กบั j  เป็น (–, –) 

จากเคร่ืองหมายน้ีทาํให้เราตัดตัวเลือก 1. และ 2.  

ต่อไปดูเฉพาะสมัประสทิธิ์ของ i  ทาํให้ตัดตัวเลือก 3. ทิ้งได้ 

นอกจากน้ันหากแทนค่าจริงจะได้ PQ = – i5.0 – j2  = )j20i5(
10
1   ตรงกบัตัวเลือก 4. ตัวเดียวเทา่น้ัน 

วิธีจริง  vuADABBCABAC  , )vu(
2
1AC

2
1AP   

และ AQPQAP  , APAQPQ   = )vu(
2
1u

5
2AC

2
1AB

5
2   

เพราะฉะน้ัน )v5u(
10
1v

2
1u

10
1v

2
1)u

2
1u

5
2(PQ   

ตวัอย่างที ่1.16 

ผลบวกของ – 21  + 22  – 23  + 24  – ... – 2)1n2(   + 2)n2(  
 เทา่กบัเทา่ใด 

  1. n(2n + 1)  2. –n(2n + 1)  3. n(2n – 1)    4. –n(2n – 1) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก ข้อสอบข้อน้ีตรงตามหลักสตูร โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร อย่างชัดเจน 

แทนค่า n = 1 จะได้ผลบวกของโจทย์เม่ือ n = 1 มีค่าเทา่กบั  – 21  + 22  = –1 + 4 = 3 

คาํนวณค่าที่ตัวเลือกเม่ือ n = 1 จะได้   1. (1)(2(1) + 1) = 3  2. –(1)(2(1) + 1) = –3  3 

           3. (1)(2(1) – 1) = 1  3 4. –(1)(2(1) – 1) = –1  3 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  – 21  + 22  – 23  + 24  – ... – 2)1n2(   + 2)n2(  

= ( 21  + 23  + 25  + ... + 2)1n2(   ) + ( 22  + 24  + 26  + ... + 2)n2( ) 

= –



n

1  i

2)1i2( +


n

1  i

2)i2(  = –



n

1  i

2 )1i4i4( +


n

1  i

2)i2(  = ni4i4
n

1  i

n

1  i

2  


+


n

1  i

2i4  

= ni4
n

1  i




= 4( )1n(
2
n  ) – n = 2 2n  + n = n(2n + 1) 

ตวัอย่างที ่1.17 จากรูป BD เป็นเส้นสมัผสัวงกลมหน่ึงหน่วย ซ่ึงมี O 

เป็นจุดศนูย์กลาง BD สมัผสัวงกลมที่จุด A(1, 0) OB ทาํมุม  เรเดียน 

กบั OA โดยที่ 
24
  BC และ DC เป็นเส้นสมัผสัวงกลมซ่ึงพบ

ส่วนต่อของ AO ที่ C พ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียม BCD เทา่กบักี่ตาราง

หน่วย 

  1. 2coscot         2. – 2tan tan2   

  3. – 2tan tan2        4. 2sinsin 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก ข้อน้ีโจทย์เป็นสตูรกาํหนดโดยใช้รูปประกอบและตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ 
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ของ  วาดรูปโดยให้ OB ยาว 2 หน่วย จะได้ 
3

AB̂O   และ 

สามเหล่ียม BCD เป็นสามเหล่ียมด้านเทา่โดยมีพิกดั C เป็น (–2, 0)  

จากโจทย์เม่ือ 
3

AÔB   จะได้  = 
3
  ด้วย 

เพราะว่าพ้ืนที่ BCD = 
2
1 ฐาน สงู  

= AC BD 
2
1  = )3)(32(

2
1  = 3 3  

ต่อไปแทนค่า  = 
3
  ในตัวเลือก 

1. 2cos
3
 cot

3
  = 33)

3
1)(

2
1(2     2. –

3
tan2  tan

3
2  = 33)3()3( 2   

3. –
3

tan2  cot
3

2  = 33)
3
1()3( 2    4. 2sin

3
 tan

3
  = 3 33)3)(

2
3(2   

จากกรณตัีวอย่างที่เราเลือกทาํให้ตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. ทิ้งได้ 

ตวัอย่างที ่1.18 กาํหนดให้  u  = 1,  v  = 2,  w  = 3, w   v  และ w  ทศิทางเดียวกบั u   

ค่าของ  u  + v  + w  เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 5     2. 2 5     3. 5      4. 20 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์ข้อน้ีเข้ากฎเกณฑข์องโจทย์เป็นสตูรและตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ

ขนาดเวกเตอร์ เพราะฉะน้ันเราเพียงแต่เลือก u , v , w  ให้สอดคล้องกบัโจทย์กจ็ะสามารถตัดตัวเลือกได้

เช่นเลือก u  = i , v  = 2 j , w  = 3 i  จะได้ว่า  u  = 1,  v  = 2,  w  = 3 และ w   v  และ w  มี

ทศิทางเดียวกบั u  พิจารณาขนาดเวกเตอร์ที่โจทย์ต้องการคือ 

 u  + v  + w  =  i  + 2 j  + 3 i  =  4 i  + 2 j  = 416  = 20  = 52   

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. 

วิธีจริง  เพราะว่า  u  = 1,  w  = 3 และ w  มีทศิทางเดียวกบั u  เพราะฉะน้ัน w  = 3 u  

เพราะว่า w   v  และ w  มีทศิทางเดียวกบั u  เพราะฉะน้ัน u   v   

เพราะฉะน้ัน 0vw  และ 0vu   

 u  + v  + w  2
 =  u  + v  + 3 u  2

 =  4 u  + v  2
 = (4 u  + v )(4 u  + v ) 

 =  4 u  2
 + 8 u  v  +  v  2

 = 16 u  2
 + 8(0) +  v  2

= 16 + 0 + 4 = 20 

เพราะฉะน้ัน  u  + v  + w  = 2 5  

ตวัอย่างที ่1.19 กาํหนดให้เอกภพสมัพัทธคื์อ U ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. ถ้า A – B = B แล้ว A  B =    2. ถ้า A – B = A แล้ว A  B   

  3. ถ้า A  B  C แล้ว B  C  A  4. ถ้า A  B  C แล้ว A  B  C 
ตอบ 1. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์แบบน้ีใช้ยกตัวอย่างเซตกส็ามารถตัดตัวเลือกได้ 

หรือบางคร้ังอาจได้คาํตอบที่ต้องการเลยกไ็ด้ เช่น เลือก A = U, B = , C = U และ U   

 1. ถ้า U –  =  แล้ว U   =  มีค่าความจริงเป็นจริง 

 2. ถ้า U –  = U แล้ว U     มีค่าความจริงเป็นเทจ็  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

 3. ถ้า U    U แล้ว U     มีค่าความจริงเป็นเทจ็  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

 4. ถ้า U    U แล้ว   U   มีค่าความจริงเป็นจริง 

ต่อไปเลือก U = {1, 2, 3, }, A = {1}, B = {1, 2} และ C = U พิจารณาเฉพาะตัวเลือก 1. กบั 4. 

 1. A – B = , B = {1, 2} เพราะฉะน้ัน (ถ้า A – B = B แล้ว A  B = ) มีค่าความจริงเป็นจริง 

 4. A = {1}, B  C = {1, 2}, A = {2, 3}, B  C = {1} 

เพราะฉะน้ัน (ถ้า A  B  C แล้ว A  B  C) มีค่าความจริงเป็นเทจ็ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  สมมติ A – B = B เพราะว่า A – B = A  B เพราะฉะน้ัน  A  B = B 

เพราะว่า B = A  B   B และ B  B=  เพราะฉะน้ัน B =  เพราะฉะน้ัน A  B =  

เพราะฉะน้ัน ถ้า U –  =  แล้ว U   =  มีค่าความจริงเป็นจริง 

หมายเหตุ   1. การทาํโจทย์ที่ถามว่าตัวเลือกใดต่อไปน้ีผดิ หรือตัวเลือกต่อไปน้ีถูกต้อง วิธทีาํส่วนใหญ่

กต้็องทาํการยกตัวอย่างแสดง หรือต้องทาํการพิสจูน์ข้อความ  

2. จากตัวเลือก 1. ถ้าจาํสตูรได้จะพบว่า A – B = A  B   B เพราะฉะน้ันในกรณ ีB    

จะได้ว่า A – B = B เป็นเทจ็ เพราะฉะน้ัน (ถ้า A – B = B แล้ว A  B = ) เป็นจริง 

ตวัอย่างที ่1.20 กาํหนดให้ x, y  R  ค่าน้อยที่สดุของ 
xy

xxyyyx 22 
 เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 1           2. 4 

  3. 6           4. 8 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ x, y  

แทนค่า x = y = 1 ในโจทย์จะได้ 
xy

xxyyyx 22 
 =  

)1)(1(
)1()1)(1()1()1()1( 22 
 = 4 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 

วิธีจริง  เน่ืองจาก     2)1k(    0 

      2k – 2k + 1  0 

         2k  + 1  2k 

          k + 
k
1   2        ทุกค่า k  R  

เพราะฉะน้ัน (x + 
x
1 ) + (y + 

y
1 )  2 + 2 = 4 

เพราะว่า 
xy

xxyyyx 22 
 = (x + 

x
1 ) + (y + 

y
1 )  4 เพราะฉะน้ัน 

xy
xxyyyx 22 

  4 
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ตวัอย่างที ่1.21 ให้ ABC เป็นรูปสามเหล่ียมรูปหน่ึง ลาก BD ต้ังฉากกบัด้าน AC และ CE ต้ังฉากกบั

ด้าน AB ถ้าให้ u  และ v  แทนเวกเตอร์ AB  และ AC  ตามลาํดับ แล้วเวกเตอร์ DE  จะเทา่กบัเทา่ใด 

  1. ( vu  )(
22 |||| v

v

u

u  )     2. ( vu  )(
22 |||| v

v

u

u  ) 

  3. ( vu  )(
|||| v

v
u
u  )      4. ( vu  )(

|||| v
v

u
u  ) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร

ในเทอมของสามเหล่ียมใด ๆ จากคาํว่า ABC เป็น

สามเหล่ียมรูปหน่ึงเราเลือกเป็นสามเหล่ียมที่มีพิกดัดังรูป

เพ่ือช่วยในการตัดตัวเลือกได้เลย ให้ ABC เป็น

สามเหล่ียมหน้าจ่ัวมุมฉากที่มีพิกดัดังรูป โดยมีมุม C 

เป็นมุมฉาก เพราะว่า BD  AC  

เพราะฉะน้ัน C กบั D เป็นจุดเดียวกนั เพราะว่า CE  AB เพราะฉะน้ันจะได้พิกดั E (0, 0) 

ขณะน้ีเราได้สามเหล่ียมที่สอดคล้องเง่ือนไขของโจทย์แล้ว จากรูปจะได้เวกเตอร์ต่าง ๆ เป็นดังน้ี 

u  = AB  = 8 i ,  u  2  = 64, v  = AC  = 4 i  + 4 j ,  v  2  = 32 

เพราะฉะน้ัน  DE =  –4 j  และ vu   = 32 ต่อไปพิจารณาตัวเลือกแต่ละตัว 

 1. ( vu  )(
22 |||| v

v

u

u  ) = 32(
32
v

64
u  ) = 

2
u  – v  = 4 i  – 4 i  – 4 j  = –4 j  

 2. ( vu  )(
22 |||| v

v

u

u  ) = 32(
32
v

64
u  ) = 

2
u  + v  = 4 i  + 4 i  + 4 j   –4 j  

 3. ( vu  )(
|||| v

v
u
u  ) = 32(

32
v

8
u  )  –4 j   4. ( vu  )(

|||| v
v

u
u  )  –4 j  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  XY  = P  และ YZ  Q , QP  = XZ  

เพราะว่า cos = 
||
||

XY

XZ
 = 

||
||

P

PQ
 และ cos = 

|||| QP
QP 

  

เพราะฉะน้ัน  QP  = 
|| Q

QP 
 

เพราะว่า QP  มีทศิทางเดียวกบั Q  เพราะฉะน้ัน QP  = 
|| Q

QP 
Q  

หมายเหตุ  QP  เรียกว่า เวกเตอรภ์าพฉายของ P  บนเวกเตอร ์ Q  

AB  = u  และ AC  = v  เพราะว่า BD ต้ังฉากกบัด้าน AC  

เพราะฉะน้ัน AD  เป็นเวกเตอร์ภาพฉายของ AB  บนเวกเตอร์ AC  

AD  = AC)
AC

ACAB(
2||

  = v )
v

vu(
2||
  
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เพราะว่า CE ต้ังฉากกบัด้าน AB เพราะฉะน้ัน AE  เป็นเวกเตอร์ภาพฉายของ AC  บนเวกเตอร์ AB  

AE  =  AB)
AB

ACAB(
2||

  = u )
u

vu(
2||
  

เพราะฉะน้ัน DE  = DA  + AE  = – AD  + AE  = – v )
v

vu(
2||
  + u )

u

vu(
2||
  = ( vu  )(

22 |||| v

v

u

u  ) 

ตวัอย่างที ่1.22 ให้ ABCD เป็นสี่เหล่ียมจัตุรัส และ M, N เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน BC และ CD 

ตามลาํดับ ให้ u  = AM  และ v  = AN  แล้ว AB  เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 
2
3 u  – 

2
1 v         2. 

2
3 u  – v  

  3. 
3
2 u  – 

2
1 v         4. 

3
4 u  – 

3
2 v  

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของสี่เหล่ียมจัตุรัส ABCD 

เลือกสี่เหล่ียมจัตุรัส ABCD ที่มีพิกดัดังรูปสามารถช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

จากกราฟ u  = AM  = 4 i  + 2 j , v  = AN  = 2 i  + 4 j  และ AB  = 4 i  

แทนค่า u  = 4 i  + 2 j , v  = 2 i  + 4 j  ในตัวเลือกจะได้ 

1. 
2
3 u  – 

2
1 v  = (

2
3 (4) – 1) i  + (

2
3 (2) – 2) j  = 5 i  + j   AB  

2.  
2
3 u  – v  = (

2
3 (4) – 2) i  + (

2
3 (2) – 4) j  = 4 i  – j   AB  

3. 
3
2 u  – 

2
1 v  = (

3
2 (4) – 1) i  + (

3
2 (2) – 2) j   AB  

4. 
3
4 u  – 

3
2 v  = (

3
4 (4)–(

3
2 )2) i + (

3
4 (2)–(

3
2 )4) j = 4 i = AB  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  สี่เหล่ียม ANCB ; CM 2AB
2
1vCBNCANAB   

       CM 4v 2AB        ... (1) 

สามเหล่ียม ABM ;  CMuMBAMAB   

        CM 4u 4AB 4        ... (2) 

(2) – (1) ;  v 2u 4AB 3  เพราะฉะน้ัน v
3
2u

3
4AB   

ตวัอย่างที ่1.23 กาํหนดให้ u  และ v  เป็นเวกเตอร์ที่ไม่เทา่กบัเวกเตอร์ศนูย์ และ  เป็นมุมระหว่าง u  

กบั v  จะได้ cos มีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 1 – 
2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
       2. 1 + 

2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
  

  
3. –1 + 

2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
      4. –1 – 

2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
  

ตอบ 1. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก แบบที ่1  โจทย์เป็นสตูรและตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของเวกเตอร์ 

เพราะฉะน้ันยกตัวอย่างเวกเตอร์ u  และ v  บางตัวกจ็ะตัดตัวเลือกได้  

ตัวอย่างเช่น u  = i , v  = i  จะได้มุมระหว่าง u  และ v  คือ  = 0 เพราะฉะน้ัน cos = cos0 = 1 

เพราะว่า 

2

 
v
v

u
u 

||||
 = 

2

 
i
i

i
i 

||||
 = 0 และค่าในตัวเลือกแต่ละตัวเป็นดังน้ี 

  1. 1     2. 1     3. –1     4. –1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. ต่อไปเลือก u  = i  และ v  = j  มุมระหว่าง u  และ v  คือ  = 
2
   

ซ่ึงทาํให้ cos = cos
2
  = 0 พิจารณาเฉพาะตัวเลือก 1. และ 2. 

 1. –1 – 
2
1 

|||| j

j

i
i   2

= 1 –
2
1  i – j  2

= 1 – 1 = 0 

 2. 1 + 
2
1 

|||| j

j

i
i   2

= 1 +
2
1  i – j  2

= 1 + 1 = 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

การตดัตวัเลือก แบบที ่2  เพราะว่า 1cos1   และ  

 2. 1 1 + 
2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
   4. –1 – 

2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

วิธีจริง การพิสจูน์ว่า cos = 1 –
2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
   

ให้ a , b  เป็นเวกเตอร์หน่ึงหน่วย, 0    ,  เป็นมุมระหว่างเวกเตอร์ a  และ b   

เพราะว่า  เป็นมุมระหว่างเวกเตอร์ a  และ b  เพราะฉะน้ัน cos = 
|||| ba

ba   = a  b  

พิจารณา        a  – b  2
 =  a   2

– 2 a  b  +  b  2
= 1 – 2 a  b  + 1 = 2 – 2 a  b  

         2 a  b   = 2 –  a – b  2
 

        a  b  = 1 – 
2
1  a – b  2

 

        cos = 1 – 
2
1  a – b  2

 

ให้ a  = 
|| u

u  และ b  = 
|| v

v  เพราะฉะน้ัน มุมระหว่าง u  กบั v  เทา่กบัมุมระหว่าง 
|| u

u  กบั 
|| v

v  

เพราะฉะน้ัน cos = 1 – 
2
1

2

 
v
v

u
u 

||||
  

ตวัอย่างที ่1.24 ให้ na  เป็นพจน์ที่ n ของลาํดับเรขาคณติโดยมี r เป็นอตัราส่วนร่วม  

ถ้า 
21

1
aa

a


 + 

32

2
aa

a


 + ... + 
1nn

n
aa

a


 = 2n แล้ว r คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 
2
1     2. 

2
1      3. –2     4. 2 
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ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่าโจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ n  

เพราะฉะน้ันแทนค่า n = 1 จะได้   
21

1
aa

a


 = 2(1) 

          
11

1
raa

a


 = 2 

               
r1

1


 = 2 

             r = 
2
1   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  เพราะว่า 1a , 2a , 3a , ... เป็นลาํดับเรขาคณติ เพราะฉะน้ัน 2a  = r 1a , 3a  = r 2a , ...  

เพราะฉะน้ัน    
21

1
aa

a


 + 

32

2
aa

a


 + ... + 
1nn

n
aa

a


 = 2n 

      
11

1
raa

a


 + 
22

2
raa

a


 + ... + 
nn

n
raa

a


 = 2n 

         
r1

1


 + 
r1

1


 + ... + 
r1

1


 = 2n 

               
r1

n


 = 2n 

               1 + r = 
2
1  

                r = 
2
1  

ตวัอย่างที ่1.25 กาํหนด  a(x) = x + 1 

        b(x) = x – 1 

        c(x) = 2x  + 1 

        d(x) = 2x  – 1 

และกาํหนดความสมัพันธใ์นรูปแบบสมการ  )fa(  (x) + )gb(  (x) = 2  

             )fc(  (x) – )gd(  (x) = 4x 

แล้ว f(x) และ g(x) ตรงกบัตัวเลือกใด 

  1. f(x) = x + 
2
1  และ g(x) = 

2
3  – x  2. f(x) = x – 

2
1  และ g(x) = 

2
3  + x 

  3. f(x) = 
2
x  + 1 และ g(x) = 1 – 

2
3 x 4. f(x) = 

2
x  – 1 และ g(x) = 1 + 

2
3 x 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก ในโจทย์ข้อน้ีสงัเกตจากตัวเลือกพบว่า x = 0 จะสามารถจาํแนกตัวเลือกได้เป็น 

  1. f(0) = 
2
1 , g(0) = 

2
3      2. f(0) = –

2
1 , g(0) = 

2
3  

  3. f(0) = 1, g(0) = 1      4. f(0) = –1, g(0) = 1 

ต่อไปดูจากสมการของโจทย์    ( fa  )(0) + ( gb  )(0) = 2 

           a(f(0)) + b(g(0)) = 2 

         (f(0) + 1) + (g(0) – 1) = 2 
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            f(0) + g(0) = 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

ต่อไป          ( fc  )(0) + ( gd  )(0) = 4(0) 

           c(f(0)) – d(g(0)) = 0 

         ( 2))0(f(  + 1) – ( 2))0(g(  – 1) = 0 

แทนค่า f(0) และ g(0) จากตัวเลือก 3. จะเหน็ว่า ( 2)1(  + 1) – ( 2)1(  – 1)  0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  จากสมการ       ( fa  )(x) + ( gb  )(x) = 2 

            a(f(x)) + b(g(x)) = 2 

          (f(x) + 1) + (g(x) – 1) = 2 

เพราะฉะน้ัน          f(x) + g(x) = 2         ... (1) 

จากสมการ          ( fc  )(x) + ( gd  )(x) = 4x 

            c(f(x)) – d(g(x)) = 4x 

       2))x(f(  + 1) – ( 2))x(g(  – 1) = 4x 

             2))x(f(  – 2))x(g(  = 4x – 2 

           (f(x) – g(x))(f(x)+ g(x)) = 4x – 2 

จาก (1) ;            (f(x) – g(x))(2) = 4x –2 

             f(x) – g(x) = 2x – 1        ... (2) 

(1) + (2) ;            2f(x) = 2x + 1 

                f(x) = x + 
2
1         ... (3) 

จาก (1); g(x) = 2 – f(x) = 2 – x –
2
1  = 

2
3  – x 

ขอ้สงัเกต ในการสอบจริงนักเรียนไม่จาํเป็นต้องหา g(x) กไ็ด้ เพราะว่าจากสมการ (3) เม่ือเราดูจาก

ตัวเลือกจะเหน็ได้ว่าเราเลือกคาํตอบเป็นตัวเลือก 1. ได้แล้ว 

ตวัอย่างที ่1.26 ค่าของ 9 )
22

1...
84

1

42

1

21

1(
n22n2222222 








 

 เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 4 – n222    2. n222   – 4  3. 4 – n22    4. n22  – 4 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ n  

แทนค่า n = 1 ในโจทย์จะได้ 9 )
21

1(
22 

 = 9 )
41

1(


 = –3 และแทนค่า n = 1 ในตัวเลือกจะได้  

1. 4 – )1(222   = 4 – 1 = 3  –3   2. )1(222   – 4 = 1 – 4 = –3 

3. 4 – )1(22 = 4 – 0.25 = 3.75  –3 4. )1(22  – 4 = 0.25 – 4 = –3.75  –3 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. 
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วิธีจริง  9 )
22

1...
84

1

42

1

21

1(
n22n2222222 








 

  

 = 9 )
22

1...
22

1

22

1

21

1(
n22n2644222 








 

 

 = 9 )
2)21(

1...
2)21(

1

2)21(

1

21

1(
2n22242222222 










 

 = )
2

1...
2

1

2

11(
21

9
2n24222 




  = (–3)























2

n
2

2

11

))
2

1(1)(1(
  

 = (–3)(

4
3
2

11
n2


) = –4(1 – n22 ) = 4 n22  – 4 = n222  – 4 

ตวัอย่างที ่1.27 ถ้า w = 
)z1(i

z1

  แล้ว z มีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
1w

1iw2w
2

2


         2. 

1w

1iw2w
2

2


  

  3. 
1w

1iw2w
2

2


         4. 

1w

1iw2w
2

2


  

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของตัวแปร z และ w 

แทนค่า w = 0 ในโจทย์จะได้   0 = 
)z1(i

z1

  

           1 + z = 0 

             z = –1 

แทนค่า w = 0 ในทุกตัวเลือกจะได้ค่า z ดังน้ี 

  1. z = –1    2. z = 1    3. z = 1    4. z = –1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 3. 

แทนค่า w = 1 ในโจทย์จะได้     1 = 
)z1(i

z1

  

        i (1 – z) = 1 + z 

          –iz – z = 1 – i 

           z = 
i1

i1

  

เม่ือแทนค่า w = 1 ในตัวเลือก 4. จะทาํให้ 
1w

1iw2w
2

2


  หาค่าไม่ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง     w = 
)z1(i

z1

  

      wi = 
z1
z1


  

       wi + 1 = 
z1
z1


  + 1 = 

z1
z1z1


  = 

z1
2

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     1 – z = 
1wi

2


 

       z = 1 – 
1wi

2


                  ... (*) 

เพราะฉะน้ัน  

z = 
1wi

21wi

  = 

1wi
1wi


  = 

)1wi)(1wi(
)1wi)(1wi(




 = 
1)wi(

1wi2)wi(
2

2




 = 

1w

1iw2w
2

2


  = 

1w

1iw2w
2

2


  

คําแนะนาํ ในการหาสตูรของ z ในพจน์ของ w ขอให้นักเรียนสงัเกตว่าจากสมการ (*) เราได้สตูร z 

แล้วแต่ยังไม่ตรงกบัตัวเลือก ซ่ึงในความจริง เรายังไม่รู้ ด้วยซํา้ว่าจะจัดรูปไปยังตัวเลือกใด ดังน้ันจึงขอ

แนะนาํว่า ขณะที่ทาํตามวิธจีริงเม่ือเราได้สมการ (*) ควรจะแทนค่า w เพ่ือตัดตัวเลือก  

เช่น แทนค่า w = 0 จะได้ z = 1 - 
10

2


 = –1 ทาํให้ตัดตัวเลือก 2. และ 3. ได้เหมือนกนั 

ตวัอย่างที ่1.28 ถ้า g(x) = 3 2x  แล้ว 
h

)x(g)hx(g 
 เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 6x     2. 6x + h    3. 6x + 3h    4. 3 2h  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ x และ h แทนค่า x = 1, h = 1  

ในโจทย์จะได้ 
h

)x(g)hx(g 
=

1
)1(g)11(g 

= g(2) – g(1) = 9)1(3)2(3 22    

และค่าแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. 6x = 6(1) = 6  9      2. 6x + h = 6(1) + 1 = 7  9 

  3. 6x + 3h = 6(1) + 3(1) = 9   4. 3 2h  = 3( 21 ) = 3  9 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

หมายเหตุ การตัดตัวเลือกอย่างรวดเรว็กคื็อ 
h

)x(g)hx(g 
 ต้องมีทั้งตัวแปร x และ h  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. ทิ้งได้เรว็ที่สดุ 

วิธีจริง  ใช้การจัดรปูทางพีชคณติดังน้ี 
h

)x(g)hx(g 
= 

h
)x(3)hx(3 22 

 

= )x)hx((
h
3 22  = )xhx)(xhx(

h
3  = 

h
)x2h(h3 
 = 6x + 3h 

ตวัอย่างที ่1.29 ข้อมูล n ตัวประกอบด้วย 
2
1 , 

4
1 , 

8
1 , ... , 

n2

1  มีค่าเฉล่ียเลขคณติเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
n2n

1     2. 
n

12n      3. 
n

12n      4. 
n

n

2n

12   

ตอบ 4. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก โดยการแทนค่า n = 2 จะได้ว่ามีข้อมูล 2 ตัวเทา่น้ันคือ 
2
1 , 

4
1   

ซ่ึงมีค่าเฉล่ียเลขคณติเทากบั 
2

4
1

2
1 

 = 
2
3  แทนค่า n = 2 ในตัวเลือกจะได้ 

  1. 
n2n

1  = 
)4)(2(

1  = 
8
1   

8
3     2. 

n
12n   = 

2
14   = 

2
5   

8
3  

  3. 
n

12n   = 
2

122   = 
2
3   

8
3     4. 

n

n

2n

12   = 
)2)(2(

14   = 
8
3  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  จากสตูรผลบวกของอนุกรมเรขาคณติ a + ar + a 2r + ... + a 1nr   = 
r1

)r1(a n




 

เพราะฉะน้ัน 
2
1 +

4
1 +

8
1 + ... +

n2

1 = 
2
1 +

2
1 )

2
1( +

2
1 2)

2
1( + ... +

2
1 1n)

2
1(   = 

2
11

))
2
1(1)(

2
1( n




 = 1 –

n2

1  

ค่าเฉล่ียเลขคณติของข้อมูล 
2
1 , 

4
1 , 

8
1 , ... , 

n2

1  เทา่กบั 
n

2

1...
4
1

2
1

n


 = 
n
2

11
n


 = 

n

n

2n

12    

ตวัอย่างที ่1.30 ข้อมูล n ตัวประกอบด้วย 
2
1 , 

4
1 , 

8
1 , ... , 

n2

1  ค่ากึ่งกลางพิสยัมีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
2

12n      2. 
n2

12n      3. 
2n

n

2

22

    4. 

2n

n

2

22

  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โดยการแทนค่า n = 2 จะได้ข้อมูล 2 ตัวคือ 
2
1 , 

4
1  

เพราะฉะน้ัน ค่ากึ่งกลางพิสยั = 
2

4
1

2
1 

 = 
8
3   

แทนค่า n = 2 ในตัวเลือกแต่ละตัวจะได้ค่าดังน้ี 

 1. 
2

12n   = 
2

14   = 
2
5   

8
3     2. 

n2
12n   = 

4
14   = 

4
5   

8
3  

 3. 
2n

n

2

22

  = 

42

24   = 
16
6  = 

8
3     4. 

2n

n

2

22

  = 

16
2  = 

8
1   

8
3  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  ค่ากึ่งกลางพิสยั = 
2
ค่าสงูสดุค่าตํ่าสดุ 

 = 
2
2

1
2
1

n


 = 
)2)(2(2

22
n

n   = 
2n

n

2

22

  ตรงกบัตัวเลือก 3. 

ตวัอย่างที ่1.31 การทดลองโยนลูกเต๋า n ลูก พร้อมกนั 1 คร้ัง 

ให้ 1X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 1,  2X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 2, 

 3X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 3,  4X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 4, 
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 5X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 5,  6X  = จาํนวนลูกเต๋าที่ขึ้นแต้ม 6 

และ 1X  + 2X  + 3X  + 4X  + 5X  + 6X  = n  

ความน่าจะเป็นที่ 1X  = 1n , 2X  = 2n , 3X  = 3n , 4X  = 4n , 5X  = 5n , 6X  = 6n   

มีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
!n!n!n!n!n!n6

!n

654321
n

     2. 
!n6

!n!n!n!n!n!n
n

654321  

  3. 
!n!66

!n!n!n!n!n!n
n

654321       4. 
!n!n!n!n!n!n!66

!n

654321
n

 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก แทนค่า n = 1 และ 1n  = 1, 2n  = 0, 3n = 0, 4n = 0, 5n  = 0, 6n  = 0  

ความน่าจะเป็นที่จะได้แต้มหน่ึง 1 ลูก ในการโยนลูกเต๋าหน่ึงลูกเทา่กบั 
6
1   

ค่าความน่าจะเป็นของแต่ละตัวเลือกคือ 

 1. 
!0 !0 !0 !0 !0 !16

!1
1

 = 
6
1       2. 

!16

!0 !0 !0 !0 !0 !1
1

 = 
6
1  

 3. 
!1  !66

!0 !0 !0 !0 !0 !1
1

 = 
)!6(6

1   
6
1     4. 

!0 !0 !0 !0 !0 !1 !66

!1
1

 = 
)!6(6

1   
6
1  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 

แทนค่า  n = 2 และ 1n  = 1, 2n  = 1, 3n  = 0, 4n  = 0, 5n  = 0, 6n  = 0 

ในการโยนลูกเต๋าสองลูกพร้อมกนั 

ความน่าจะเป็นที่จะได้แต้มหน่ึง 1 ลูกและแต้มสอง 1 ลูก เทา่กบั 
36
2  (มาจากเหตกุารณ ์(1, 2), (2, 1)) 

และค่าความน่าจะเป็นของแต่ละตัวเลือกที่เหลือคือ 

  1. 
 !0 !0 !0 !0 !1 !1 6

!2
2

 = 
36
2       2. 

!26

!0!0!0!0!1!1
2

 

      = 
72
1   

36
2  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง  S = แซมเปิลสเปซของการโยนลูกเต๋า n ลูก พร้อมกนั 1 คร้ัง 

    = {( 1A , 2A , ... , 6A )  iA  เป็นแต้มลูกเต๋าลูกที่ i เม่ือ i = 1, 2, 3, ... , n} 

n(S) = (6)(6)(6) ... (6) = n6  

E = เหตุการณท์ี่ได้แต้มหน่ึง 1n  ลูก, แต้มสอง 2n  ลูก, ... , แต้มหก 6n  ลูก 

n(E) = จาํนวนวิธจัีดลาํดับของ n สิ่งที่มีการซํา้แต้มหน่ึง 1n  คร้ัง ซํา้แต้มสอง 2n  คร้ัง ซํา้แต้มสาม 3n  

คร้ัง ซํา้แต้มสี่ 4n  คร้ัง ซํา้แต้มห้า 5n  คร้ัง และ ซํา้แต้มหก 6n  คร้ัง 

 = 
!n!n!n!n!n!n

!n
654321

 

เพราะฉะน้ัน ความน่าจะเป็นที่จะได้แต้มหน่ึง 1n  ลูก, แต้มสอง 2n  ลูก แต้มสาม 3n  ลูก แต้มสี่ 4n  ลูก  

แต้มห้า 5n  ลูก และ แต้มหก 6n  ลูก มีค่าเทา่กบั 
)S(n
)E(n
= 

!n!n!n!n!n!n6

!n

654321
n
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ตวัอย่างที ่1.32 กาํหนดให้  x   1 

ค่าของ arcsin(cos(arcsin
x
1 )) + arccos(sin(arccos

x
1 )) มีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 0     2. 
3
      3. 

2
      4.  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์เป็นสตูรและตัวเลือกเป็นค่าคงตัว ใช้การแทนค่า x ที่เหมาะสมดกีว่า  

แทนค่า x = 1 จะได้   arcsin(cos(arcsin 1)) = arcsin(cos
2
 ) = arcsin(0) = 0 

และ       arccos(sin(arccos 1)) = arccos(sin(0)) = arccos 0 = 
2
  

เพราะฉะน้ัน arcsin(cos(arcsin 1)) + arccos(sin(arccos 1)) = 
2
   

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  ใช้สตูรตรีโกณมิติ arcsin k + arccos k = 
2
 , sin(

2
 – ) = cos , cos(

2
 – ) = sin 

เพราะฉะน้ัน arcsin(cos(arcsin
x
1 )) + arccos(sin(arccos

x
1 )) 

 = arcsin(sin(
2
  – arcsin

x
1 )) + arccos(cos(

2
  – arccos

x
1 )) 

 = 
2
 – arcsin

x
1 +

2
 – arccos

x
1  =  – (arcsin

x
1  + arccos

x
1 ) =  – 

2
  = 

2
  

ตวัอย่างที ่1.33 ถ้า y = )5xln(5   แล้ว 
dx
dy

 มีค่าตรงกบัข้อใด 

  1. (ln5) 5ln)5x(         2. 
5

)5x()5(ln 5ln  
 

  3. (x + 5)(ln5) 5ln)5x(       4. 
5x

5)5(ln )5xln(




  

 

ตอบ 4. 

แนวคิด วิธีจริง  จากโจทย์ y = )5xln(5    

จะได้ lny = ln( )5xln(5  ) = ln(x + 5)ln5 = ln5 ln(x + 5) = 5ln)5xln(   เพราะฉะน้ัน y = 5ln)5x(   

dx
dy

 = 
dx
d 5ln)5x(   = ln5 1)5(ln)5x( 

dx
d (x + 5) = 

5x
)5x()5(ln 5ln


  

       ... (*) 

เพราะว่า 5ln)5x(   = y = )5xln(5    เพราะฉะน้ัน  
dx
dy

 = 
5x

)5()5(ln )5xln(




  

 ตรงกบัตัวเลือก 4. 

การตดัตวัเลือก จากสมการ (*) แทนค่า x บางค่ากส็ามารถตัดตัวเลือกได้ 

แทนค่า x = 0 ในสมการ (*)  จะได้  
dx
dy

 = 
5

)5()5(ln 5ln
  

 ค่าอนุพันธข์องแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. (ln5)( 5ln5 )  
dx
dy

      2. 
5

)5()5(ln 5ln
  

 

  3. (5ln5)( 5ln5 )  
dx
dy

      4. 
5

)5()5(ln 5ln
  

 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 3. 
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แทนค่า x = –4 ใน 
dx
dy

 และตัวเลือกที่เหลือ เพราะว่า 
dx
dy

 = 
54

)5(  )5(ln )54ln(




 = 

1
)e(  )5(ln 1ln
 = ln5 

และตัวเลือก 2. 
5

)54(  )5(ln 5ln
 = 

5
5ln   ln5 และ 4. 

54
5  )5(ln )54ln(




 = ln5  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

ตวัอย่างที ่1.34 ถ้า f(x) = 2x – 1 และ g(x) = 
x
6  แล้ว 1)gf(  (x) เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
x

12 – 1   2. 
1x

12


    3. 12 –
x
1    4. 

1x
12


 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ x เพราะฉะน้ันพิจารณาการส่งค่าของ

ฟังกชั์นบางตัวกจ็ะตัดตัวเลือกได้ เช่น ( gf  )(2) = f(g(2)) = f(
2
6 ) = f(3) = 2(3) – 1 = 5 

เพราะฉะน้ัน 1)gf(  (5) = 2 ต่อไปให้แทนค่า x = 5 ในตัวเลือก 

  1. 
x

12 – 1 = 
5

12 – 1  2     2. 
1x

12


 = 
15

12


 = 2 

  3. 12 – 
x
1  = 12 –

5
1   2     4. 

1x
12


 = 
15

12


 = 3  2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. 

วิธีจริง  ( gf  )(x) = f(g(x)) = f (
x
6 ) = 2(

x
6 ) – 1 = 

x
12 – 1  

การหา 1)gf(  (x)   ให้      y  = 
x

12 – 1 

            
x

12  = y + 1 

              x = 
1y

12


 

เพราะฉะน้ัน 1)gf(  (x) = 
1x

12


 

ตวัอย่างที ่1.35 ถ้า f และ g เป็นฟังกชั์นกาํหนดโดย f = {(x, y)  R  R  2x  + 2y = 5} 

และ g = {(x, y)  R  R  2x – y = 3} แล้ว fg   คือเซตในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. {(x, y)  R  R  2x  + y = 2} 

  2. {(x, y)  R  R  2x  + 4y = 11} 

  3. {(x, y)  R  R  2x  + 4x – 2y = 5} 

  4. {(x, y)  R  R  4 2x  – 12x + 2y + 4 = 0} 

ตอบ 1. 

แนวคิด คาํถามข้อน้ีพยายามถามของที่ง่ายด้วยคาํถามที่ยาก ๆ เพราะว่าคาํถามน้ีคือ 

ถ้า f(x) = 
2
1 (5 – 2x ) และ g(x) = 2x – 3 แล้ว fg   ตรงกบัตัวเลือกใด 

  1. 2 – 2x           2. 
4
1 (11 – 2x ) 
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  3. –
2
1 (5 – 4x – 2x )       4. 

2
1 (–4 + 12x – 4 2x ) 

การตดัตวัเลือก แบบที ่1  แทนค่า x = 0 ใน ( fg  )(x) และตัวเลือก 

จะได้ ( fg  )(0) = g(f(0)) = g(
2
5 ) = 2(

2
5 ) – 3 = 5 – 3 = 2 และค่า y ของแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. y = 2 – 2x  = 2       2. y = 
4
1 (11 – 2x ) = 

4
11   2 

  3. y = –
2
1 (5 – 4x – 2x ) = –

2
5   2  4. y = 

2
1 (– 4 + 12x – 4 2x ) = – 2  2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

แบบที ่2  การตัดตัวเลือกที่เรว็ที่สดุคือการใช้ประโยชน์จาก ( fg  )(0) = 2  

เพราะฉะน้ัน (0, 2)  fg   แทนค่า x = 0 และ y = 2 ในทุกตัวเลือกจะได้ค่าดังน้ี 

 1. 2x  + y = 20  + 2 = 2      2. 2x  + 4y = 20  + 4(2) = 8  11 

 3. 2x  + 4x – 2y = 0 + 0 – 2(2) = – 4  2 

 4. 4 2x  – 12x + 2y + 4 = 0 – 0 + 2(2) + 4 = 8  2 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2., 3. และ 4. ไม่ใช่ fg   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  ( fg  )(x) = g(f(x)) = g(
2
1 (5 – 2x )) – 3  

      = 2(
2
1 (5 – 2x )) – 3 = 5 – 2x  – 3 = 2 – 2x  

ตวัอย่างที ่1.36 ถ้า f(x) = 
2
ee xx   และ g(x) = 

2
ee xx   แล้ว f(x + y) จะเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. f(x)g(y) + g(x)f(y)      2. f(x)g(x) + f(y)g(y) 

  3. g(x)f(y) – f(x)g(y)      4. f(y)g(y) – f(x)g(x) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก  โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ x, y, f และ g  

จากสตูรของ f และ g จะได้ f(0) = 
2

ee 00   = 0 และ f(1) = 
2
ee 1   0 และ 

2
ee 1   1 

และ      g(0) = 
2

ee 00   = 
2

11  = 1 และ g(1) = 
2
ee 1   0 และ 

2
ee 1   1 

แทนค่า x = 1 และ y = 0 ค่าของโจทย์ f(x + y) = f(1 + 0) = f(1) และค่าของตัวเลือกคือ 

 1. f(x)g(y) + g(x)f(y) = f(1)g(0) + g(1)f(0) = (f(1))(1) + (g(1))(0) = f(1) 

 2. f(x)g(x) + f(y)g(y) = f(1)g(1) + f(0)g(0) = f(1)g(1) + (0)(1) = f(1)g(1)  f(1) 

 3. g(x)f(y) – f(x)g(y) = g(1)f(0) – f(1)g(0) = (g(1))(0) – (f(1))(1) = –f(1)  f(1) 

 4. f(y)g(y) – f(x)g(x) = f(0)g(0) – f(1)g(1) = (0)(1) – f(1)g(1) = –f(1)g(1)  f(1) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

หมายเหตุ การตัดตัวเลือกชนิดเรว็ที่สดุขอให้นักเรียนสงัเกตดี ๆ จะเหน็ว่า f(x + y) = f(y + x)  

เพราะฉะน้ัน แทน x ด้วย y และแทน y ด้วย x จะได้ค่าเทา่เดิม 

ตัวเลือก 3. แทน x ด้วย y และแทน y ด้วย x ค่าจะต่างกนั  
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ตัวเลือก 4. แทน x ด้วย y และแทน y ด้วย x ค่าจะต่างกนั  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. ทิ้งได้ก่อนที่จะแทนค่า 

วิธีจริง  f(x + y) = 
2
ee )yx()yx(    

f(x)g(y) = )
2
ee)(

2
ee(

yyxx    = 
4
1 ( yxe   + yxe   – yxe   – )yx(e  ) 

g(x)f(y) = )
2
ee)(

2
ee(

yyxx    = 
4
1 ( yxe   – yxe   + yxe   – )yx(e  ) 

f(x)g(y) + g(x)f(y) = 
4
1 (2 yxe   – 2 )yx(e  ) = 

2
ee )yx()yx(    = f(x + y) 

หมายเหตุ วิธจีริงยากมากเพราะว่าจริง ๆ แล้วเราไม่รู้ ว่าตัวเลือกใดถูก จึงไม่รู้ ว่าจะจัดรูปให้ตรงกบั

ตัวเลือกใด เพียงแต่ข้อน้ีโชคดีที่คาํตอบอยู่ที่ตัวเลือก 1. 

ตวัอย่างที ่1.37 ถ้า A = 








sincos
cossin  และ B = 








2cos2sin
2sin2cos  แล้ว det(AB) มีค่าเทา่กบัเทา่ใด 

  1. 1 + 2cos  + 2cos 3     2. 1 – 2cos  + 2cos 3 

  3. 1 + 2cos  – 2cos 3     4. 1 – 2cos  – 2cos 3 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ  แทนค่า  = 0 จะได้คิดเลขง่าย ๆ 

จากโจทย์ A = 





01
10 , detA = –1, B = 





10
01 , detB = 1, det(AB) = detAdetB = (–1)(1) = –1 

เพราะว่า 2cos  = 2cos 0 = 1 และ 2cos 3 = 2cos 0 = 1  

เพราะฉะน้ันค่าตัวเลขในแต่ละตัวเลือกเป็นดังน้ี 

  1. 1 + 1 + 1 = 3  –1      2. 1 – 1 + 1 = 1  –1 

  3. 1 + 1 – 1 = 1  –1      4. 1 – 1 – 1 = –1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง AB = 








sincos
cossin










2cos2sin
2sin2cos  = 








2sincos2cossin2sinsin2coscos
2sinsin2coscos2sincos 2cossin  

    = 







)2(sin)2(cos
)2(cos)2(sin

 = 








sin3cos
3cossin  

det(AB) = 2sin  – 2cos 3 = 1 – 2cos  – 2cos 3 

ตวัอย่างที ่1.38 กาํหนดให้ ABCD เป็นรูปสี่เหล่ียมจัตุรัส E, F, G และ H เป็นจุดกึ่งกลางด้าน AD, 

AB, BC และ CD ตามลาํดับ I เป็นจุดกึ่งกลางรูปสี่เหล่ียมจัตุรัส ABCD ข้อใดต่อไปน้ีผดิ 

        1. DE  + HG  + EH  + FE  + FA  = 0  

        2. DE  – GF  = GH  

        3. DE  + EF  – GF  = EA  + AF2  

        4. AE  + FG  + HC  = AI2  
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ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์ที่มีภาพประกอบแบบน้ี 

เราใช้รูปจริงในพิกดัมุมฉากจะทาํให้ตัดตัวเลือกได้  

ตัวอย่างเช่น เลือกพิกดัของจุดต่างๆ ดังรูป 

พิจารณาแต่ละตัวเลือก 

1. DE  = –2 j , HG  = 2 i  – 2 j , EH  = 2 i  + 2 j  

   FE  = –2 i  + 2 j , FA  = –2 i   

เพราะฉะน้ัน DE  + HG  + EH  + FE  + FA  = 0  

2. DE  – GF  = (–2 j ) – (–2 i –2 j ) = 2 i  และ GH  = –2 i + 2 j   i2   

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. ผดิ 

เพราะฉะน้ันผลจากการเลือกพิกดัข้างต้นแทนที่จะเป็นการตัดตัวเลือกเราได้คาํตอบที่ต้องการทนัท ี 

เพราะโจทย์ข้อน้ีถามว่าตัวเลือกใดผดิ 

หมายเหตุ ข้อสอบแบบน้ีใช้การตัดตัวเลือกโดยการสมมติพิกดัของจุดเป็นวิธดีีที่สดุ 

วิธีจริง  ตัวเลือก 1., 2. และ 4. ถูกต้องแสดงข้อพิสจูน์ได้ดังน้ี 

1. FAFEEHHGDE    

  = FAFEEHEFEA   (เพราะว่า EADE   และ EFHG  ) 

  = FAEHEA      (เพราะว่า 0FEEF


 ) 

  = BFFGGB      (เพราะว่า GBEA   และ FGEH   และ BFFA  ) 

  = 0

       (เป็นเวกเตอร์ที่ประกอบด้านของสามเหล่ียม BFG) 

3.         AFDH   

     AFEHDE   

  AFEFEHEFDE   

  AFAFEAFGEFDE      (เพราะว่า FGEH  ) 

เพราะฉะน้ัน AF2EAGFEFDE   

4. เพราะว่า AIFG   และ AIEIAEDHAEHCAE    

เพราะฉะน้ัน AE + FG + HC  = AI2  

ตวัอย่างที ่1.39 ถ้า sin2 = a และ 0    
2
  แล้ว cos + sin เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 1a            2. ( 2 – 1)a + 1 

  3. 1a  – aa2         4. 1a  + aa2   

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ a 
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สมมติ a = 
2
3

 เพราะฉะน้ัน sin2 = 
2
3

 = sin
3
  เพราะฉะน้ัน 2 = 

3
  เพราะฉะน้ัน  = 

6
  

และ cos + sin = cos
6
 + sin

6
  = 

2
3

+ 
2
1  = 

2
13 

 = 
2

1732.1   = 1.366  1.4 

แทนค่า a = 
2
3

 ในทุกตัวเลือก 

 1. 1a  = 1
2
3   = 

2
23 

 = 
2

2723.1   = 
2
732.3  = 866.1  = 1.366 

 2. ( 2 – 1)a + 1 = ( 2 – 1)(
2
3

) + 1 = 
2
6

 – 
2
3

 + 1 = 
2
6

 – 
2
3

 + 
2
1  

       = 
2

236 
= 

2
2732.145.2  = 

2
718.2  = 1.359 

 3. 1a   – aa2   = 1
2
3   – 

2
3

4
3  = 

2
32 

 – 
4

323
 

       = 
4

324 
 – 

4
323

= 
2
1 ( 324   – 323 ) 

       = 
2
1 ( )732.1(24   – )732.1(23 ) 

       = 
2
1 ( 464.34   – 464.33 )= 

2
1 ( 464.7  – 464.6 )  1 

 4. 1a   + aa2   จากตัวเลือก 3.  

  จะได้ว่า 1a   + aa2   = 
2
1 ( 464.7  + 464.6 )  

2
1 (2 + 2) = 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 

วิธีจริง  2)cos(sin   = 2sin  + 2sincos + 2cos   

       = 2sin  + 2cos  + 2sincos = 1 + sin2 = 1 + a 

เพราะว่า 0    
2
  เพราะฉะน้ัน sin + cos  0 เพราะฉะน้ัน sin + cos = a1  

ตวัอย่างที ่1.40 สมัประสทิธิ์ของ rx  ในการกระจาย n22 )
x
1x(   คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 
! )

3
rn4( ! )

3
rn2(

)!n2(


 2. 
! )

3
rn4(  

)!n2(


 3. 
)!rn2(!r

)!n2(


    4. 
)!r2(
)!n2(

 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ n และ r  

แทนค่า n = 1 จะได้ )1(22 )
x
1x(   = 4x  + 2x +

2x

1   

เม่ือ r = 4 จะได้สมัประสทิธิ์ 4x  เทา่กบั 1 

แทนค่า r = 4 และ n = 1 ในทุกตัวเลือกจะได้ 

  1. 
! )

3
rn4( ! )

3
rn2(

)!n2(


 = 
!0 !2

!2  = 1   2. 
! )

3
rn4(  

)!n2(


 = 
!0
!2  = 2  1 

  3. 
)!rn2(!r

)!n2(


 = 
)!2(!4

!2


 หาค่าไม่ได้   4. 
)!r2(
)!n2(

 = 
!8
!2   1 
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เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  พจน์ที่ k + 1 ของการกระจายทวินามของ m)ba(   คือ 1kT   = 






k
m kkm ba   

พจน์ที่ k + 1 ของการกระจายทวินามของ n22 )
x
1x(   

1kT   = 






k
n2 kkn22 )

x
1()x(   = 







k
n2 kk2n4 xx   = 







k
n2 k3n4x   

เพราะว่าค่า k ที่ทาํให้ 4n – 3k = r คือ k = 
3

rn4   เพราะฉะน้ันสมัประสทิธิ์ของ rx  คือ 






k
n2   








k
n2  = 

)!kn2(!k
)!n2(


= 
!))

3
rn4(n2!)

3
rn4(

)!n2(

 (   


= 
! )

3
rn2( ! )

3
rn4(

)!n2(


 

ตวัอย่างที ่1.41 ให้ a  R   

A = {x  R  x – a  || ax  } และ B = [–a, a] ตัวเลือกใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A – B = (–, –a)  (a, a + 1]  2. A  B = [–a, a] 

  3. B – A = (–, –a)      4. A  B = {–a, 0, a} 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของ a เพราะฉะน้ันแทนค่า a = 1 

เพราะว่า B – A  B แต่ ตัวเลือก 3. B – A = (–, –1)  [–1, 1] เพราะฉะน้ัน B – A  (–, –1) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เพราะว่า x = 2 ทาํให้ 2 – 1 = 1  || 12   เพราะฉะน้ัน 2  A เพราะฉะน้ัน 2  A  B 

เพราะว่า 2 ไม่เป็นสมาชิก [–1, 1] เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

เพราะว่า x = 0.5 ทาํให้ 0.5 – 1  || 15.0   เพราะฉะน้ัน 0.5  A เพราะฉะน้ัน 0.5  A  B 

เพราะว่าตัวเลือก 4. 0.5 ไม่เป็นสมาชิกของ {–1, 0, 1} เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  a  R  

กรณทีี่ 1   x  a ;       x – a  0  

       เพราะฉะน้ัน x – a  || ax   

กรณทีี่ 2   x  a ;      0  x – a  ax   

          0  2)ax(    x – a 

       [ 2)ax(   – (x – a)]  0 

       (x – a)(x – a – 1)  0 

        (x – a)(x – (a + 1))  0 

            a  x  a + 1 

เพราะฉะน้ัน A = {x  R  x – a  || ax  } = (–, a)  [a, a + 1] = (–, a + 1] 

เพราะฉะน้ัน A – B = (–, a + 1] – [–a, a] = (–, – a)  (a, a + 1] 
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