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 A-Level คือ สนามสอบที่สำคัญเป็นอย่างมาก สำหรับน้องๆ ที่ต้องการเตรียมสอบ ในระบบ TCAS 

ปัจจุบัน โดยเฉพาะคณะแพทย์หรือสายวิทยาศาสตร์สุขภาพ ซ่ึงปัจจุบันมหาวิทยาลัยชั้นนำของไทย ใช้คะแนน

ในวิชาเหล่านี้เป็นเกณฑ์ในการคัดเลือกในรอบที่  2-4 ในคณะต่างๆ เกือบทุกมหาวิทยาลัย เพื่อเป็นเกณฑ์ใน

การคัดเลือกเข้าศึกษาต่อ 

 หนังสือเฉลยละเอียดรวมทั้ง 7 วิชาหลักเล่มนี้ ซึ่งประกอบไปด้วย วิชา คณิตศาสตร์ประยุกต์1 / ฟิสิกส์ 

/ เคมี / ชีววิทยา / ภาษาอังกฤษ / ภาษาไทย และสังคมศึกษา จึงเป็นประโยชน์อย่างมาก ที่จะช่วยให้น้องๆ 

เตรียมตัวสอบเข้ามหาวิทยาลัยต่างๆ ได้เป็นอย่างดี เพราะได้รวบรวมข้อสอบจริง ย้ำ! ข้อสอบจริง ที่ ทปอ. จัด

สอบขึ้นในปีล่าสุด (66) โดยในเนื้อหาจะเป็นข้อสอบแยกในแต่ละวิชา และเฉลยละเอียดแนบท้าย เพื่อให้น้อง 

ๆ ได้ฝึกทำโจทย์และประเมินความพร้อมไปในตัว โดยธรรมชาติของข้อสอบจะมีรูปแบบการออกข้อสอบ

คล้ายๆ เดิมในแต่ละปี ถ้าน้องๆ ฝึกทำซ้ำๆ จะเกิดการเรียนรู้และคุ้นชินกับการออกข้อสอบในแต่ละวิชาได้เป็น

อย่างดี ช่วยลดเวลาในการอ่านหนังสือ และเพ่ิมความม่ันใจก่อนลงสนามสอบจริง 

 ทางสถาบันฯ หวังเป็นอย่างยิ่งว่า หนังสือเล่มนี้จะเป็นตัวช่วยให้น้องๆ สอบติดในคณะ/มหาวิทยาลัยที่

ใฝ่ฝันได้สำเร็จ ขอเพียงมุ่งมั่น และตั้งใจอย่างต่อเนื่อง รับรองว่าความฝันไม่ไกลเกินเอ้ือมอย่างแน่นอน พ่ีๆ ขอ

เป็นอีกหนึ่งกำลังใจให้น้องๆ ทุกคนเดินตามฝันให้สำเร็จนะครับ 
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จ านวนข้อสอบ 

ตอนที่ 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก จ ำนวน 25 ข้อ ข้อละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน 

ตอนที่ 2 แบบอัตนัยเติมค ำตอบ จ ำนวน 5 ข้อ ข้อละ 5 คะแนน รวม 25 คะแนน 

 

เนื้อหา/เรื่องที่ออก ข้อที่ จำนวนข้อ เปอร์เซ็น 

(1) สาระจำนวนและพีชคณิต 18 60% 

เซต 19,26 2 6.67% 

ตรรกศาสตร์ 3,4 2 6.67% 

จำนวนจริงและพหุนาม 1,2 2 6.67% 

ฟังก์ชัน 8,30 2 6.67% 

ฟังก์ชันและเอกโพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการึทึม 5 1 3.34% 

ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 6,7,16 3 10% 

จำนวนเชิงซ้อน 13,14 2 6.67% 

เมทริกซ์ 9 1 3.34% 

ลำดับอนุกรม 10,11,12 3 10% 

(2) สาระการวัดและเรขาคณิต 3 10% 

เรขาคณิตวิเคราะห์ 17,29 2 6.67% 

เวกเตอร์ 15 1 3.34% 

(3) สาระสถิติและความน่าจะเป็น 6 20% 

สถิติ 20,21,28 3 10% 

การแจกแจงความน่าจะเป็น 22 1 3.34% 

หลักการนับ 18,27 2 6.67% 

ความน่าจะเป็น - - - 

(4) สาระแคลคูลัส 3 10% 

แคลคูลัสเบื้องต้น 23,24,25 3 10% 

รวม 30 ข้อ 100% 
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ตอนที่ 1 แบบปรนัย 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค ำตอบที่ถูกที่สุด  

           จ ำนวน 25 ข้อ (ข้อที่ 1 - 25) ข้อละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน  

 

1. ให้ 𝑝(𝑥) =  𝑥3 + (𝑘 − 1)𝑥2 − 𝑘3   เมื่อ 𝑘 เป็นจ ำนวนจริงลบ  

ถ้ำเศษเหลือจำกกำรหำร 𝑝(𝑥) ด้วย 𝑥 − 3 เท่ำกับ 18  

แล้วเศษเหลือจำกกำรหำร 𝑝(𝑥) ด้วย 2𝑥 + 1 เท่ำกับเท่ำใด   

1.  3  

2.  18  

3.  22 

4.  
207
8

 

5.  
209
8

 

 

 

2. ให้     𝐴 = {𝑥 ∈ ℤ ||2𝑥 + 3|  < 2|𝑥 − 5|} 
    และ  𝐵 =  {𝑥 ∈ ℝ |0 < 𝑥 < 5} 

พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้  

ก) สมำชิกของเซต 𝐴 ที่มีค่ำมำกท่ีสุด คือ 0  

ข) 𝐴 − 𝐵 เป็นเซตอนันต์  

ค) ∀𝑥[𝑥 𝜖 𝐴 → 𝑥 𝜖 𝐵]  มีค่ำควำมจริงเป็นเท็จ  
 

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ก) ข) และ ค) ถูกต้อง 
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3. ให้ 𝑝, 𝑞, 𝑟  และ  𝑠  เป็นประพจน์ 

โดย (~𝑝 ∧ 𝑞) → [~𝑟 → (𝑟 ↔ 𝑠)] มีค่ำควำมจริงเป็นเท็จ 

ประพจน์ในข้อใดมีค่ำควำมจริงเป็นจริง 

1.  ~𝑝 → 𝑟 

2.  𝑝 ∧ 𝑟 

3.  𝑝 ↔ 𝑠 

4.  𝑞 ∧ 𝑠 

5.  𝑞 ↔ 𝑟 

 

4. ก ำหนด 𝑝 และ 𝑞 เป็นประพจน์ 

และรูปแบบของประพจน์ 𝑝 ∗ 𝑞 มีค่ำควำมจริง แสดงดังตำรำง 

𝑝 𝑞 𝑝 ∗ 𝑞 

𝑇 𝑇 𝐹 

𝑇 𝐹 𝑇 

𝐹 𝑇 𝐹 

𝐹 𝐹 𝑇 

พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

ก) [(𝑝 ∗ 𝑞) ∧ 𝑝]  → 𝑞 เป็นสัจนิรันดร์ 

ข) นิเสธของ 𝑝 ∗ 𝑞 คือ 𝑝 ∗ ~𝑞 

ค) 𝑝 ∗ 𝑞 สมมูลกับ (𝑝 ∧ ~𝑞) ∨ (~𝑝 ∧ ~𝑞) 

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  
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2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ค) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น 

 

5. ถ้ำ log1
4
256 + 2 log 625

log 5
=  3𝑎 เมื่อ 𝑎 เป็นจ ำนวนจริง 

แล้วค่ำของ 𝑎 เท่ำกับเท่ำใด 

1.  log3 2      2.  log3 4 

3.  log3
33
4

      4.  log3 10 

5.  log3 12 

 

6. รูปสี่เหลี่ยม 𝐴𝐵𝐶𝐷 มีมุม 𝐴 ขนำด 60 องศำ ด้ำนประกอบมุม 𝐴 ยำวเท่ำกัน  

มุม 𝐶 เป็นมุมที่อยู่ตรงข้ำมกับมุม 𝐴 มีขนำด 120 องศำ และด้ำนประกอบมุม 𝐶 

ยำว 30 และ 50 หน่วย   ด้ำน 𝐴𝐵 ยำวกี่หน่วย 

1.  80      2. 70 

3.  60      4.  50 

5.  40 
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7. tan (𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 ( 5
13

) + 𝑎𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 (3
5
)) เท่ำกับเท่ำใด 

1.  − 63
16

      2.  − 7
40

 

3.   
9
8
      4.  

32
25

   

5.  
63
20

  

 

8. ให้ 𝐴 = {−1, 0, 1, 2}  

       𝐵 เป็นสับเซตของ 𝐴 โดยที่ 𝐵 ≠ ∅ และ 2 ∉ 𝐵 

และ 𝑓 เป็นฟังก์ชันจำก 𝐴 ไปทั่วถึง 𝐵 โดยที่ 𝑓(−1) = 1 และ 𝑓(1) = −1 

พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

ก) ถ้ำ 𝑓(2) > 0 แล้ว 𝑓(2) = 1 

ข) 𝑓 เป็นฟังก์ชันเพ่ิม 

ค) 𝑓 เป็นฟังก์ชันผกผัน 

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ค) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ก) และ ค) ถูกต้องเท่ำนัน้ 
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9. ให้ 𝐴 = [𝑥 −1
0 3 ] และ 𝐵 = [−2 0

𝑥 1]  เมื่อ 𝑥 เป็นจ ำนวนจริง 

ถ้ำ 𝑑𝑒𝑡(𝐵−1𝐴) = −6  แล้วค่ำของ  𝑥 เท่ำกับเท่ำใด 

1.  -4 

2.  -1 

3.  1 

4.  4 

5.  9 

 

10. ถ้ำ 𝑎1,  𝑎2,  𝑎3,… ,  𝑎𝑛, …  เป็นล ำดับอนันต์ โดยที่ 𝑎𝑛 =
1
𝑛
− 1

𝑛+2
  

 

แล้ว   เท่ำกับเท่ำใด 

 

1.  0 

2.  
2
3
 

3.  1 

4.  
3
2
 

5.  หำผลบวกไม่ได้ เพรำะอนุกรมนี้เป็นอนุกรมลู่ออก 
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11. ก ำĀนดแบบรูปแผนภำพบันไดไม้ขีดไฟดังนี้ 

...                       

     รูปที่ 1                    รูปที่ 2               รูปที่ 3             ... 
 บันไดไม้ขีดไฟ 1 ขั้น       บันไดไม้ขีดไฟ 2 ขั้น                        บันไดไม้ขีดไฟ 3 ขั้น 

โดยที่   แทน ไม้ขีดไฟ 1 ก้ำน 
ถ้ำมะลิมีไม้ขีดไฟจ ำนวน 990 ก้ำน เพ่ือต่อเป็นรูปบันได 1 รูป  
แล้วมะลิจะÿำมำรถÿร้ำงบันไดไม้ขดีไฟได้จ ำนวนขั้นบันไดมำกที่ÿุดกี่ขั้น 
 
1.  25 
2.  29 
3.  30 
4.  31 
5.  33 
 
12. โตง้กู้เงินจำกวินเพ่ือกำรลงทุนจ ำนวน 200,000 บำท โดยโต้งท ำÿัญญำกับวินว่ำจะ

ช ำระเงินกู้พร้อมดอกเบ้ียทั้งĀมดในอีก 2 ปีข้ำงĀน้ำ และวินก ำĀนดอัตรำดอกเบี้ย 2% 

ต่อปี โดยคิดดอกเบ้ียแบบทบต้นทุกปี เมื่อครบ 2 ปีตำมÿัญญำ โต้งขอเล่ือนเวลำช ำระ

เงินออกไปอีก 1 ปี โต้งและวินจึงได้ท ำÿัญญำฉบับใĀม่ โดยก ำĀนดใĀ้เงินกู้พร้อม 
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ดอกเบี้ยทั้งหมดจำก 2 ปีที่ผ่ำนมำ เป็นยอดเงินกู้ในสัญญำฉบับใหม่นี้ และปรับอัตรำ

ดอกเบี้ยใหม่เป็น 3% ต่อปี โดยคิดดอกเบ้ียแบบทบต้นทุก 6 เดือน เมื่อครบก ำหนด     

1 ปีตำมสัญญำฉบับใหม่ โต้งจะต้องช ำระเงินกู้พร้อมดอกเบี้ยทั้งหมด กี่บำท 

 

1.  200,000(1.02)2(1.015)2 

2.  200,000(1.02)2(1.03) 

3.  200,000(1.02)2(1.03)2 

4.  200,000[ (1.02)2 + (1.015)2 ] 

5.  200,000[ (1.02)2 + (1.03)2 ]  

 

13. ให้จ ำนวนเชิงซ้อน 𝑢 = cos 𝜋
3
+ 𝑖 sin 𝜋

3
 

และ 𝑣  เป็นรำกที่ 3 ของจ ำนวนเชิงซ้อน cos 𝜋
2
+ 𝑖 sin 𝜋

2
 

ถ้ำส่วนจริงของ 
𝑢
𝑣

  เป็นจ ำนวนจริงลบ แล้วส่วนจริงของ 𝑣 เท่ำกับเท่ำใด 

 

1.  cos 𝜋
6

         2.  cos 5𝜋
6

 

3.  cos 5𝜋
4

         4.  cos 4𝜋
3

 

5.  cos 3𝜋
2
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14. ให ้𝐴 แทนเซตของจ ำนวนเชิงซ้อน 𝑧  ทั้งหมดในระนำบเชิงซ้อน 

ซึ่งสอดคล้องกับอสมกำร |𝑧 − 𝑖|2 + |𝑧 + 𝑖|2 < 4 

พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

ก) ถ้ำ 𝑤 ∈ 𝐴  เเล้ว  𝑅𝑒(𝑤) ∈ 𝐴 

ข) ถ้ำ 𝑤 ∈ 𝐴  แล้ว  𝑤̅ ∈ 𝐴 

ค) ถ้ำ 𝑤 ∈ 𝐴  แล้ว  𝑤2 ∈ 𝐴 

จำกข้อควำม ก)  ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ก)  ข) และ ค) ถูกต้อง 

 

15. ก ำหนดเวกเตอร์ในระบบพิกัดฉำกสำมมิติ ดังนี้ 

 𝑢⃑ = 2𝑖 − 𝑗 + 2𝑘⃑  

 𝑣 = −𝑖 − 2𝑗 + 3𝑘⃑  

 𝑤⃑⃑ = 4𝑖 + 3𝑗 + 𝑎𝑘⃑      เมื่อ  𝑎  เป็นจ ำนวนจริง 

ถ้ำ 𝑢⃑ × 𝑣   ตั้งฉำกกับ  𝑤⃑⃑  

แล้วค่ำของ 𝑎 เท่ำกับเท่ำใด 

1.  − 21
5

 

2.  −4 
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3.  − 1
3
 

4.  
1
3
   

5. 1 

 

16.  ก ำหนดทรงสี่เหลี่ยมมุมฉำก  𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻  ในระบบพิกัดฉำกสำมมิติที่มี 

จุด 𝐵(1, 1, 0)  จุด 𝐶(1, 2, 0)  และจุด 𝐹(0, 1, 2) 

เมื่อลำก 𝐴𝐶̅̅ ̅̅   และ 𝐶𝐸̅̅ ̅̅   จะได้ 𝐴𝐶̂𝐸 = 𝜃  ดังรูป 
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ค่ำของ sec 𝜃 เท่ำกับเท่ำใด 

1.  
1

√10
      2.  

1
10

 

3.  √10      4.  10 

5.  
√5
√2

 

 

17. ให้จุด (𝑎, 𝑏)  เป็นจุดบนวงรี  
𝑥2

2
+ 𝑦2

3
= 1 

ถ้ำระยะห่ำงระหว่ำงจุด (𝑎, 𝑏)  กับจุด  (0, − 5
4
)  เท่ำกับ 

ระยะห่ำงระหว่ำงจุด (𝑎, 𝑏)  กับเส้นตรง  𝑦 = − 3
4
 

แล้วค่ำของ  𝑏  เท่ำกับเท่ำใด 

1.  −3 

2.  − 3
2
 

3.  − 3
4
 

4.  
3
2
 

5.  3 
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18. โฮมสเตย์แห่งหนึ่งมีห้องพักอยู่ 3 ห้อง ประกอบด้วย  

• ห้องขนำดเล็ก เข้ำพักได้ไม่เกิน 2 คน  

• ห้องขนำดกลำง เข้ำพักได้ไม่เกิน 4 คน  

• ห้องขนำดใหญ่  เข้ำพักได้ไม่เกิน 6 คน  

ถ้ำมีลูกค้ำติดต่อเพ่ือขอจองห้องพักในวันที่ 16 เมษำยน 2566 จ ำนวน 2 กลุ่ม โดยกลุ่มที่ 1 แจ้งว่ำ

มีผู้เข้ำพัก 6 คน และกลุ่มที่ 2 แจ้งว่ำมีผู้เข้ำพัก 3 คน แล้วโฮมสเตย์แห่งนี้จะมีวิธีจัดคนทั้งสองกลุ่ม

เข้ำห้องพักได้ทั้งหมดกีว่ิธี  

โดยผู้เข้ำพักที่อยู่ต่ำงกลุ่มกัน ต้องไม่พักห้องเดียวกัน และผู้เข้ำพักท่ีอยู่กลุ่มเดียวกัน สำมำรถเข้ำ

พักห้องเดียวกันหรือแยกห้องพักได้  

1.  22  

2.  28  

3.  37  

4.  40  

5.  43 

 

19. บริษัทแห่งหนึ่งมีเครื่องถ่ำยเอกสำรอยู่ 2 เครื่อง คือ เครื่อง A และเครื่อง B  

จำกข้อมูลกำรใช้งำนเครื่องถ่ำยเอกสำรทั้ง 2 เครื่องนี้ พบว่ำ  

• ควำมน่ำจะเป็นที่เครื่อง A เสีย เท่ำกับ 0.11  

• ควำมน่ำจะเป็นที่เครื่อง B เสีย เท่ำกับ 0.15  

• ควำมน่ำจะเป็นที่เครื่อง A หรือ เครื่อง B เสีย เท่ำกับ 0.18  

ควำมน่ำจะเป็นที่มีเครื่องถ่ำยเอกสำรไมเ่สียอย่ำงน้อย 1 เครื่อง เท่ำกับเท่ำใด  

1.  0.74  

2.  0.82  
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3.  0.85  

4.  0.89   

5.  0.92 

 

20. ผลกำรสอบคัดเลือกนักเรียนเพื่อเข้ำศึกษำต่อชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 4 ของโรงเรียน แห่งหนึ่ง ซึ่งมี

นักเรียนเข้ำสอบทั้งหมด 200 คน แสดงด้วยตำรำงแจกแจงควำมถี่ของ คะแนนสอบของนักเรียน

ทั้งหมด ดังนี้ 

คะแนนสอบ (คะแนน) จ านวนนักเรียน (คน) 

50 2 

55 10 

60 48 

65 40 

70 24 

75 20 

80 20 

85 16 

90 10 

95 6 

100 4 

รวม 200 

 

จำกข้อมูล พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้  

ก)  ฐำนนิยมของข้อมูลชุดนี้ เท่ำกับ 60 คะแนน  
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ข) ควอร์ไทล์ที่ 2 ของข้อมูลชุดนี้ เท่ำกับ 75 คะแนน  

ค) เมื่อน ำคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดมำเขียนแผนภำพกล่อง พบว่ำ  

คะแนนต ่ำสุดจำกกำรสอบครั้งนี้ เป็นค่ำนอกเกณฑ์ของข้อมูลชุดนี้  

(เม่ือค่ำนอกเกณฑ์ คือ ข้อมูลที่มีค่ำน้อยกว่ำ 𝑄1 − 1.5(𝑄3 − 𝑄1) หรือ  

ข้อมูลที่มีค่ำมำกกว่ำ 𝑄3 + 1.5(𝑄3 − 𝑄1)  โดยที่ 𝑄1และ 𝑄3 แทน  

ควอร์ไทล์ที่ 1 และควอร์ไทล์ที่ 3 ของข้อมูล ตำมล ำดับ)  

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ก) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ก) ข) และ ค) ถูกต้อง 

 

21. ศูนย์ดูแลผู้ป่วยติดเตียงแห่งหนึ่งมีจ ำนวนผู้ป่วยเข้ำมำใช้บริกำรศูนย์แห่งนี้ทั้งหมด 120 คน 

โดยจ ำนวนผู้ป่วยเพศชำยคิดเป็นร้อยละ 40 ของจ ำนวนผู้ป่วยทั้งหมด และอำยุ (ปี) ของผู้ป่วย

จ ำแนกตำมเพศแสดงด้วยแผนภำพกล่อง ดังนี้  
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ให้ ค่ำเฉลี่ยเลขคณิตของอำยุของผู้ป่วยเพศชำย เท่ำกับ 70 ปี และ ค่ำเฉลี่ยเลขคณิตของอำยุของ

ผู้ป่วยเพศหญิง เท่ำกับ 55 ปี  

พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้  

ก) ค่ำเฉลี่ยเลขคณิตของอำยุของผู้ป่วยทั้งหมดเท่ำกับ 62.5 ปี  

ข) พิสัยระหว่ำงควอร์ไทล์ของอำยุของผู้ป่วยเพศชำย น้อยกว่ำ  

พิสัยระหว่ำงควอร์ไทล์ของอำยุของผู้ป่วยเพศหญิง  

ค) ผู้ป่วยที่มีอำยุน้อยกว่ำ 65 ปี มีจ ำนวนไม่เกิน 50 คน 

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

4.  ข้อควำม ก) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น  

 

22. จำกข้อมูลเกี่ยวกับอำกำรแพ้วัคซีนชนิดหนึ่ง พบว่ำ ควำมน่ำจะเป็นที่ผู้รับกำรฉีดวัคซีนแต่ละ

คนจะมีอำกำรแพ้เป็น 0.0002 ถ้ำนักวิจัยสุ่มผู้รับกำรฉีดวัคซีนชนิดนี้จ ำนวน 500 คน ที่เป็นอิสระ

กัน แล้วควำมน่ำจะเป็นที่ผู้รับกำรฉีดวัคซีนจะมีอำกำรแพ้ไม่เกิน 1 คน เท่ำกับเท่ำใด  

1.  0.9998499    2.  0.1(0.9998499) 

3.  1.0998(0.9998499)   4.  0.9998500 

5.  0.1(0.9998500) 
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23. ก ำหนดกรำฟของฟังก์ชัน  𝑓  เป็นพำรำโบลำที่มีจุดยอดอยู่ที่จุด (2, 4)  และ 

ตัดแกน  𝑋  ที่จุด  (0, 0)  และ  (4, 0) 

และกรำฟของฟังก์ชัน  𝑔  และ  ℎ  เป็นเส้นตรง ดังรูป 

 
 
ข้อใดถูกต้อง 

1.  𝑓́(𝑥) = ℎ(𝑥)  และ  ∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥 = −4∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥4
2

2
0    

2.  𝑓́(𝑥) = ℎ(𝑥)  และ  ∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥 = −3∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥4
2

2
0    

3.  𝑓́(𝑥) = ℎ(𝑥)  และ  ∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥 = 4∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥4
2

2
0     

4.  𝑓́(𝑥) = 𝑔(𝑥)  และ  ∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥 = −4∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥4
2

2
0     

5.  𝑓́(𝑥) = 𝑔(𝑥)  และ  ∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥 = 4∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥4
2

2
0    
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24. ก ำหนดกรำฟของฟังก์ชัน   𝑓   และ   g   ดังรูป 

 
พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

ก) lim
𝑥→1

(𝑓(𝑥) ∙ 𝑔(𝑥)) = 1 

ข) lim
𝑥→−1

(𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)) = 0 

ค) 𝑓 + 𝑔  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง (2,  4] 

จำกข้อควำม ก) ข) และ ค) ข้ำงต้น ข้อใดถูกต้อง  

 

1.  ข้อควำม ก) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

2.  ข้อควำม ข) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น  

3.  ข้อควำม ค) ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่ำนั้น 

4.  ข้อควำม ก) และ ข) ถูกต้องเท่ำนั้น  

5.  ข้อควำม ข) และ ค) ถูกต้องเท่ำนั้น 
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25. ให้ 𝑝(𝑥) = 𝑎𝑥4 + 𝑏𝑥3 + 𝑐𝑥2 + 𝑑𝑥 + 𝑒 

เมื่อ  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑, 𝑒  เป็นจ ำนวนจริง และ 𝑎 ≠ 0 

โดยที่  𝑥2 − 1  หำร  𝑝(𝑥)  ลงตัว 

       𝑝(0) = −2 

และ  𝑝́(0) = −4  

ให้ 𝑆  แทนเซตของจ ำนวนจริงทั้งหมดที่เป็นค ำตอบของสมกำร 𝑝(𝑥) = 0 

ถ้ำ 𝑛(𝑆) = 3  แล้วผลบวกของสมำชิกทั้งหมดในเซต 𝑆 เท่ำกับเท่ำใด 

 

1.  −6 

2.  −2 

3.  − 1
3
 

4.  
1
3
  

5.  2 
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ตอนที่ 2 แบบระบำยค ำตอบที่เป็นตัวเลข จ ำนวน 5 ข้อ (ข้อที่ 26 - 30)  

           ข้อละ 5 คะแนน รวม 25 คะแนน  

 

26. ก ำหนด 𝑈 แทนเอกภพสัมพัทธ์ และ 𝐴, 𝐵  เป็นสับเซตของ 𝑈 

โดยที่ 𝑛(𝑈) = 100, 𝑛(𝐴 ∩ 𝐵) = 35 และ 𝑛(𝐴́ ∩ 𝐵́) = 9  

ถ้ำ 𝑛(𝐴) ≥ 61 แล้ว 𝑛(𝐵) ที่มำกท่ีสุดที่เป็นไปได้เท่ำกับเท่ำใด  

 

 

27. รูปสี่เหลี่ยมมุมฉำกรูปหนึ่งมีกำรแบ่งพ้ืนที่ออกเป็น 4 ส่วน ดังรูป 

 
 

ถ้ำมีสีอยู่ 6 สี และต้องกำรระบำยสีรูปสี่เหลี่ยมมุมฉำกนี้ทั้ง 4 ส่วน  

โดยแต่ละส่วนใช้สีเพียงสีเดียวและส่วนที่อยู่ติดกันต้องใช้สีที่แตกต่ำงกัน  

แล้วจะมีวิธีระบำยสีรูปสี่เหลี่ยมมุมฉำกนี้ได้แตกต่ำงกันทั้งหมดที่วิธี 
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28. ข้อมูลกำรผลิตเหล็กเส้นของโรงงำนแห่งหนึ่งเป็นดังนี้  

            “น ้ำหนักของเหล็กเส้นที่ผลิตได้มีกำรแจกแจงปกติ โดยมีน ้ำหนักเฉลี่ย  

             เท่ำกับ 𝑎 กิโลกรัม และส่วนเบี่ยงเบนมำตรฐำนเท่ำกับ 𝑏 กิโลกรัม”  

หำกลุ่มเหล็กเส้นจำกโรงงำนแห่งนี้มำ 1 เส้น พบว่ำ  

    ควำมน่ำจะเป็นที่จะได้เหล็กเส้นมีน ้ำหนักน้อยกว่ำ 8.86 กิโลกรมั คือ 0.31  

    และควำมน่ำจะเป็นที่จะได้เหล็กเส้นมีน ้ำหนักมำกกว่ำ 8.90 กิโลกรัม คือ 0.31 

ค่ำของ 𝑎 + 2𝑏 เท่ำกับเท่ำใด  

 

ก ำหนดตำรำงแสดงพ้ืนที่ใตเ้ส้นโค้งปกติมำตรฐำน ดังนี้ 

 

  
z -2 -1.5 -1 -0.5 0.5 1 1.5 2 

พ้ืนทีใ่ต้เส้น

โค้ง 

ปกติ

มำตรฐำน 

0.02 0.07 0.16 0.31 0.69 0.84 0.93 0.98 

 

 

 

29. วงกลม (𝑥 − 1)2 + (𝑦 − 2)2  = 1 มีเส้นสัมผัสที่ผ่ำนจุดก ำเนิด 2 เส้น คือ แกน  

𝑌  และเส้นตรง  𝑙 
ควำมชันของเส้นตรง  𝑙  เท่ำกับเท่ำใด  
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30. ก ำหนด  𝑝(𝑡)  แทนปริมำณประจุไฟฟ้ำในตัวเก็บประจุตัวหนึ่งที่คิดเป็นเปอร์เซ็นต์ (เทียบ

กับปริมำณประจุไฟฟ้ำสูงสุดที่สำมำรถเก็บได้) เมื่อชำร์จตัวเก็บประจุที่มีปริมำณประจุไฟฟ้ำเริ่มต้น 

0 เปอร์เซ็นต์ เป็นระยะเวลำ     𝑡 นำที  

โดยที่  𝑝(𝑡) = 100 (1 − 2− 𝑡
20) 

ถ้ำครั้งที่ 1 ธิดำชำร์จตัวเก็บประจุตัวนี้ที่มีปริมำณประจุไฟฟ้ำเริ่มต้น 0 เปอร์เซ็นต์ จนได้ปริมำณ

ประจุไฟฟ้ำเป็น 50 เปอร์เซ็นต์ และครั้งที่ 2 ธิดำชำร์จตัวเก็บประจุตัวนี้ที่มีปริมำณประจุไฟฟ้ำ

เริ่มต้น 0 เปอร์เซ็นต์ จนได้ปริมำณประจุไฟฟ้ำเป็น 87.5 เปอร์เซ็นต์ แล้วระยะเวลำที่ใช้ในกำร

ชำร์จตัวเก็บประจุครั้งที่ 2 มำกกว่ำครั้งที่ 1 กี่นำที 
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เฉลยละเอียดคณิตศาสตร์ประยุกต์1 A-Level ปี’66 

 

1. ตอบ   ข้อ 4.    207
8  

วิธีคิด   p(x) = x3 + (k – 1)x2 – k3  

เนื่องจาก x – 3 ไปหาร p(x) เหลือเศษ 18 

จะได้  p(3) =     33 + (k – 1)(3)2 - k3     = 18 
       27 + 9k – 9 – k3      = 18 

        – k3 + 9k                   = 18 – 27 + 9  

        – k3 + 9k       = 0 

       – k (k2 – 9)                   = 0  

       – k =  0  k2 – 9  =    0 
          k =  0  (k + 3)(k – 3)  =    0 
      k  =    3, –3 
 
จากโจทย์  บอกว่า k เป็นจำนวนจริงลบ 

ดังนั้น  k  =  –3 

ข้อ ตอบ ข้อ ตอบ ข้อ ตอบ 

1 4 11 3 21 2 

2 4 12 1 22 3 

3 4 13 5 23 1 

4 5 14 5 24 5 

5 2 15 2 25 3 

6 2 16 3 26 65 

7 1 17 2 27 480 

8 1 18 5 28 8.96 

9 4 19 5 29 0.75 

10 4 20 1 30 40 
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แทน k  =  –3 ; p(x) = x3 + (–3–1)x2 – (–3)3 

   p(x) = x3 – 4x2 + 27 
 
หา p(x) ที่หารด้วย 2x + 1 

 
 
   
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น p(x) หารด้วย 2x + 1 จะได้   x2  –   92x  +  94    เศษ  207
8  

 
2. ตอบ ข้อ 4 ข้อความ  ข, ค ถูกต้องเท่านั้น 

วิธีคิด   พิสูจน์ ข้อ ก.  

แทน x   =  –2 ; |2(–2) + 3| < 2|(–2) –5| 

    |–4 + 3|  < 2(7) 
                   1 < 14 เป็นจริง 

 
แทน x   =  –1 ; |2(–1) + 3| < 2|(–1) –5| 

    |–2 + 3|  < 2(6) 
                   1 < 12 เป็นจริง 

     แทน x = 0  ; |2(0) + 3| < 2|0 –5| 

     3 < 2(5) 
                 3 < 10 เป็นจริง  

     แทน x = 1  ; |2(1) + 3| < 2|1 –5| 

 

 

− 1
2   1 –4 0 27 

   − 1
2 9

4 − 9
8 

  1 − 9
2 9

4 207
8  
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    |2 + 3|  < 2(4) 
                 5 < 8 เป็นจริง  

สมาชิกของ A ที่เป็นไปได้ = (-∞,1] 

ดังนั้น สมาชิกของ A ที่มีค่ามากท่ีสุด คือ 1  

ดังนั้น ก.ผิด  

พิสูจนข์้อ ข. 

สมาชิกของ A ประกอบด้วย {. . . , –1, 0, 1} 

สมาชิกของ B คือ (0, 5) 

ดังนั้น A – B = {. . . , –1, 0} เป็นเซตอนันต์ 
  
พิสูจน์ข้อ ค. 

มี 0  ∈  A  และ 0  ∉ B 

ดังนั้น p ⟶ q = T ⟶ F = F 

3. ตอบ ข้อ 4       q   ∧   s 

วิธีคิด   จากโจทย์ 
(~p  ∧   q)     ⟶      [~r ⟶ (r  ⟷ s)] 

      F 
        T         F 
 
  T         T               T      F 
 
     F        F       F      T  
 
ดังนั้น p = F ,   q = T   , r = F,    s = T 
 
เช็กตัวเลือก 

ข้อ 1  ~   p      ⟶      r 

        F               F  

  T     

                                   F  
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ข้อ 2     p        ∧          r 

         F        F 

         F                

 
ข้อ 3     p       ⟷          s 

      F        T 

         F                

 

 

ข้อ 4     q        ∧          s 

      T        T 

         T                

 
 
ข้อ 5      p       ⟷          r 

      T        F 

         F                   

 

4. ตอบ ข้อ 5 ข้อความ ข, ค ถูกต้องเท่านั้น        

วิธีคิด   พิสูจน์  ข้อ ก. 
[(p    ∗   q)      ∧    p]       ⟶        q 

          F 

     T        F 

    T                  T  

          T           F 
     ไม่ขัดแย้งกัน, ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 
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    พิสูจน์ ข้อ ข 

p    ∗   q ~(p    ∗   q) ~q p    ∗   ~q 
F 

T 

F 

T 

T 

F 

T 

F 

F 

T 

F 

T 

T 

F 

T 

F 

      
    ดังนั้น ~(p    ∗   q)  ≡   p    ∗   ~q 

    พิสูจน์ ข้อ ค. 

p    ∗   q ~p ~q p    ∧    ~q ~p     ∧    ~q (p    ∧    ~q) ∨ (~p     ∧  ~q) 
F 

T 

F 

T 

F 

F 

T 

T 

F 

T 

F 

T 

F 

T 

F 

F 

F 

F 

F 

T 

F 

T 

F 

T 

      
    ดังนั้น p    ∗   q  ≡   (p    ∧    ~q) ∨ (~p     ∧    ~q) 

 
5. ตอบ ข้อ 2       log3 4 

วิธีคิด   log1
4

256  +  
2 log 625

log 5
  = 3a 

log2−2 (28)  +  2 log (54)
log (5)  = 3a 

− 8
2  +  (2)(4) log (5)

log (5)   = 3a 

  –4 + (2)(4) = 3a 

  –4 + 8  = 3a 

  3a  = 4 

  log3 (3a) = log3 (4) 

   a = log3 (4) 
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6. ตอบ ข้อ 2.   70 

วิธีคิด        

30              50                                    รูป  △1 :   หามุม B และ D 

มุมภายในรูปสามเหลี่ยม = 180o 

180o – 60o  = 120o 

เนื่องจาก  AB = AD 

                                                                         ∴ มุม B และมุม D มีขนาด      120o

2   =   60o 

 
 

รูป  △2 :  เนื่องจาก มุมภายในรูปสามเหลี่ยมรูปที่ 1 แต่ละมุมมีค่า 60o 

          ดังนั้น ด้านแต่ละด้านจะยาวเท่ากัน 

จากสูตร 

 

 

 

 

   สูตร 1 a2 = b2 + c2 − 2bc cosA 

   สูตร 2 b2 = a2 + c2 − 2ac cosB 

   สูตร 3 c2 = a2 + b2 − 2ab cosC 

จากโจทย์จะได้ว่า 

  x2 = 302 + 50o – 2(30)(50)cos120o 
  x2 = 900 + 2500 – 2(30)(50)(− 1

2) 
  x2 = 900 + 2500 + 1500 
  x2 = 4900 
  x = 70,  –70 
    เนื่องจาก รูป △1 มีความยาวด้านเท่ากันและมีค่าเป็นบวก ดังนั้น AB จะยาว 70 หน่วย 
 
 
 

C 

B 
D 

A 

120o 

60o 

60o 60o 

A 
c 

C 

B 

b a 
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สูตร 1 a2 = b2 + c2 − 2bc cosA 

   สูตร 2 b2 = a2 + c2 − 2ac cosB 

   สูตร 3 c2 = a2 + b2 − 2ab cosC 

 
 
 
 
 
7. ตอบ ข้อ 1.  − 63

16
 

วิธีคิด   ใช้  tan(t + s) = tan(t) + tan(s)
1−tan(t)tan(s) 

tan (arccos ( 5
13) +  arcsin (3

5)) = 
tan(arccos( 5

13))+ tan (arcsin(3
5))

1 − tan(arccos( 5
13))tan ( arcsin(3

5))
 

 

     = 

√1 - ( 5
13)

2

5
13

  + 
3
5

√1 − (3
5)

2

1 − 

(

 
 

√1 - ( 5
13)

2

5
13

)

 
 

(

 
 3

5

√1 − (3
5)

2

)

 
 

 

สูตร 1 a2 = b2 + c2 − 2bc cosA  

   

 

 

 สูตร 2  

   สูตร 3  

ทริค  ตอ้งจ ำสูตรน้ีใหไ้ด ้ออกบ่อยมำกๆ 
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     = 

13(√1 − ( 5
13)

2
)

5   + 3

5(√1 − (3
5)

2
)

1 − 

(

 
 13(√1 − ( 5

13)
2
)

5

)

 
 

(

 
 3

5(√1 − (3
5)

2
)
)

 
 

 

     = 

13√144
169

5   + 3

5√1 − ( 9
25)

1 − 
39√1 − ( 25

169)

25√1 − ( 9
25)

 

 

     = 

13√144
169

5   + 3

5√  16
25

1 − 
39√144

169

25√ 16
25

 

     = 

13 × 12
13

5   + 3
5 ×  45

1 − 
39  ×  12

13
25  ×  45

 

     = 
63
20

1 − 95
 

     = 
63
20

 × (− 5
4
) 

     = − 63
16
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8. ตอบ ข้อ 1    ข้อความ ก ถูกต้องเพียงข้อเดียวเท่านั้น    

วิธีคิด   B     =    {–1, 0, 1}  
f(x)  =  {A  ⟶  B} |  f(x) =  – x } 

พิสูจน์  ข้อ ก. 

ถ้า f(2)  >  0  แล้ว  f(2)  =  1 
–2 >  0   –2  =  1 

F           ⟶       F  
         ∴  เป็นจริง 

    ข้อพิสูจน์ ข้อ ข. 
    x  =  –1 :  f(–1)   =   1

    x  =  0   :  f(0)     =   0 

 

    x  =  1   :  f(1)     =   –1 

     ดังนั้น  f  เป็นฟังก์ชันลด 
 
    ข้อพิสูจน์ ข้อ ค. 

เช็คฟังก์ชันผกผัน  จากการเช็กดูว่าเป็นฟังก์ชัน 1-1 หรือไม่  ซึ่งข้อนี้ไม่ใช่ฟังก์ชัน1-1 แสดงว่าไม่

เป็นฟังก์ชันผกผัน 

9. ตอบ ข้อ 4.     4    

วิธีคิด   จากสูตร      A =[a b
c d]   A-1 = 1

detA
[ d −b
−c a ] ; det A  0 

จะได้ว่า 

B–1     =    
1

−2−0
[

1 0
2
 −x

2
−2

]  

B–1     =    [
−

1
2

0

2
 −

x
2

2
1

]  

 

into 
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det(B–1)  = (− 1
2) – 0 = − 1

2 

det(A)  = (3x) – 0  = 3x 

det(B–1A)  = det(B–1) ⋅ det(A) = –6 

− 1
2 ⋅ 3x  = –6 

          -3x  = 12 

             x  = 
−12
−3

 

             x  = 4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

10. ตอบ ข้อ 4.         
3

2
 

วิธีคิด    
 

                                    = (1
1 −

1
3
) +(1

2 −
1
4
)+(1

3 −
1
5
) + (1

4 −
1
6
)+(1

5 −
1
7
)+… 

 
= 1 + 

1

2
 = 

3

2
  

 
 
 

∑ (
1
n

−
1

n + 2
  )

∞

n = 1

 

ทริค  

ต้องจำให้ได้      

    A =[𝑎 𝑏
𝑐 𝑑] det A = ad – bc 

สมบัติ det 

1.  det (AB) = detAdetB 

2.  det (At)  = detA 

3.  det (kA) = kndetA ; n คอื มติ ิ

4.  det(An) = (detA)n 

5.  ถา้ A = B แลว้ detA = detB 

6. ถา้  detA =detB ไม่จ าเป็นที ่A = B 
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11. ตอบ ข้อ 3.     30 

วิธีคิด   บันได 1 ขั้น ใช้ไม้ขีดไฟ 4 ก้าน = 1(4) จะได้ a1 = 1(4) 

          บันได 2 ขั้น ใช้ไม้ขีดไฟ 10 ก้าน = 2(5) จะได้ a2 = 2(5) 

          บันได 3 ขั้น ใช้ไม้ขีดไฟ 18 ก้าน = 3(6) จะได้ a3 = 3(6) 

 

ดังนั้น an   = n(n + 3) 

จะได้        990   = n(n + 3) 

 990  = n3 + 3n 

n2 + 3n – 990   = 0 

(n – 30)(n + 33) = 0   

  n = 30,  –33 
เนื่องจาก   เมื่อเรียงแล้วไม่มีการติดลบ 

    ∴  990    ก้านต่อได้ 30 ขั้น 
 
 
12. ตอบ ข้อ 1. 200,000(1.02)2(1.015)2 

ฉบับเก่า  เงินต้น (P) = 200,000 

   ดอกเบี้ยต่อปี (i) = 2% 

   ดอกเบี้ยต่องวด = i  ×  ทบต้น      =  2% ×  1  ปี    =  0.02 

   จำนวนงวด(n)  = 2 ป ี
 
    F1   = P(1 + r)n 
    F1   = 200,000(1 + 0.02)2 
    F1   = 200,000(1.02)2 
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    ฉบับใหม่  เงินต้น (P) = F1 

   ดอกเบี้ยต่อปี (i) = 3% 

   ดอกเบี้ยต่องวด = i  ×  ทบต้น  = 3% ×  
12
6

  เดือน  =  0.015 

   จำนวนงวด(n)  = 1 ป ี ×  
12
6

  เดือน    =  2 

    F2   = P(1 + r)n 
    F2   = F1 (1 + 0.015)2 
    F2   = F1 (1.015)2 
    F2   = 200,000(1.02)2 (1.015)2 
 
 
13. ตอบ ข้อ 5.       cos 3π

2  

วิธีคิด   เนื่องจาก ส่วนจริง  
u
v
  มีค่าเป็นจำนวนจริงลบ 

        ส่วนจริง  u  มีค่า cos 
π
3
  ซึ่งเป็นบวกเนื่องจาก ส่วนจริง  v   ต้องมีค่าติดลบ  

ในขณะที่โจทย์กำหนด v    = √cos (π
2) + isin (π

2)
3

   

เมื่อแก้สมการโดยใช้   √Zn     = √rn (cos (θ + 2kπ
n ) +  isin (θ + 2kπ

n ))   ที่  k = 0, 1, 2 

 จะได้คำตอบเป็น k = 0 ; cos π
6 + isin π

6 

   k = 1 ; cos 5π
6 + isin 5π

6  

   k = 2 ; cos 3π
2 + isin 3π

2  

 

เนื่องจากว่าส่วนจริงของ   v   มี   3   ค่า ได้แก่    cos π
6   ,  cos 5π

6  ,  cos 3π
2  

และค่า v ควรมีค่าติดลบ และมีค่าส่วนจริงเท่ากับโจทย์ 
เมื่อพิจารณา  cos π

2    = cos90o    =  0 

พิจารณาคำตอบ cos π
6    = cos30o    = √3

2
 

   cos 5π
6     = cos150o    = − √3

2  

   cos 3π
2     = cos270o    = 0 
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ดังนั้น ส่วนจริงของ v มีค่าเท่ากับ  cos 3π
2  

 
 
14. ตอบ ข้อ 5.  ข้อความ ก, ข, ค ถูกต้อง 

วิธีคิด   ให้ z = a + bi 

|z – i|2 + |z + i|2   < 4 

|a+bi – i|2 + |a+bi + i|2  < 4 

|a+(b-1)i|2 + |a+(b+1)i|2  < 4 

a2  + b2 -2b+1+ a2  + b2 +2b+1 < 4    
a2  + b2  < 1  

 |𝑍|                              < 1 

พิสูจน์ ข้อ ก. 

ถ้า W ∈ A แล้ว  Re(w) ∈ A 

เช่น Z = 0.1 + 0.1i  

จะได้ |𝑍| =√0.12 + 0.12 =√0.02      < 1 
จะเห็นว่า ส่วนจริงเป็นสมาชิกของ A  

 
 
 

พิสูจน์ ข้อ ข. 

ถ้า W ∈ A แล้ว w̅̅̅ ∈ A 

เนื่องจาก สังยุคของจำนวนจริงได้ค่าเดิมเสมอ 
 

พิสูจน์ ข้อ ค. 

ถ้า W ∈ A แล้ว W2 ∈ A 

ถ้า |W|  < 1แล้ว |W2| < 1 

∴  W2  เป็นสมาชิกของ  A 
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15. ตอบ ข้อ 2.   –4 

วิธีคิด    

𝑢⃑  × 𝑣  = |
|

i j k⃑ 
2 2 2
2
2
−1

−1
2
−2

2
2
3

|
|

i 
2
2
2
−1

j 
2
−1
2
−2

 

 
  = (–3i  – 2j  – 4k⃑ ) – (k⃑   – 4i  + 6j ) 
  = i  – 8j  – 5k⃑  

 

เนื่องจาก  𝑢⃑  × 𝑣  ตั้งฉากกับ 𝑤⃑⃑  
∴  (𝑢⃑  × 𝑣  ) ⋅ 𝑤⃑⃑     =    0 

(i  – 8j  – 5k⃑ ) ⋅  (4i  + 3j  + ak⃑ ) = 0 
(1)(4) + (–8)(3) + (–5)(a)       = 0 

  4 – 24 – 5a        = 0 

             – 5a         = 20 

   a        = –4 
 

16. ตอบ ข้อ 3.  √10 

วิธีคิด    

 
 
 
 



36  
 

 
www.ALIST-ACADEMY.net 

คณิตศาสตร์ประยกุต์1 (A-Level) ปี’66 

 
รูป ABCD   เส้นทแยงมุมยาว 

L2  = m2  + n2  
L2  = 12   + 12 
L2  = 2 
L  = √2 

 

รูป CDEH  เส้นทแยงมุมยาว 

L2  = m2  + n2  
L2  = 22   + 12 
L2  = 4 + 1 
L  = √5 
 
 

รูป ADEF  เส้นทแยงมุมยาว 

L2  = m2  + n2  
L2  = 22   + 12 
L2  = 4 + 1 
L  = √5 

 

จากรูป CZE  หา  θ 

sec θ = 
ฉาก
ชิด

 

sec θ = 
√5
√2
2

 

sec θ = √10 
 

 
 
 

17. ตอบ ข้อ 2.  − 3
2 

วิธีคิด  ระยะระหว่างจุด(a,b) และ (0, − 5
4) 

√(a-0)2 + (b+ 5
4

)
2
  

ระยะระหว่างจุด(a,b) และ เส้นตรง y = − 3
4 

E 

A 
C 

√5 

√2 

√5 


