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	 4.	 ยกตัวอย่างมุมชนิดต่าง ๆ

	 5.	 คำ�นวณหาค่าเรเดียนให้เป็นองศาและองศาเป็นเรเดียน

	 6.	 บอกนิยามและชนิดของสามเหลี่ยม

	 7.	 คำ�นวณหาพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม

	 8.	 ระบุชื่อของรูปหลายเหลี่ยม

	 9.	 จำ�แนกประเภทของรูปสี่เหลี่ยม

	 10.	 คำ�นวณหาความยาวและพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยม

	 11.	 หาความยาวเส้นรอบรูปและพื้นที่ของรูปเหลี่ยม

1
บทที่ 

เรขาคณิต
แนวราบ



2 บทที่  1  เรขาคณิตแนวราบ

	 เรขาคณิต คือ การศึกษาในเร่ืองราวท่ีเก่ียวข้องกับการวัดปริมาณของความยาว พ้ืนท่ี ปริมาตร และ

คุณสมบัติต่าง ๆ  ของเส้นตรง มุม รูปทรงแบน รูปทรงตัน และรูปทรงทางเรขาคณิตอื่น ๆ  ซึ่งเป็นพื้นฐาน

ที่สำ�คัญมากในการศึกษาต่อทางด้านวิศวกรรมต่อไป 

	 ส่วนของเส้นตรง   คือ เส้นที่ลากตรงระหว่างจุด 2 จุด ซึ่งเรียกว่า จุดปลาย (Endpoint) 

ของเส้น การเขียนสัญลักษณ์ของเส้นตรงจะใช้วิธีเขียนขีดเล็ก ๆ บนตัวอักษรที่กำ�กับจุดปลายของเส้น 

ยกตัวอย่างเช่น ส่วนของเส้นตรงท่ีเช่ือมระหว่างจุด A และ B จะเขียนเป็น AB เป็นต้น ดังแสดงในรูปท่ี 1.1 (a) 

ซึ่งอาจจะเขียน BA ก็ได้

	 รัศมีของเส้น คือ ส่วนของเส้นตรงที่เริ่มต้นลากจากจุดปลายเริ่มต้นไปเรื่อย ๆ โดยไม่กำ�หนด

ตำ�แหน่งตายตัวของปลายอีกข้างหนึ่ง นิยมเขียนปลายดังกล่าวด้วยหัวลูกศร เมื่อไม่มีจุดปลายที่แน่นอน

จึงไม่สามารถกำ�หนดความยาวท่ีแน่นอนได้ รัศมีจึงเป็นเพียงเส้นท่ีใช้ช้ีทิศทางเท่าน้ัน ดังน้ัน จากรูปท่ี 1.1 (b)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 Ray มีความยาวไม่ส้ินสุด 

เริ่มต้นจากจุดหนึ่งตัดผ่านอีกจุดหนึ่ง  แต่ระยะจากจุด (c) ถึงจุด D และ E สามารถกำ�หนดได้ดังนี้

  

1
บทที่

เรขาคณิต 
แนวราบ

ส่วนของเส้นตรงและรัศมี (Line Segments and Rays)

CD = CE เมื่อไม่มีจุดปลายท่ีแน่นอนจึงไม่สามารถกำ�หนดความยาวท่ีแน่นอนได้



3บทที่  1  เรขาคณิตแนวราบ

มุมเกิดจากการที่เส้นรัศมี 2 เส้น ใช้จุดปลายร่วมกัน เรียกจุดปลายร่วมกันนี้ว่า จุดยอดของมุม 

(Vertex) และเรียกเส้นรัศมีว่า แขน (Side) ของมุม จากรูปที่ 1.1 (c) จุดยอดของมุมคือ จุด B 

และเส้นรัศมีที่ประกอบเป็นมุม คือ BA  และ BC ซึ่งการเรียกชื่อมุมอาจจะกระทำ�ได้หลายวิธ ีเช่น ∠B, 

∠ABC, ∠CBA หรือ ∠θ ก็ได้

ขนาดของมุมเกิดขึ้นจากการหมุนเส้นรัศมีเส้นหนึ่งเป็นวงกลม เส้นรัศมีที่อยู่กับที่เรียกว่า 

แขนตั้งต้น (Initial Side) ส่วนเส้นรัศมีที่หมุนเรียกว่า แขนกวาด (Terminal Side) การหมุนแขนกวาด

รูปที่  1.1  ส่วนของเส้นตรงและรัศมี

มุม (Angles)

(a)

(b)

Line Segment AB or BA

A B

C D E

Ray, or Half - Line CD

Vertex
Side

Side C
B

A

(c) θ

→

BA BA
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ครบ 1 รอบจะได้วงกลมขึ้น 1 วง ซึ่งจะมีจุดศูนย์กลางของวงกลมอยู่ที่จุดยอดของมุมนั่นเอง ดังรูปที ่1.2

	 ระบบในการวัดมุมที่นิยมใช้มี 2 แบบ คือ ระบบองศา (Degrees) และระบบเรเดียน (Radians) 

จากนั้นเมื่อหมุนแขนกวาดในทิศทางทวนเข็มนาฬิกาไปจนครบ 1 รอบ แล้วกลับมาที่ตำ�แหน่งทับกับ

แขนตั้งต้นอีกครั้ง มุมที่กวาดไปได้จะนับเป็น 360 องศา หรือ 2π เรเดียน (360° = 2π rad) ดังนั้น 

มุมท่ีแขนกวาดหมุนไปได้เพียงคร่ึงหน่ึงจึงเป็น 180 องศา หรือ π เรเดียน ในทำ�นองเดียวกันการหมุนแขน

ไป 1 ใน 4 ของวงกลมจึงได้ 90 องศา หรือ 2
π  เรเดียน และ 3 ใน 4 ของวงกลมจึงได้ 270 องศา

หรือ      เรเดียน ตามลำ�ดับ  ถ้าไม่มีเครื่องหมาย ° กำ�กับไว้หลังตัวเลขบอกขนาดของมุม ให้ทราบใน

ทันทีว่าเป็นการวัดมุมในระบบเรเดียน และเนื่องจาก 180° = π rad ดังนั้น

	 1rad = 180°
π  ≈ 180°

3.1416
 ≈ 57.296°	 และในทำ�นองกลับกัน

	 1°	 = π
180°

 ≈ 3.1416
180°

 ≈ 0.01745rad	 จึงสามารถสรุปเป็นสูตรในการเปล่ียนหน่วยการ

วัดมุมได้ดังนี้

	 ในการเปลี่ยนเรเดียนให้เป็นองศา ให้คูณจำ�นวนเรเดียนด้วย 180°
π  

หรือ 57.296°  (1.1ก)

          ในการเปลี่ยนองศาให้เป็นเรเดียน ให้คูณจำ�นวนองศาด้วย 
π

180° 
หรือ 0.01745	    (1.1ข)

รูปที่  1.2  การเกิดมุมอันเนื่องจากการหมุนแขนกวาด

2
3π

Initial Side

Term
inal

 Sid
e

90∘= π
2

3π
2270∘=

180∘= π
0∘

 
(360∘=2π)Te

rm
in
al
 S
id
e

Initial Side
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ตัวอย่างที่ 1.1  จงเปลี่ยน ก) 1.89 และ ข)        ให้เป็นองศา

วิธีทำ�	 ก)	 1.89 เรเดียน ≈ 1.89 x 57.296° ≈ 108.29

	 ข)	 5π
6

 = 5π
6

 x 180°
π  = 150°

ตัวอย่างที่ 1.2  จงเปลี่ยน ก) 120° และ ข) 82.5° ให้เป็นเรเดียน

วิธีทำ�	 ก)	 120° = 120° x  π
180°

 = 2π
3

 rad

	 ข)	 82.5° ≈ 82.5° x 0.01745 ≈ 1.44 rad

	 ในการเปลี่ยนหน่วยระหว่างเรเดียนกับองศา อาจจะใช้สัดส่วนของความสัมพันธ์นี้ก็ได้

		  D
180°

 = 
R
π

	 	 	 	 	 	 	 (1.2)

	 โดยที่ D คือ องศา และ R คือ เรเดียน

ตัวอย่างที่ 1.3  จงเปลี่ยน ก) 120° เป็นเรเดียน และ ข) 5π
6

 เป็นองศา

วิธีทำ�	 ก) 	
D

180°
 = 

R
π 		  \ R = 2π

3

	 ข) 	
D

180°
 = 

5π / 6
π

	 \ D = 150°
 

	 ชนิดของมุมแบ่งได้เป็น 4 ชนิด ดังรูปที ่1.3 คือ ก) มุมฉาก (Right Angle) คือมุมที่วัดได้ 90° 

หรือ 
π
2

 ซึ่งจะใช้สัญลักษณ์เป็นรูปสี่เหลี่ยมเล็ก ๆ  เขียนไว้ที่จุดยอดของมุม ข) มุมแหลม (Acute Angle) 

มุมที่วัดได้ระหว่าง 0° ถึง 90° (0 ถึง 
π
2

) หรือ 0°< θ < 90° ค) มุมป้าน (Obtuse Angle) มุมที่วัด

ได้ระหว่าง 90° ถึง 180° (
π
2

 ถึง π) หรือ 90°< θ < 180° และ ง) มุมตรง (Straight Angle) มุมที่

วัดได้ 180° หรือ π พอดี 

5π
6
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	 รูปที่ 1.4 แสดงเส้นตรงสองเส้นตัดกันเกิดเป็นมุม A, B, C และ D มุม A และ C เป็นมุมที่อยู่

ตรงกันข้าม เช่นเดียวกันกับมุม B และ D ในทางเรขาคณิตถือว่ามุมตรงกันข้ามที่เกิดขึ้นจากการตัดกัน

ของเส้นตรงมีขนาดเท่ากัน

รูปที่  1.3  มุมทั้ง 4 ชนิด

รูปที่  1.4  การเกิดมุมจากเส้นตรง 2 เส้นตัดกัน

รูปที่  1.5  เส้นตัดขวาง

	 เส้นตัดขวาง (Transversal Line) คือ เส้นที่ลากตัดผ่านเส้นตรงตั้งแต่สองเส้นขึ้นไป พิจารณา

รูปที่ 1.5 l คือ เส้นตัดขวาง ก่อให้เกิดมุมขึ้น 8 มุม คือ A จนถึง H เรียกมุม C, D, E, F ว่า มุมภายใน 

(Interior Angle) และเรียกมุม A, B, G, H ว่า มุมภายนอก (Exterior Angle) จากความสัมพันธ์ที่ได้

กล่าวไปแล้วจึงทำ�ให้มุม A, C, E, G มีขนาดของมุมเท่ากันเช่นเดียวกับมุม B, D, F, H

ก.มุมฉาก

ง.มุมตรง

ค.มุมป้านข.มุมแหลม

B
AC

D

B

l

A
DC

F E
HG
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ตัวอย่างที่ 1.4  โครงสร้างบางส่วนของหอไอเฟลในประเทศฝรั่งเศส มีการออกแบบโดยการใช้โครง

ถักโลหะ ลักษณะดังรูป ซึ่ง AB ขนานกับ CD ถ้า ∠DCB = 53° และ ∠DEB = 115° จงหาขนาดของ

มุม ก) ∠ABC ข) ∠CED และ ค) ∠AEC

วิธีทำ�	 ก) ∠ABC เป็นมุมไขว้ของ ∠BCD ดังนั้น ∠ABC = ∠BCD = 53°
	 ข) ∠CED เป็นมุมเสริมของ ∠DEB ดังนั้น

 ∠CED	= 180°- ∠DEB = 180° - 115° = 65°
	 ค) ∠AEC และ ∠DEB เป็นมุมตรงกันข้ามของเส้นตัด ดังนั้น

		  ∠AEC	= ∠DEB = 115°

	 มีทฤษฎีที่เกี่ยวข้องกับเส้นตรงและมุมอีกหนึ่งทฤษฎีได้กล่าวไว้ว่า ถ้าเส้นขนานถูกลากตัด

ด้วยเส้นตัดขวาง 2 เส้น สัดส่วนของด้านที่อยู่ตรงข้ามระหว่างเส้นขนานจะเท่ากัน พิจารณารูปที ่ 1.6 

กำ�หนดให้ P
1
, P

2
 และ P

3
 เป็นเส้นตรง 3 เส้นที่ขนานกัน และถูกตัดด้วยเส้นตัดขวาง 2 เส้น คือ l

1
 

และ l
2
 โดยจุดตัดถูกกำ�หนดไว้ด้วยตัวอักษรดังรูป ส่วนของเส้นตรง AB และ DE เป็นด้านที่อยู่ตรงข้าม

ระหว่างเส้นขนาน เช่นเดียวกันกับ BC และ EF  รวมทั้ง AC และ DF ดังนั้น 

		  AB
DE

 = BC
EF

 = AC
DF

	 	 	 	 	 	 (1.3)

A B

DC

115°

53°

E
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ตัวอย่างที่ 1.5  จงหาระยะทางที่ใช้ในการข้ามทะเลสาบดังรูป

		

รูปที่  1.6  เส้นตัดขวางสองเส้นลากผ่านเส้นขนาน

 

A 

B 

C D 

E 

F 
100 m 75 m 

168 m 

วิธีทำ�	 เส้นตรง AF, BE และ CD ขนานกัน โดยมีเส้นตัดขวาง AC และ DF ลากผ่าน จาก

ความสัมพันธ์จะได ้          

                     
AB
EF

 = 
BC
DE

	 แทนค่าได้	
100
75

 = 
BC
168

∴	 BC = 100(168)/75 = 224 เมตร

A

B P
2

D P
1

E

FC P
3

l
1

l
2



9บทที่  1  เรขาคณิตแนวราบ

สามเหลี่ยมเป็นรูปเหลี่ยมที่เกิดจากการประกอบเข้าด้วยกันของด้านท่ีมีความยาวแน่นอน

จำ�นวน 3 ด้าน และมุมภายในสามเหลี่ยมทั้งสามมุมรวมกันจะได้ 180° หรือ π เรเดียนพอด ีสามเหลี่ยม

จำ�แนกได้หลายลักษณะดังรูปที่ 1.7 

1. การแบ่งลักษณะของรูปสามเหล่ียมโดยการใช้ด้านของรูปสามเหล่ียม จะแบ่งได้เป็น 3 ชนิด 

ได้แก่

	 	 1.1	 สามเหล่ียมด้านไม่เท่า (Scalene Triangle) คือ สามเหล่ียมซ่ึงไม่มีด้านใดด้านหน่ึงยาว

เท่ากัน

	 	 1.2	 สามเหลี่ยมหน้าจั่ว (Isosceles Triangle) คือ สามเหลี่ยมที่มีด้าน 2 ด้านยาวเท่ากัน 

แต่ไม่เท่ากับด้านที่สาม 

	 	 1.3	 สามเหล่ียมด้านเท่า (Equilateral Triangle) คือ สามเหล่ียมท่ีมีด้านเท่ากันทุกด้าน 

(มุมภายในจะเท่ากับ 60° เท่ากันทุกมุมด้วย) 

2. การแบ่งลักษณะของรูปสามเหล่ียมโดยการใช้มุมของรูปสามเหล่ียม จะแบ่งได้เป็น 3 ชนิด 

ได้แก่

	 	 2.1	 สามเหล่ียมมุมแหลม (Acute Triangle) คือ สามเหล่ียมท่ีมีมุมท้ัง 3 มุมเป็นมุมแหลม 

อาจจะมีขนาดของมุมเท่ากันหรือไม่ก็ได้

	 	 2.2	 สามเหลี่ยมมุมป้าน (Obtuse Triangle) คือ สามเหลี่ยมที่มีมุม 1 มุมเป็นมุมป้าน 

(มุมมากกว่า 90°) อีก 2 มุมเป็นมุมแหลม

	 	 2.3	 สามเหล่ียมมุมฉาก (Right Triangle) คือ สามเหล่ียมท่ีมีมุม 90° พอดีอยู่หน่ึงมุม อีกมุม

เป็นมุมแหลม

สามเหลี่ยม (Triangles)

รูปที่  1.7  แสดงลักษณะของรูปสามเหลี่ยมแบบต่าง ๆ

2.2 Obtuse

Triangle

1.1 Scalene

Triangle

2.1 Acute

Triangle

1.2 Isosceles

Triangle

1.3 Equilateral

Triangle

2.3 Right

Triangle
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ตัวอย่างที่ 1.6  จงหาขนาดของมุมที่สามของสามเหลี่ยมรูปหนึ่งซึ่งมีขนาดของมุมที่ 1 และ 2 เป็น 

37° และ 96° ตามลำ�ดับ
วิธีทำ�	 ทราบว่าผลรวมของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยมเป็น 180° สมมุติให้มุมที่ 3 เป็นมุม ∠A 

ดังนั้น	 	 ∠A	 =	 180° - 37° - 96° = 47°

	 เส้นรอบรูป (Perimeter, P) ของสามเหลี่ยม หมายถึง ผลรวมของความยาวของด้านทั้งสาม

ที่ประกอบขึ้นเป็นรูปสามเหลี่ยม ถ้ากำ�หนดให้สามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีความยาวของด้านทั้งสามเป็น a, b 

และ c ดังนั้น เส้นรอบรูป P จึงเท่ากับ a + b + c นั่นเอง

ตัวอย่างที่ 1.7  ที่ดินรูปสามเหลี่ยมแปลงหนึ่งมีความยาวของด้านทั้งสามวัดได้เป็น 42 เมตร, 

36.2 เมตร และ 58.7 เมตร เมื่อปักหลักบอกตำ�แหน่งไว้ที่มุมของที่ดินทั้งสามไว้แล้ว ต้องใช้เชือก

ความยาวเท่าไรพันที่หลักทั้งสามเพื่อบอกขนาดของเส้นรอบรูปของที่ดินแปลงนี้ได้พอดี

วิธีทำ�	 	 P	 = 	 a + b + c

	 	 P 	 = 	 42 + 36.2 + 58.7 = 136.9 เมตร

	 เส้นตรงซึ่งลากมาจากมุมของสามเหลี่ยมมายังจุดกึ่งกลางของด้านที่อยู่ตรงกันข้ามกับมุมนั้น

เรียกว่า เส้นมีเดียน (Median) ดังนั้น สามเหลี่ยมรูปหนึ่งใด ๆ จะมีเส้นมีเดียน 3 เส้น ซึ่งจะพบว่าถ้า

ลากเส้นมีเดียนท้ังสามแล้ว เส้นจะมาตัดกันท่ีจุดเซนทรอยด์ (Centroid, G) ของรูปสามเหล่ียม ดังรูปท่ี 1.8 

ซึ่งจุดเซนทรอยด์นี้จะเป็นจุดศูนย์ถ่วง (Center of Gravity) ของรูปสามเหลี่ยมด้วย

รูปที่  1.8  เส้นมีเดียนและจุดเซนทรอยด์

	 เส้นตรงซ่ึงลากมาจากมุมยอดของสามเหล่ียมลงมาต้ังฉากกับด้านท่ีอยู่ตรงข้ามกับมุมน้ันเรียกว่า 

เส้นความสูง (Altitude) ของรูปสามเหลี่ยม และเรียกด้านที่อยู่ตรงข้ามว่า ฐาน (Base) ในการแก้ปัญหา

บางอย่างอาจจำ�เป็นต้องต่อเส้นฐานออกมาเพื่อให้ตัดกับเส้นความสูง ดังรูปที่ 1.9

G
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	 พื้นที่ (Area) ของรูปสามเหลี่ยมหาได้จากผลคูณของ 1/2 กับความยาวของฐานและความสูง 

ถ้ากำ�หนดให้ b คือ ความยาวจริงของฐาน (ไม่รวมเส้นต่อ) และ h คือความสูง ดังนั้น เขียนสูตรใน

การหาพื้นที ่(A) ของรูปสามเหลี่ยมได้เป็น

	 	 A = 1
2
 bn	 	 	 	 	 	 	 (1.4)

	 หน่วยของพื้นที่จะเป็นตารางหน่วย

ตัวอย่างที่ 1.8  จงหาพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมที่มีความยาวฐาน 1.2 เมตร และความสูง 4.5 เมตร

วิธีทำ�	 จากสูตร	A = 1
2
 bn โดยที ่b = 1.2 และ h = 4.5 แทนค่าได้

	 	 A = 1
2
 (1.2)(4.5)

	

     	       ∴ A = 2.7 m2

	

	 ในกรณีที่ไม่ทราบความสูงของรูปสามเหลี่ยม ในการหาพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมอาจกระทำ�ได ้

โดยใช้สูตรของฮีโร่ (Hero’s Formula) ซึ่งต้องทราบความยาวของด้านทั้งสามแล้วหาขนาดครึ่งหนึ่ง

ของเส้นรอบรูป (Semiperimeter) 

กำ�หนดให้ a, b และ c เป็นความยาวของด้านทั้งสาม ดังนั้น ครึ่งหนึ่งของเส้นรอบรูป s จะเป็น    

s = a + b + c
2

 แทนค่าเพื่อหาพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมตามสูตรของฮีโร่ ดังนี้

	 A = 	 	 	 	 	 (1.5)

รูปที่  1.9  เส้นความสูงและฐานของรูปสามเหลี่ยม

Altitude

BaseBase


