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III

Preface
ค�ำน�ำ

การเตรียมความพร้อมในการสอบเพื่อวัดความรู้ความสามารถทั่วไป ภาค ก ของส�ำนักงาน ก.พ. โดยใน

ระดับปริญญาตรี เราเรียกกันว่า ระดับ 3 

ในการสอบระดับนี้จ�ำเป็นต้องมีความเข้าใจเกี่ยวกับ 3 วิชาหลัก คือ วิชาความรู้ความสามารถทั่วไป วิชา

ภาษาไทย และวิชาภาษาอังกฤษ โดยหนังสือเล่มนี้จะสรุปรวมเนื้อหาทั้งหมด รวมถึงแนวข้อสอบต่างๆ มากกว่า 

1,000 ข้อ พร้อมเฉลยอย่างละเอียด เพื่อให้ผู้อ่านเข้าใจได้ง่าย และมีความพร้อมก่อนสอบมากที่สุด

	 กองบรรณาธิการ

ส�ำนักพิมพ์ ธิงค์ บียอนด์ เอ็ดดูเคชั่น

แลกเปล่ียนประสบการณ์การอ่านหนงัสอืได้ท่ี www.facebook.com/thinkbeyond.ed
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เฉลยแนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 2	 473

แนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 3	 477
เฉลยแนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 3	 486

แนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 4	 489
เฉลยแนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 4	 498

แนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 5	 501
เฉลยแนวข้อสอบวิชาภาษาอังกฤษ ชุดที่ 5	 509
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Chapter

	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 3

การคิดค�ำนวณ 1
ความสามารถด้านการคิดค�ำนวณนั้น ผู้เข้าสอบจะต้องน�ำหลักการและเหตุผลทางคณิตศาสตร์มา

ประยกุต์ใช้กบัโจทย์ประเภทต่างๆ ซึง่มคีวามเชือ่มโยงกัน การฝึกท�ำโจทย์เป็นประจ�ำจะช่วยให้มกีารจดัการ

ระบบความคิดที่ดี

อนุกรม
อนุกรมเป็นกลุ่มตัวเลขหรือชุดของข้อมูลตัวเลขที่มีลักษณะการเรียงล�ำดับอย่างเป็นระบบ ซึ่งเรา

สามารถอธิบายความสัมพันธ์ของชุดตัวเลขนั้นๆ ได้ด้วยวิธีการทางคณิตศาสตร์ โดยปกติโจทย์จะให้เรา

หาตัวเลขที่อยู่ถัดไปหรือตัวเลขที่หายไป ดังนั้นเราจ�ำเป็นจะต้องทราบความสัมพันธ์ของตัวเลขในโจทย์ 

ที่ก�ำหนดมาให้เสียก่อนจึงจะสามารถแก้โจทย์ที่ก�ำหนดมาให้ได้

ขั้นตอนในการท�ำข้อสอบอนุกรม
	 1.	 หารูปแบบและประเภทของอนุกรมให้เจอ

	 2.	 ใช้เครื่องหมายทางคณิตศาสตร์มาประยุกต์กับโจทย์ที่ก�ำหนดให้

ประเภทของอนุกรม
	 1.	 อนกุรมธรรมดา เป็นอนกุรมท่ีไม่ซบัซ้อน คอื มกีารเปลีย่นแปลงของข้อมลูแบบคงท่ี โดยแบ่ง

ออกเป็น 3 แบบ ได้แก่

	1.1	 อนุกรมแบบเพิ่ม-ลด คงที่ เป็นอนุกรมแบบที่มีการเพิ่มขึ้น หรือลดลงเรื่อยๆ ด้วย

จ�ำนวนที่คงที่

ตัวอย่างที่ 1 	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ 2	   5	   8	 11    ...

วิธีท�ำ	 หาค่าที่อยู่ระหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาบวกกันกับจ�ำนวนสุดท้าย 

เพื่อให้ได้ค�ำตอบดังภาพ

2 5 8 11

+3 +3 +3 +3

= 14

		  

	 ดังนั้น	 2	 5	 8	 11	 14	 ตอบ
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4 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

	 ดังนั้น	 3	 1	 -1	 -3	 -5				    ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 9	 27	 81	 243	 ...

วิธีท�ำ	 หาค่าทีอ่ยูร่ะหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาคณูกันกบัจ�ำนวนสดุท้าย เพือ่ให้ได้

ค�ำตอบดังภาพ

	 ดังนั้น	 729	 243	 81	 27	 9				    ตอบ

	 1.2	 อนุกรมแบบบวก-ลบ เรียงล�ำดับ เป็นการเรียงจ�ำนวนที่เพิ่มขึ้นหรือลดลงแบบมีล�ำดับ

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 2	 5	 9	 14	 ...

วิธีท�ำ	 หาค่าทีอ่ยูร่ะหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาบวกกนักบัจ�ำนวนสดุท้าย จะสงัเกต

ได้ว่าจ�ำนวนที่เพิ่มขึ้นจะเรียงล�ำดับกัน

	 ดังนั้น	 9	 27	 81	 243	 729				    ตอบ

ตัวอย่างที่ 4	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 729	 243	 81	 27	 ...

วิธีท�ำ	 หาค่าทีอ่ยูร่ะหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาหารกันกบัจ�ำนวนสดุท้าย เพือ่ให้ได้

ค�ำตอบดังภาพ

9 27 81 243

x3 x3 x3 x3

= 729

2781243729

÷3 ÷3 ÷3 ÷3

= 9

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 3	 1	 -1	 -3	 ...

วิธีท�ำ	 หาค่าที่อยู่ระหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาลบกันกับจ�ำนวนสุดท้าย เพื่อให้ได้

ค�ำตอบดังภาพ

3 1 -1 -3

-2 -2 -2 -2

= -5

1
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	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 5

PA
RT

 1
คว

าม
รู้

คว
าม

สา
มา

รถ
ทั่ว

ไป

5 9 17 29

+4 +8

+4

+12

+4

= 45

+16

+4

1 -1 -4 -8

-2 -3

-1

-4

-1

= -13

-5

-1

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 5	 9	 17	 29	 ...

วิธีท�ำ		 หาค่าทีอ่ยูร่ะหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาบวกกนักบัจ�ำนวนสดุท้าย จะสงัเกต

ได้ว่าจ�ำนวนที่เพิ่มขึ้นจะเพิ่มในอัตราเดียวกัน

		  ดังนั้น	 5	 9	 17	 29	 45		  ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ  1	 -1	 -4	 -8	 ...

วิธีท�ำ	 หาค่าทีอ่ยูร่ะหว่างแต่ละจ�ำนวนแล้วน�ำมาบวกกนักบัจ�ำนวนสดุท้าย จะสงัเกต

ได้ว่าจ�ำนวนที่ลดลงจะลดในอัตราเดียวกัน

	 ดังนั้น	 1	 -1	 -4	 -8	 -13	 ตอบ

	 ดังนั้น	 2	 5	 9	 14	 20					     ตอบ

2 5 9 14

+3 +4

+1

+5

+1

+6

+1

= 20
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6 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

	 4	 9	 16	 25	

	 22	 32	 42	 52	 62	

= 36

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 4	 9	 16	 25	 ...

วิธีท�ำ	 เมือ่น�ำจ�ำนวนต่างๆ มาแปลงเป็นเลขยกก�ำลงัแล้วจะพบว่าตวัทีเ่หมอืนกันคอื

เลขยกก�ำลัง ส่วนเลขฐานจะเพิ่มขึ้นมาอย่างเป็นล�ำดับ

	 1.3	 อนุกรมแบบยกก�ำลัง เป็นการเรียงล�ำดับจ�ำนวนโดยอาศัยเลขยกก�ำลัง 

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ  2	   4	  8	 16	 ...

วิธีท�ำ		 น�ำแต่ละค่ามาแปลงเป็นเลขยกก�ำลัง และใช้เลขฐานจ�ำนวนเดมิแต่เพ่ิมจ�ำนวน

เลขยกก�ำลัง

	 2	 4	 8	 16	

	 21	 22	 23	 24	 25	

= 32

	 ดังนั้น	 2	 4	 8	 16	 32	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 4	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 3	 0	 -6	 -15	 ...

วิธีท�ำ		 หาค่าที่อยู่ระหว่างแต่ละจ�ำนวนดังภาพ

3 0 -6 -15

-3 -6

-3

-9 -12

-3 -3

= -27

		  ดังนั้น	 3	 0	 -6	 -15	 -27		  ตอบ	

	 ดังนั้น	 4	 9	 16	 25	 36			   ตอบ

	 2.	 อนกุรมผสม เป็นอนกุรมทีม่กีารน�ำรปูแบบของอนกุรมธรรมดา มาใช้ในโจทย์ตัง้แต่ 2 ระบบ

ขึ้นไป 

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 3	 25	 8	 19	 13	 13    ...

วิธีท�ำ	 แยกตวัเลขอนกุรมเป็นสองกลุม่ และแยกการหาอนกุรมตามแบบนัน้ๆ ในทีน่ี้

เป็นอนกุรมแบบเพิม่-ลดคงทีท่ัง้คู ่แต่แตกต่างกันทีต่วัเลขการเพิม่-ลดดงัภาพ

1
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	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 7

PA
RT

 1
คว

าม
รู้

คว
าม

สา
มา

รถ
ทั่ว

ไป

= 18	 3	 25	 8	 19	 13	 13	

+5 +5 +5

-6 -6

= 24	 3	 12	 6	 16	 12	 21	

x2 x2 x2

+4 +5

	 ดังนั้น	 3	 25	 8	 19	 13	 13	 18	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 3	 12	 6	 16	 12	 21	    ...

วิธีท�ำ	 แยกตวัเลขอนกุรมเป็นสองกลุม่ และแยกการหาอนกุรมตามแบบนัน้ๆ ในทีน่ี้

เป็นอนุกรมแบบเพิ่มคงที่ และบวกตามล�ำดับ ดังภาพ

	 ดังนั้น	 3	 12	 6	 16	 12	 21	 24	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 48	 6	 8	 24	 12	 21	 12	 ...

วิธีท�ำ	 แยกตัวเลขอนุกรมเป็นสองกลุ่ม และแยกการหาอนุกรมตามแบบนั้น ในที่นี้ 

เป็นอนุกรมแบบเพิ่ม-ลดคงที่ทั้งคู่ แต่แตกต่างกันตรงที่ตัวเลขการเพิ่ม-ลด  

ดังภาพ

= 24	 48	 6	 8	 24	 12	 21	 12	

÷2 ÷2

x2 x2

	 ดังนั้น	 48	 6	 8	 24	 12	 21	 12	 24		  ตอบ	

	 3.	 อนกุรมหลายชัน้ เป็นอนกุรมทีต้่องคดิค�ำนวณชุดข้อมูลอย่างน้อย 2 ช้ันขึน้ไป โดยในการคดิ

ค�ำนวณในแต่ละชั้นการคิดอาจจะแตกต่างกันขึ้นอยู่กับโจทย์ ซึ่งวิธีคิดหลักคือ จะต้องเขียน

ความสัมพันธ์ในชั้นแรกก่อนเพื่อให้ง่ายต่อการค�ำนวณต่อในชั้นต่อๆ ไป หรือโจทย์ประเภท

นี้ไม่ควรคิดในใจนั่นเอง

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 4	 12	 22	 35	 ...

วิธีท�ำ	 แยกตัวเลขอนุกรมออกมา 1 ขั้นก่อน แล้วจึงค่อยคิดขั้นที่ 2 ในที่นี้ใช้อนุกรม

บวกเรียงอันดับทั้งสองขั้นตอน
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8 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

4 12 22 35 = 52

+8 +10 +13 +17

+2 +3

+1

+4

+1

84 81 75 63 = 39

-3 -6 -12 -24

x2 x2 x2

	 ดังนั้น 	 4	 12	 22	 35	 52				    ตอบ

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 84	 81	 75	 63	 ...

วิธีท�ำ	 แยกตัวเลขอนุกรมออกมา 1 ขั้นก่อน แล้วจึงค่อยคิดขั้นที่ 2 ข้อนี้ใช้อนุกรม

แบบลดเรียงล�ำดับ และอนุกรมแบบเพิ่มคงที่

	 ดังนั้น 	 84	 81	 75	 63	 39				    ตอบ	

	 4.	 อนกุรมต่อเนือ่ง เป็นอนกุรมทีเ่กีย่วเนือ่งจากตัวเลขก่อนหน้าทีก่ระท�ำต่อมายงัตวัเลขข้างหลงั

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 1	 3	 4	 7	 11	 ...

วิธีท�ำ	 ให้น�ำพจน์ที่ 1 และพจน์ที่ 2 บวกกัน โดยบวกครั้งละ 2 พจน์ไปเรื่อยๆ จะได้

			   1 + 3	 =	 4

		  3 + 4	 =	 7

		  4 + 7	 =	 11 

	 จ�ำนวนต่อไปคือ 	 7 + 11	 =	 18

	 ดังนั้น	 1	 3	 4	 7	 11	 18	 ตอบ

1
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	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 9

PA
RT

 1
คว

าม
รู้

คว
าม

สา
มา

รถ
ทั่ว

ไปตัวอย่างที่ 2	 จงหาค่าพจน์ต่อไปของ	 2	 3	 5	 10	 18	 33	 ...

วิธีท�ำ	 ให้น�ำพจน์ที่ 1 พจน์ที่ 2 และพจน์ที่ 3 บวกกัน โดยบวกครั้งละ 3 พจน์ไป

เรื่อยๆ จะได้	

		  2 + 3 + 5	 =	 10

		  3 + 5 + 10	 =	 18

		  5 + 10 + 18	 =	 33

	 จ�ำนวนต่อไปคือ	 10 + 18 + 33	 =	 61

	 ดังนั้น	 2	 3	 5	 10	 18	 33	 61		  ตอบ

	 5.	 อนุกรมภาพสัมพันธ์ เป็นอนุกรมที่ก�ำหนดความสัมพันธ์ต้นแบบ แล้วให้หาตัวเลขที่หายไป

ให้สอดคล้องกับความสัมพันธ์ต้นแบบนั้นๆ

ตัวอย่าง	 จงหาค่าในช่องว่าง 

25

5

2 3

36

6

4 2

...

8

3 5

วิธีท�ำ	 แยกข้อมูลเป็น 3 ชุด	

	 ข้อมูลชุดที่ 1 : 2 + 3  =  5  52 = 25

	 ข้อมูลชุดที่ 3 : 4 + 2 = 6  62 = 36

	 ดังนั้น ข้อมูลชุดที่ 2 : 3 + 5 = 8  82 = 64		  ตอบ

oscs_01_math.indd   9 13/03/2019   12:39:49
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การหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
การหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. นั้น จ�ำเป็นจะต้องรู ้เรื่องของจ�ำนวนเฉพาะ ตัวประกอบ  

ตัวประกอบเฉพาะก่อนเพื่อประโยชน์ในการท�ำข้อสอบ ดังนี้

	 1.	 จ�ำนวนเฉพาะ คือ จ�ำนวนนับที่มี 1 และตัวมันเองหารได้ลงตัวเท่านั้น ซ่ึงจ�ำนวนเฉพาะ 

เริ่มต้นตั้งแต่ เลข 2 เป็นต้นไป เช่น 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, …

		  หลักการสังเกตจ�ำนวนเฉพาะนั้น คือ จ�ำนวนนับคู่ทุกจ�ำนวนยกเว้นเลข 2 ไม่เป็นจ�ำนวน

เฉพาะเนื่องมาจาก มี 2 เป็นตัวประกอบเสมอ

	 2.	 ตัวประกอบ คือ จ�ำนวนนับที่สามารถหารจ�ำนวนนั้นๆ ได้ลงตัว เช่น 

y	ตัวประกอบของ 54 ได้แก่ 1, 2, 3, 6, 9, 18, 27 และ 54      

y	ตัวประกอบของ 72 ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 6, 8, 9, 12, 18, 24, 36  และ 72

		  จะสังเกตได้ว่า ตัวประกอบของ 54 และ 72 มีเลขที่เหมือนกันคือ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18 เรา

เรียกจ�ำนวนเหล่านี้ว่า "ตัวประกอบร่วม"

	 3.	 การแยกตัวประกอบ คือ การเขียนตัวเลขให้อยู่ในรูปการคูณของจ�ำนวนเฉพาะ เช่น

y	18 = 3 x 3 x 2

y	24 = 3 x 2 x 2 x 2

		  ในบางคร้ังที่ตัวเลขที่โจทย์ก�ำหนดมามีค่ามากท�ำให้แยกตัวประกอบได้ยากขึ้น เราอาจแยก

ตัวประกอบในรูปแบบของแผนภูมิต้นไม้ โดยวงกลมเลขที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะไว้แล้ว จึงน�ำมา

เขียนอยู่ในรูปของผลคูณของจ�ำนวนเฉพาะเหล่านั้น

ตัวอย่างที่ 1	 จงแยกตัวประกอบของ 96

วิธีท�ำ	

			 

ดังนั้น  96 = 3 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2			   ตอบ

96

2    x 48

x   242

x   122

x   62

x2 3

1
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ไปการหา ห.ร.ม.
ห.ร.ม. คือ จ�ำนวนนับที่มากที่สุดที่หารจ�ำนวนเหล่านั้นได้ลงตัว 

วิธีการหาตัวหารร่วมมากหรือ ห.ร.ม.
หลักๆ มีอยู่ด้วยกัน 2 วิธี คือ  

	 1.	 การแยกตัวประกอบ เหมาะใช้กับชุดตัวเลข ที่มีจ�ำนวนไม่มาก

		  วิธีคิด

	1.1	 แยกตัวประกอบของจ�ำนวนที่ต้องการหา อาจจะใช้การแยกตัวประกอบในรูปแบบ

ของแผนภูมิต้นไม้เข้ามาช่วย

	1.2	 เลือกตัวประกอบจากที่ผลคูณหามาได้

	1.3	 เอาเฉพาะตัวที่ซ�้ำกันมาคูณกันก็จะได้เป็น ห.ร.ม. 

ตัวอย่าง	 จงหา ห.ร.ม. ของ 8, 24 และ 30

วิธีท�ำ	 แยกตัวประกอบของ 8  คือ	 2	 x	 2	 x	 2 

 	 แยกตัวประกอบของ 24 คือ	 3	 x	 2	 x	 2	 x	 2

	 แยกตัวประกอบของ 30 คือ	 3	 x	 2	 x	 5 

    	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 8, 24 และ 30 คือ 2 

	 2.	 การตั้งหาร เหมาะใช้กับชุดตัวเลขโดยทั่วไป

		  วิธีคิด

	2.1	 น�ำตัวเลขที่โจทย์ต้องการ น�ำมาตั้งหารในรูปแบบการหารสั้น

	2.2	 น�ำจ�ำนวนเฉพาะมาหารกับตัวเลขที่โจทย์ก�ำหนดทุกตัว จนไม่สามารถหารต่อได้อีก

	2.3	 ห.ร.ม. คือ ค่าของตัวหารทุกตัวที่ใช้มาคูณกัน

ตัวอย่าง	 จงหา ห.ร.ม. ของ 12, 24 และ 28

	12	 24	 282

	 6	 12	 142

	 3	 6	 7

 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 12, 24 และ 28 คือ 2 x 2 = 4			   ตอบ

Tip

ค่าของ หรม. ของข้อมูล 1 ชุด จะมค่ีาไม่เกนิตวัเลขทีน้่อยทีสุ่ดของข้อมลูชุดน้ัน

น�ำ 2 ซึ่งเป็นจ�ำนวนเฉพาะหารทั้งสามจ�ำนวน

น�ำ 2 ซึ่งเป็นจ�ำนวนเฉพาะหารทั้งสามจ�ำนวน

ไม่มีจ�ำนวนเฉพาะใดที่สามารถหารทั้ง 
3 จ�ำนวนได้ จึงยุติการหาร
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การหา ค.ร.น.
ค.ร.น. คือ จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดที่จ�ำนวนเหล่านั้นหารลงตัว

วิธีการหาตัวคูณร่วมน้อยหรือ ค.ร.น.
โดยหลักการมีอยู่ด้วยกัน 2 วิธี คือ

	 1.	 การแยกตัวประกอบ เหมาะใช้กับชุดตัวเลขที่มีจ�ำนวนไม่มาก

		  วิธีคิด

1.1	 แยกตัวประกอบของจ�ำนวนที่ต้องการหา อาจจะใช้การแยกตัวประกอบในรูปแบบ

ของแผนภูมิต้นไม้เข้ามาช่วย

1.2	 เลือกตัวประกอบจากที่หามาได้เอาเฉพาะตัวที่ซ�้ำกันทั้งหมด ตัวที่ซ�้ำกันเพียงสองตัว

และตัวที่ไม่ซ�้ำ  

1.3	 น�ำตัวประกอบที่ได้ในข้อ 1.2 มาคูณกัน ก็จะได้เป็น ค.ร.น.

ตัวอย่าง	 จงหา ค.ร.น. ของ 8, 24 และ 30

     	 8	 =	 2  x  2  x  2

    	        24	 =	 2  x  2  x  3  x  2

  	        30	 =	 2  x  5  x  3

	 ตัวที่ตรงตามเงื่อนไข คือ 5, 3, 2, 2, 2

	 ดังนั้น ค.ร.น. คือ 5 x 3 x 2 x 2 x 2 = 120 		  ตอบ

	 2.	 การตั้งหาร เหมาะใช้กับชุดตัวเลขโดยทั่วไป 

		  วิธีคิด

2.1	 น�ำตัวเลขที่โจทย์ต้องการ น�ำมาตั้งหารในรูปแบบการหารสั้น

2.2	 น�ำจ�ำนวนเฉพาะท่ีสามารถหารจ�ำนวนทั้งหมดได้ลงตัวหรือหารลงตัวอย่างน้อย 2 

จ�ำนวน จ�ำนวนที่ไม่สามารถหารได้ให้ดึงลงมา ท�ำซ�้ำๆ จนกว่าจะหารไม่ได้อีก 

2.3	 ค.ร.น. คือ ตัวหารทั้งหมดและผลลัพธ์สุดท้ายมาคูณกัน 

ตัวอย่าง	 จงหา ค.ร.น. ของ 10, 20 และ 30

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 10, 20 และ 30 คือ 2 x 5 x 1 x 2 x 3 = 60		 ตอบ	

										        

	
Tip

ค่าของ หรม. ของข้อมูล 1 ชุด จะมค่ีาไม่เกนิตวัเลขทีน้่อยทีสุ่ดของข้อมลูชุดน้ัน

	10	 20	 302

	 5	 10	 155

	 1	 2	 3

1
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ไปความสัมพันธ์ของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
ถ้ามีเลขอยู่ 2 จ�ำนวน ความสัมพันธ์ของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของเลข 2 จ�ำนวนนั้นได้ว่า

	

สมการและอสมการ

สมการ 
คอื ประโยคทีม่ตีวัแปรหรอืตวัทีไ่ม่ทราบค่า ซึง่ตวัแปรหรอืตวัทีไ่ม่ทราบค่านี ้อาจปรากฏเพยีงข้างใด

ข้างหนึง่ของเครือ่งหมายเท่ากบั หรอืปรากฏทัง้สองข้าง โดยโจทย์ปัญหาสมการนัน้ เราจ�ำเป็นจะต้องทราบ

ก่อนว่า โจทย์ให้อะไรมาบ้าง โจทย์ถามเกี่ยวกับอะไร เพื่อที่เราจะได้ก�ำหนดรูปแบบของสมการได้ถูกต้อง

ขั้นตอนการแก้สมการ

 	  1.	 จัดรูปแบบของสมการตามโจทย์ที่ก�ำหนด แล้วดูแต่ละข้างของสมการหากมีจ�ำนวนไหน

สามารถน�ำมาคิดได้ ต้องท�ำให้เสร็จเรียบร้อยเสียก่อนเพื่อความง่ายขึ้น เช่น  

			   10x + 18x - 13	 =	 4x – 2x

               		 28x - 13	 =	 2x

	 2.	 เมื่อจัดการเสร็จเรียบร้อยแล้วให้ท�ำการย้ายข้าง โดยให้ย้ายจ�ำนวนที่มีแต่ตัวเลขมาอยู่ฝั่ง

เดยีวกันและจ�ำนวนทีม่ตีวัแปรหรอืตวัท่ีไม่ทราบค่า มาอยูฝ่ั่งเดยีวกนั การย้ายข้างเครือ่งหมาย

จะเปลี่ยนเป็นตรงกันข้าม คือ

y	เครื่องหมายบวก (+) ย้ายไปจะกลายเป็น เครื่องหมายลบ  (-)

y	เครื่องหมายลบ (-) ย้ายไปจะกลายเป็น เครื่องหมายบวก  (+)

y	เครื่องหมายคูณ (x) ย้ายไปจะกลายเป็น เครื่องหมายหาร (÷)

y	เครื่องหมายหาร (÷) ย้ายไปจะกลายเป็น เครื่องหมายคูณ (x)    

ตัวอย่าง เช่น			 28x - 13	 =	 2x

          			  28x - 2x	 =	 13  (2x เป็นบวกอยู่ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นลบ)

   	 3.	 เมื่อย้ายข้างเสร็จแล้วจึงแก้สมการ เช่น

         	 26x	 =	 13        

              	    x	 =	 13
26

 (26 คูณกับ x อยู่ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นหาร)

                 	 x	 =	 0.5 (น�ำ 13 หารด้วย 26)

	 จำ�นวนที่หนึ่ง x จำ�นวนที่สอง = ห.ร.ม. x ค.ร.น.

จำ�นวนที่โจทย์ต้องการ = (ห.ร.ม. × ค.ร.น.)
จ�ำนวนที่โจทย์ให้มา

หรือถ้าโจทย์ต้องการหาค่าของเลขจ�ำนวนใดจ�ำนวนหนึ่ง จะได้ว่า
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ตัวอย่าง	 จงแก้สมการ 15x - 10 = 10x

วิธีท�ำ    			  15x - 10	 =	 10x

                		 15x	 =	 10x + 10	 (10 ลบอยู่ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นบวก)

            			 15x - 10x	 =	 10      	 (10x บวกอยู่ย้ายไปอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นลบ)

                 	 5x	 =	 10      	 (15x ลบกับ 10x เหลือ 5x) 

                  	 x	 =	 10
5

	 (5 คูณอยู่กับ x ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นหาร) 

	 ดังนั้น	 x	 =	 2	 ตอบ

อสมการ
คือ ประโยคสัญลักษณ์ที่กล่าวถึงความสัมพันธ์ของจ�ำนวน โดยค�ำตอบของอสมการจะอยู่ในรูปช่วง

ของข้อมูล และในอสมการจะไม่มีเครื่องหมายเท่ากับเหมือนกับสมการ แต่จะถูกแทนที่ด้วยเครื่องหมาย 

น้อยกว่า ( < ) มากกว่า ( > ) น้อยกว่าหรือเท่ากับ (≤) มากกว่าหรือเท่ากับ (≥) และ ไม่เท่ากับ (≠) 

ขั้นตอนการแก้อสมการ

การแก้อสมการนั้น มีข้ันตอนและวิธีการ เช่นเดียวกับการแก้สมการ เพียงแต่ว่ามีข้อแตกต่างที่

ต้องระวังเป็นพิเศษ คือ ในกรณีจ�ำนวนที่ติดลบย้ายข้างของสมการแล้วมีการคูณหรือหารจะต้องกลับ

เครื่องหมายของอสมการเป็นตรงกันข้าม เช่น

	 -2x - 12	 <	 10

	 -2x	 <	 10 + 12

	 -2x	 <	 22

  	 x 	>	 22
-2

  	 x	 >	 - 11

12 ลบอยู่ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นบวก

-2 คูณอยู่กับ x ย้ายมาอีกข้างจึงเปลี่ยนเป็นหาร
แล้วเครื่องหมาย < เปลี่ยนเป็น >

1
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ไปร้อยละ เปอร์เซ็นต์ สถิติ
เป็นอัตราส่วนแสดงการเปรียบเทียบปริมาณใดปริมาณหนึ่งต่อ 100  เช่น ร้อยละ 6 หรือ 6% เขียน

แทนด้วย 6 : 100 หรือ 6
100

 โจทย์ร้อยละหรือเปอร์เซ็นต์ รูปแบบต่างๆ
	 1.	 ในรูป m% ของ n เท่ากับเท่าใด

ตัวอย่าง	 20% ของ 400 เท่ากับเท่าใด

วิธีท�ำ	 ให้ 20% ของ 400 = x

จะได้สัดส่วน			 20
100

	 =	 x
400

ดังนั้น			  x	 =	 20 x 400
100

	  	  	 =	 80

นั่นคือ 20% ของ 400 เท่ากับ 80			   ตอบ

	 2.	 ในรูป m เป็นกี่เปอร์เซ็นต์ของ n

ตัวอย่าง	 9 เป็น x เปอร์เซ็นต์ของ 72

วิธีท�ำ	 ให้ 9 เป็น x เปอร์เซ็นต์ของ 72

จะได้สัดส่วน			 x
100

	 =	 9
72

ดังนั้น			  x	 =	 9 x 100
72

			  x	 =	 12.5

 นั่นคือ 9 เป็น 12.5% ของ 72			   ตอบ

	 3.	 ในรูป m เป็น n เปอร์เซ็นต์ของจ�ำนวนใด

ตัวอย่าง	 15 เป็น 20 เปอร์เซ็นต์ของจ�ำนวนใด

วิธีท�ำ	 จะได้สัดส่วน 20
100

 = 15
m

คูณไขว้จะได้			 20 x m	 =	 15 x 100

			  m	 = 	 15 x 100
20

			  m	 =	 75

นั่นคือ 15 เป็น 20% ของ 75				    ตอบ
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วิธีการคิดโจทย์ ร้อยละ เปอร์เซ็นต์ 
ในการค�ำนวณหาค�ำตอบของโจทย์ นอกจากใช้วิธีการหาค�ำตอบโดยใช้สัดส่วนแล้ว เราอาจแทนค�ำ

ต่อไปนี้แทนตัวด�ำเนินการหรือเครื่องหมายในการค�ำนวณได้เลย เช่น 	

y	ค�ำว่า ของ แทนด้วยเครื่องหมายคูณ 

y	ค�ำว่า เป็น หรือ เท่ากับ แทนด้วยเครื่องหมายเท่ากับ

y	ค�ำว่า เท่าใด, เท่าไร หรือ จ�ำนวนใด แทนด้วยตัวแปร

y	ค�ำว่า ร้อยละ หรือ เปอร์เซ็นต์ แทนด้วยหารด้วย 100 หรือส่วน 100

ตัวอย่าง	 10% ของ 30 เท่ากับเท่าใด

	 จะได้	 10
100

  x 30	 =	 m

			  m	 =	 10
100

 x 30

		    		  =	 3

	 ค�ำตอบ 10% ของ 30 เท่ากับ 3			   ตอบ

สถิติ
พิสัย คือ ผลต่างของค่าต�่ำสุดและค่าสูงสุด หาได้จาก

พิสัย = ค่าสูงสุด - ค่าต�่ำสุด

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต
หาได้จาก

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต = 
จ�ำนวนข้อมูล

ผลบวกของข้อมูลทั้งหมด

หรือสามารถสรุปออกมาเป็นสูตร ได้ว่า

x = ∑x
N

 ถ้า	 x	 แทนค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูล

	 ∑x	 แทนผลบวกของข้อมูลทั้งหมด

	 N	 แทนจ�ำนวนข้อมูล

ตัวอย่าง	 จงหาค่าเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนจ�ำนวน 6 คน 

ดังนี้ 5   6   9   10   15   18

		 จากสูตร	 x	 =	 ∑x
N

				   =	 (5 + 6 + 9 + 10 + 15 + 18)
6

				   =	 63
6

				   =	 10.5

	 ดงันัน้ ค่าเฉล่ียเลขคณติของคะแนนสอบวิชาคณติศาสตร์ของนกัเรยีนจ�ำนวน 6 คน 

เท่ากับ 10.5 คะแนน				    ตอบ

1
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ไปมัธยฐาน
คือ ค่ากลางของข้อมูลทั้งหมดหลังจากเรียงล�ำดับข้อมูลจากน้อยไปมากหรือจากมากไปน้อย

วิธีการหาค่ามัธยฐาน
	 1.	 เมื่อจ�ำนวนข้อมูลทั้งหมดเป็นจ�ำนวนคู่ มัธยฐาน คือ ผลบวกของข้อมูลคู่ที่อยู่ตรงกลางหาร

ด้วย 2

ตัวอย่าง	 จงหาค่ามัธยฐานของข้อมูล  2, 5, 10, 12, 15, 18 

วิธีท�ำ 	 จากโจทย์เรียงข้อมลูจากน้อยไปหามากให้แล้ว จะสงัเกตเหน็ว่าค่ากลางของชดุ

ตัวเลขมี 2 ค่าคือ 2, 5, 10, 12, 15, 18

	 จะได้ว่าค่ามัธยฐาน	 =	 10 + 12
2

		     	 =	 11				    ตอบ

	 2.	 เมือ่จ�ำนวนข้อมลูทัง้หมด (N) เป็นจ�ำนวนคี ่มธัยฐาน คอื ค่าของข้อมลูทีอ่ยู่ในต�ำแหน่งที ่N + 1
2

 

ตัวอย่าง	 จงหาค่ามัธยฐานของข้อมูล  5, 9, 20, 24, 12, 18, 10

วิธีท�ำ	 เรียงข้อมูลจากน้อยไปมากได้  5, 9, 10, 12, 18, 20, 24 

	 มัธยฐานคือค่าของข้อมูลที่อยู่ในต�ำแหน่งที่  N + 1
2

 =  7 + 1
2

 = 4

	 ตัวเลขที่อยู่ต�ำแหน่งที่ 4 คือ 12 ดังนั้น มัธยฐาน คือ 12	 ตอบ

ฐานนิยม
คือ ค่ากลางของข้อมูลที่มีความถี่สูงสุดในชุดข้อมูลนั้นหรือตัวที่ซ�้ำกันมากที่สุด

ตัวอย่าง	 จงหาฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้ 2, 2, 6, 7, 5, 5, 5, 5, 5, 3, 6

วิธีท�ำ  	 ข้อมูลมีเลข 2 จ�ำนวน 2 ตัว

  	 มีเลข 3 จ�ำนวน 1 ตัว

	 มีเลข 5 จ�ำนวน 5 ตัว 

  	 มีเลข 6 จ�ำนวน 2 ตัว 

	 มีเลข 7 จ�ำนวน 1 ตัว 

  	 ดังนั้น ฐานนิยมของข้อมูลคือ 5				    ตอบ
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กราฟ และแผนภูมิชนิดต่างๆ

กราฟเส้นตรง 
คือ กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่อยู่ในรูป Ax + By + C = 0

ตัวอย่าง	 สี่เท่าของจ�ำนวนเต็มจ�ำนวนหนึ่งบวกด้วยสองเท่าของจ�ำนวนเต็มอีกจ�ำนวนหนึ่งได้

ผลลัพธ์เท่ากับ 8

	 ถ้าให้	 x 	 แทนจ�ำนวนเต็มจ�ำนวนแรก

	 และ	 y 	 แทนจ�ำนวนเต็มจ�ำนวนที่สอง

	 จะได้สมการ คือ 4x + 2y = 8

ก�ำหนดค่า x และค่า y จากสมการ 4x + 2y = 8 ตามตาราง ดังนี้

	 x	 -2	 0	 2

	 y	 8	 4	 0

จะได้คู่อันดับคือ (-2, 8), (0, 4), (2, 0) เขียนกราฟได้ ดังนี้

 

2 4 6-6 -4 -2
x

y

2

4

6

8

-2

-4

-6

-8

(-2, 8)

(0, 4)

(2, 0)

1
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ไปแผนภูมิ 
มด้ีวยกนัหลายประเภท ไม่ว่าจะเป็น แผนภมิูแท่งส่วนประกอบ แผนภมูวิงกลม แผนภมูแิท่งพรีะมดิ 

ซึ่งโดยส่วนมากเรามักจะพบแผนภูมิแท่งส่วนประกอบ เป็นหลัก

ตัวอย่าง	 แผนภูมิแสดงการเปรียบเทียบคะแนนวิชาคณิตศาสตร์ของ ด.ช. ไกรสร และ 

 ด.ช. อรรถพล ตั้งแต่ชั้น ป.1-ป.6

 

โจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์
ในการสอบนัน้นอกเหนอืจากเร่ืองหลกัๆ แล้วนัน้ เราจ�ำเป็นจะต้องรูจ้กักับโจทย์ปัญหาคณติศาสตร์

อื่นๆ ด้วย ซึ่งมีรายละเอียด ดังต่อไปนี้

	 1.	 ก�ำไร ขาดทุน ต้นทุน และดอกเบี้ย

yy ต้นทุน	 =	 ราคาขาย – กำ�ไร

yy ราคาขาย	=	 ต้นทุน + กำ�ไร

yy กำ�ไร	 =	 ราคาขาย – ต้นทุน

yy ขาดทุน	 =	 ต้นทุน – ราคาขาย

yy ดอกเบี้ย	 =	 เงินต้น x อัตราดอกเบี้ย x ระยะเวลา (ปี)

10

20

30

40

50

60

70

80

90

100

ป.1 ป.2 ป.3 ป.4 ป.5 ป.6

ด.ช. ไกรสร

ด.ช. อรรถพล
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	 2.	 บัญญัติไตรยางศ์ เป็นการค�ำนวณในลักษณะของการเปรียบเทียบ

ตัวอย่าง	 ชาย 5 คน สร้างบ้านเสร็จภายในเวลา 40 วัน ถ้ามีชายทั้งหมด 8 คน จะสร้าง

บ้านเสร็จใช้เวลากี่วัน

วิธีคิด 	 ชาย 5 คน สร้างบ้านเสร็จภายในเวลา 40 วัน

	 ชาย 1 คน สร้างบ้านเสร็จภายในเวลา	 40 x 5	=	200 วัน

	 ชาย 8 คน สร้างบ้านเสร็จภายในเวลา	 200
8

	=	25 วัน		  ตอบ

	 3.	 ค�ำนวณอาย ุเป็นการค�ำนวณความสมัพันธ์ของบคุคลตัง้แต่ 2 คนข้ึนไป โดยมเีวลาเป็นปัจจยั

หลักในโจทย์

ตัวอย่าง	 ปัจจุบัน ธานีมีอายุเป็นสี่เท่าของ สินจัย แต่ในเวลาอีก 10 ปีข้างหน้า ธานีจะ

มีอายุเป็นสองเท่าของอายุ สินจัย อยากทราบว่าปัจจุบัน สินจัยอายุเท่าไร 

วิธีคิด		 ปัจจุบันให้อายุของ สินจัย		 =	 x

		 อีก 10 ปีข้างหน้า อายุ สินจัย		 =	 x + 10

		 ปัจจุบันธานีมีอายุเป็นสี่เท่าของสินจัย		 =	 4x 

		 อีก 10 ปีข้างหน้า ธานี อายุ 		 =	 4x + 10

		 อีก 10 ปี ธานี มีอายุเป็นสองเท่าของอายุ สินจัย

		 สมการ	 4x + 10	=	 2(x + 10)

			  4x + 10	=	 2x + 20

			  4x - 2x	=	 20 - 10

			  2x	=	 10	

			  x	=	 10
2

			  x	=	 5

		   ปัจจุบัน สินจัย อายุ 5 ปี				    ตอบ

	 4.	 พื้นที่ พื้นที่ผิว และปริมาตร ในการสอบเราจ�ำเป็นจะต้องรู้สูตรพื้นฐานของรูปเรขาคณิต 

ได้แก่

	4.1	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมจัตุรัส = ด้าน x ด้าน หรือ 1
2

 x ผลคูณของเส้นทแยงมุม

	4.2	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมผืนผ้า = กว้าง x ยาว

	4.3	 สูตรการหาพื้นที่สามเหลี่ยม = 1
2

 x ฐาน x สูง

	4.4	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน = ฐาน x สูง 

	4.5	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมด้านขนาน = ฐาน x สูง

	4.6	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมรูปว่าว = 1
2

  x ผลคูณของเส้นทแยงมุม

	4.7	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมด้านไม่เท่า = 1
2

 x เส้นทแยงมุม x ผลบวกของเส้นกิ่ง

	4.8	 สูตรการหาพื้นที่วงกลม = πr2

	4.9	 สูตรการหาพื้นที่สี่เหลี่ยมคางหมู = 1
2

 x ผลบวกของด้านคู่ขนาน x สูง

1
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ไป	4.10	 สูตรการหาปริมาตรทรงลูกบาศก์ = ด้าน3

	4.11	 สูตรการหาปริมาตรทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก = กว้าง x ยาว x สูง

	4.12	 ปริมาตรของปริซึม = พื้นที่ฐาน x ความสูง

	4.13	 พื้นที่ผิวทั้งหมดของปริซึม = พื้นที่ผิวข้าง + พื้นที่หน้าตัดหัวท้าย

	4.14	 พื้นที่ผิวข้างของปริซึม = ความยาวเส้นรอบฐาน x ความสูง

	4.15	 ปริมาตรทรงกระบอก  = พื้นที่ฐาน x สูงตรง = πr2h

	4.16	 พื้นที่ผิวข้างของทรงกระบอก = ความยาวรอบฐาน x สูง = 2πrh

	4.17	 พื้นที่ผิวทั้งหมดของทรงกระบอก = พื้นที่ผิวข้าง + พื้นที่ฐานทั้งสอง = 2πrh + 2πr2 

			   =	2πr(h + r)

	4.18	 ปริมาตรของทรงกรวย = 1
3

 x พื้นที่ฐาน x สูง = 1
3

 πr2h

	4.19	 พื้นที่ผิวข้างของทรงกรวย	=	 1
2

 x ความยาวรอบฐาน x สูงเอียง 

			   =	 1
2

 x 2πr x l = πrl

	4.20	 พื้นที่ผิวทั้งหมดของทรงกรวย	=	พื้นที่ผิวข้าง + พื้นที่ฐาน    

			   =	πrl  + πr2 = πr(l + r)

	4.21	 ปริมาตรของทรงกลม = 4
3

πr3

	4.22	 พื้นที่ผิวของทรงกลม = 4πr2

	 5.	 การค�ำนวณหาอัตราส่วนและสัดส่วน เป็นการเปรียบเทียบจ�ำนวนของสองส่ิงที่มีความ

สัมพันธ์กันทางใดทางหนึ่ง แล้วน�ำมาเขียนอยู่ในรูปสัดส่วนเพ่ือน�ำไปค�ำนวณหาค่าตัวแปร

ต่อไป

		  หลักการค�ำนวณ

	5.1	 หาว่าโจทย์ถามอะไร

	5.2	 หาว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้บ้าง

	5.3	 ก�ำหนดค่าตัวแปร

	5.4	 เขียนอัตราส่วน

	5.5	 เขียนสัดส่วน

	5.6	 แก้สมการ หาค่าของตัวแปร

ตัวอย่าง	 ซื้อมะม่วง 30 ผล จะต้องจ่ายเงินกี่บาท ถ้ามะม่วง 5 ผล ราคา 6 บาท 

วิธีท�ำ

1.	 หาว่าโจทย์ถามอะไร : จะต้องจ่ายเงินค่ามะม่วงกี่บาท 

2.	 หาว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้บ้าง : ซื้อมะม่วง 30 ผล, มะม่วง 5 ผล 

ราคา 6 บาท 

	3.	 ก�ำหนดค่าตัวแปร : จะต้องจ่ายเงิน x บาท 
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4.	 เขียนอัตราส่วน ในที่นี้คือจ�ำนวนมะม่วงเป็นลูกต่อราคาเป็นบาท

 	  				    มะม่วง	 5	 ผล	 ราคา	 6	 บาท

 					     มะม่วง	 1	 ผล	 ราคา	 6
5

	 บาท	ได้อัตราส่วน	 6
5

 

  					     มะม่วง	 30	 ผล	 ราคา	 x	 บาท

  					     มะม่วง	 1	 ผล	 ราคา	 x
30

	 บาท	ได้อัตราส่วน	 x
30

                

   				    5.	 เขียนสัดส่วน : x
30

 = 6
5

 

				    6.	 แก้สมการหาค่าของตัวแปร ในที่นี้ใช้วิธีการคูณไขว้

					     จะได้	 x x 5	 =	 30 × 6

        	       				    x	 =	 30 x 6
5

                    

						      x	 =	 36

        	  				    ซื้อมะม่วง 30 ผล จะต้องจ่ายเงิน 36 บาท 		  ตอบ

สดมภ์
ข้อสอบสดมภ์ เป็นเนื้อหาที่อ้างอิงถึงข้อมูลในคอลัมน์ ต่อไปนี้จะเรียกว่า “สดมภ์” ซึ่งโจทย์จะให้

ข้อมลูมาและให้หาค�ำตอบในแต่ละสดมภ์ จากนัน้น�ำมาเปรยีบเทยีบกนัแล้วตอบค�ำถามตามทีโ่จทย์ก�ำหนด 

ทั้งนี้จะต้องอาศัยความรู้ทางคณิตศาสตร์เป็นพื้นฐานในการท�ำ เพราะข้อสอบสดมภ์จะออกเกี่ยวกับเรื่อง

อะไรก็ได้ เช่น ค�ำถามเกี่ยวกับ อายุ รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม เส้นทแยงมุม เศษส่วน ทศนิยม ห.ร.ม. 

และ ค.ร.น. ฯลฯ

ข้อสอบสดมภ์แบ่งออกเป็น 2 ประเภท ดังนี้

ข้อสอบเปรียบเทียบ 2 สดมภ์

ข้อสอบประเภทนี้จะเป็นการหาค�ำตอบของแต่ละสดมภ์ แล้วน�ำมาเปรียบเทียบว่าตรงกับเงื่อนไข

ในตัวเลือกที่โจทย์ก�ำหนดข้อใด ก็ให้ตอบข้อนั้น

ตัวอย่าง	 ปัญหาแต่ละข้อต่อไปนี้จะมีปริมาณที่ก�ำหนดไว้ 2 จ�ำนวน ปริมาณแรกอยู่ในสดมภ์ 

A และ อีกปริมาณอยู่ในสดมภ์ B จงเปรียบเทียบ 2 ปริมาณนี้ และเลือกตอบด้วย

ค�ำตอบ ดังนี้

	 ตอบข้อ 1 ถ้าปริมาณในสดมภ์ A มากกว่าในสดมภ์ B

	 ตอบข้อ 2 ถ้าปริมาณในสดมภ์ B มากกว่าในสดมภ์ A

	 ตอบข้อ 3 ถ้าปริมาณในสดมภ์ทั้งสองเท่ากัน

	 ตอบข้อ 4 ถ้าข้อมูลที่ก�ำหนดให้ไม่เพียงพอที่จะเปรียบเทียบ

1
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ไปข้อ สดมภ์ A สดมภ์ B

1
ค.ร.น. และ ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 32  

ต่างกันอยู่เท่าใด

จ�ำนวนที่น้อยท่ีสุดที่หาร 31, 61 และ 91  

แล้วเหลือเศษเท่ากันคือจ�ำนวนใด

วิธีท�ำ	 วิเคราะห์ สดมภ์ A : ค.ร.น. และ ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 32 ต่างกันอยู่เท่าใด

	 จะได้ ค.ร.น. ของ 16, 24, 32	=	2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 3 

				   =	96

			  ห.ร.ม. ของ 16, 24, 32	=	2 × 2 × 2 

			  =	8		

	  ค.ร.น. และ ห.ร.ม. ต่างกัน	=	96 - 8 = 88

	 วิเคราะห์ สดมภ์ B : จ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หาร 31, 61 และ 91 แล้วเหลือเศษ

เท่ากันคือจ�ำนวนใด

	 จะได้ 31, 61 และ 91 จ�ำนวนทั้งสามหารด้วย 2, 3, 5, 6 แล้วจะเหลือเศษ 1 

ทุกจ�ำนวน

	 ดังนั้น 2 จึงเป็นจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หาร 31, 61 และ 91 แล้วเหลือเศษเท่ากัน

	 สรุป ปริมาณใน สดมภ์ A = 88 และปริมาณใน สดมภ์ B = 2

	 ดังนั้น ตอบข้อ 1 ถ้าปริมาณในสดมภ์ A มากกว่าในสดมภ์ B		  ตอบ

ข้อสอบเปรียบเทียบ 3 สดมภ์

ข้อสอบประเภทน้ีจะมคีวามคล้ายกบัข้อสอบเปรยีบเทยีบ 2 สดมภ์ เพียงแต่จะมสีดมภ์ C เข้ามาเป็น

ปัจจัยในการพิจารณาด้วย ความสัมพันธ์ของสดมภ์ A และสดมภ์ B ทั้งนี้ในการพิจารณาเปรียบเทียบนั้น 

พึงพิจารณาเฉพาะสดมภ์ A และสดมภ์ B เท่านั้น

ตัวอย่าง	 ปัญหาแต่ละข้อต่อไปนี้จะมีปริมาณที่ก�ำหนดไว้ 2 จ�ำนวน ปริมาณแรกอยู่ในสดมภ์ 

A และ อีกปริมาณอยู่ในสดมภ์ B จงเปรียบเทียบ 2 ปริมาณนี้ และเลือกตอบโดย

ค�ำตอบ ดังนี้

	 ตอบข้อ 1 ถ้าปริมาณในสดมภ์ A มากกว่าในสดมภ์ B

	 ตอบข้อ 2 ถ้าปริมาณในสดมภ์ B มากกว่าในสดมภ์ A

	 ตอบข้อ 3 ถ้าปริมาณในสดมภ์ทั้งสองเท่ากัน

	 ตอบข้อ 4 ถ้าข้อมูลที่ก�ำหนดให้ไม่เพียงพอที่จะเปรียบเทียบ

  
ข้อ สดมภ์ A สดมภ์ B สดมภ์ C

1 144 A = 1
2b

1
b = 32
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24 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

วิธีท�ำ	 วิเคราะห์ สดมภ์ A คือ 144

	 จะได้	 144 	 =	 12

	 วิเคราะห์ สดมภ์ B คือ	 A	 =	 1
2b

1

	 จะได้ จากความสัมพันธ์ในสดมภ์ C : b = 32

	 จะได้	 b	 =	 9

			  A	 =	 1
2b

1   A = 
2(9)
1
1

	 จะได้	 A	 =	 1
18

1  = 18

	 สรุป ปริมาณในสดมภ์ A = 12 และปริมาณในสดมภ์ B = 18

	 ดังนั้น ตอบข้อ 2 ถ้าปริมาณในสดมภ์ B มากกว่าในสดมภ์ A		  ตอบ

ล�ำดับเลขคณิต
ล�ำดับเลขคณิต เป็นล�ำดับที่ผลต่างซึ่งเกิดจากพจน์ที่ n + 1 ลบด้วยพจน์ที่ n มีค่าคงตัว ค่าคงตัวนี้

เรียกว่า ผลต่างร่วม เขียนแทนด้วย d จะได้ว่า

 
d = a

n + 1
 - a

n

การก�ำหนดล�ำดับเลขคณิต a
1
, a

2
, a

3
, ... , a

n
, ... โดยใช้ความสัมพันธ์เวียนเกิดเพ่ือช่วยในการ 

หาสูตรพจน์ทั่วไปของล�ำดับเลขคณิตสามารถท�ำได้ ดังนี้

ให้	 a
n
	=	a

n - 1
 + d เมื่อ n ≥ 2 และ a

1
, d เป็นค่าคงตัว

จะได้ a
2
	=	a

1
 + d

	 a
3
	=	a

2
 + d = (a

1
 + d) + d	 = a

1
 + 2d

	 a
4	

=	a
3
 + d = (a

1
 + 2d) + d	= a

1
 + 3d

	 a
5
	=	a

4
 + d = (a

1
 + 3d) + d	= a

1
 + 4d

	

	 a
n
	=	a

1
 + (n - 1)d

หรือ สรุปได้ว่าการหาพจน์พจน์ที่ n ของล�ำดับเลขคณิต หาได้จากสูตร

a
n
 = a

1
 + (n - 1)d

เมื่อ a
1
 คือพจน์ที่ 1 หรือพจน์แรกของล�ำดับ และ d คือผลต่างร่วมของล�ำดับเลขคณิต

1
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	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 25
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ไปตัวอย่าง	 พจน์ที่เท่าใดของ 5, 11, 17, ... มีค่าเท่ากับ 323

วิธีท�ำ	  11 - 5 = 17 - 11 = 6

	  d = 6 แสดงว่าเป็นล�ำดับเลขคณิต

			 a
1
 = 5, d = 6, a

n
	 =	 323

	 จากสูตร	 a
n
	 =	 a

1
 + (n - 1)d

			  323	 =	 5 + (n - 1)6

			  n - 1	 =	
6

323 - 5   

			  n	 =	 53 + 1 = 54

	  323 เป็นพจน์ที่ 54 ของล�ำดับ		  ตอบ

อนุกรมเลขคณิต
อนุกรมเลขคณิต เป็นการแสดงผลบวกของพจน์ทุกพจน์ของล�ำดับเลขคณิต โดยที่อนุกรมเลขคณิต

สามารถหาผลบวกโดยการใช้สูตรผลบวกของอนุกรมเลขคณิต ซึ่งหาได้จากสูตรต่อไปนี้  

	  

S
n
 = 

2
n {2a

1
 + (n - 1)d}

ตัวอย่าง	 จ�ำนวนเต็มบวกเรียงกัน โดยเริ่มจาก 10 บวกกันกี่จ�ำนวนจึงมีค่าเท่ากับ 2,035

วิธีท�ำ	 10 + 11 + 12 + ... 

	 จากสูตร	 S
n
 = 2

n {2a
1
 + (n - 1)d}  

		 S
n
 = 2,035, a

1
 = 10, d = 1, n = ?

			  2,035	 =	 2
n {2(10) + (n - 1)1}   

			  4,070	 =	 n{20 + n - 1}

			  4,070	 =	 n2 + 19n

			  n2 + 19n - 4,070	 =	 0

			  (n - 55)(n + 74)	 =	 0

			  n	 =	 55, -74 

	 ดังนั้น  มีทั้งหมด 55 จ�ำนวน				    ตอบ 
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Chapter

เศษส่วน
เศษส่วน  เป็นจ�ำนวนที่เขียนในรูป b

a เมื่อ b ≠ 0  โดยที่ a คือ ตัวเศษ และ b คือ ตัวส่วน จ�ำนวนเต็ม

ทุกจ�ำนวนมีส่วนเป็น 1

เศษส่วนอย่างต�่ำ
เศษส่วนอย่างต�่ำ คือ เศษส่วนที่ไม่มีจ�ำนวนนับจ�ำนวนเดียวกันที่มากกว่า 1 หารทั้งตัวเศษและ 

ตัวส่วนได้ลงตัว การท�ำเศษส่วนให้เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำ ท�ำได้โดยการหา ห.ร.ม. ของตัวเศษและตัวส่วน 

แล้วน�ำ ห.ร.ม. มาหารทั้งตัวเศษและตัวส่วน หรืออาจจะใช้วิธีน�ำจ�ำนวนนับจ�ำนวนเดียวกันที่มากกว่า 1 

หารทั้งตัวเศษและตัวส่วนได้ลงตัว ไปเรื่อยๆ จนมาหารต่อไม่ได้อีก

ตัวอย่าง	 จงท�ำ 
84
60 ให้เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำ  

วิธีท�ำ	 จะได้	
84 ÷ 3
60 ÷ 3	 =	

28
20	  

			
28 ÷ 2
20 ÷ 2	 =	 14

10

			
14 ÷ 2
10 ÷ 2	 =	 7

5	  			    

	 ดังนั้น 7
5 เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำของ 

84
60 			   ตอบ

การเขียนจำ�นวนคละในรูปเศษเกิน
สามารถท�ำได้โดยการใช้สูตร 

 

จ�ำนวนเต็ม 
ตัวส่วน
ตัวเศษ  = 

ตัวส่วน
(จ�ำนวนเต็ม x ตัวส่วน) + ตัวเศษ

ตัวอย่าง	 24
3 = 4

(2 x 4) + 3 = 4
8 + 3 = 4

11   

การเขียนเศษเกินในรูปจำ�นวนคละ
สามารถท�ำได้โดยการใช้วิธีการหาร

ตัวอย่าง	 4
27 = 6 เศษ 3 เขียนในรูปจ�ำนวนคละ คือ 64

3   

1
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ไปการเปลี่ยนเศษส่วนให้เป็นทศนิยม
สามารถแบ่งวิธีการท�ำย่อยๆ ออกเป็น 2 กรณี ดังนี้

	 1.	 เศษส่วนทีม่ส่ีวนเป็น 10 ยกก�ำลัง n (เมือ่ n เป็นจ�ำนวนเตม็บวก) สามารถเปล่ียนเป็นทศนยิม

ได้เลยโดยจ�ำนวนศูนย์ของตัวส่วนจะเท่ากับหลักของทศนิยม    

ตัวอย่าง	 100
34  = 0.34, - 1,000

34  = - 0.034 

	 2.	 เศษส่วนที่ตัวส่วนไม่ใช่ 10 ยกก�ำลัง n (เม่ือ n เป็นจ�ำนวนเต็มบวก) สามารถเปลี่ยนเป็น

ทศนิยมได้โดยน�ำตัวเศษหารตัวส่วน

ตัวอย่าง	 6
37 = 37 ÷ 6 = 6.1 …ให้น�ำตัวเศษตั้งแล้วหารด้วยตัวส่วนจะได้ค่าเป็นทศนิยม       

การเปรียบเทียบเศษส่วน
เป็นการเปรียบเทียบจ�ำนวนตั้งแต่ 2 จ�ำนวนขึ้นไป ถ้าตัวส่วนมีค่าเท่ากัน ค่าของตัวเศษของจ�ำนวน

ใดมีค่ามากกว่าแสดงว่า เศษส่วนนั้นมีค่ามากกว่า แต่ถ้าตัวส่วนมีค่าไม่เท่ากัน สามารถเปรียบเทียบ 2 

จ�ำนวน โดยใช้การคูณไขว้ การคูณไขว้ คือ การน�ำเอาเศษของจ�ำนวนหนึ่งคูณกับส่วนของอีกจ�ำนวนหนึ่ง  

ถ้าเท่ากันแสดงว่าเศษส่วนที่ก�ำหนดให้นั้นเท่ากัน  ถ้าคูณไขว้แล้วผลออกมาไม่เท่ากัน  แสดงว่า  เศษส่วน

คู่นั้นไม่เท่ากัน

a
b  cd

ผลการคูณไขว้คือ ad และ bc ให้เปรียบเทียบค่าที่ได้ ดังนี้

y	ถ้า ad = bc แสดงว่า b
a = d

c    

y	ถ้า ad > bc แสดงว่า b
a > d

c   

y	ถ้า ad < bc แสดงว่า b
a < d

c  
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28 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

ตัวอย่าง	 จงเปรียบเทียบ 9
7 และ 7

5

วิธีท�ำ	 เอาเศษส่วนทัง้สองจ�ำนวนมาคณูไขว้กนัโดยเอาเศษของจ�ำนวนแรกคณูกบัส่วนของ

จ�ำนวนที่ 2 และเอาส่วนของจ�ำนวนแรกคูณกับเศษของจ�ำนวนที่ 2

           	 จะได้ 9
7  7

5

	 = 7 x 7 = 49

	 = 9 x 5 = 45

	 49 > 45

	 แสดงว่า 9
7 > 7

5				   ตอบ

การบวกและการลบเศษส่วน
ถ้าตวัส่วนเท่ากนั สามารถน�ำเศษมาบวกและลบกันได้เลยโดยทีต่วัส่วนจะมค่ีาเท่าเดมิ แต่ถ้าตวัส่วน

ไม่เท่ากัน ให้ท�ำตัวส่วนให้เท่ากันก่อน โดยหา ค.ร.น. ของตัวส่วน แล้วใช้การขยายเศษส่วนมาช่วยในการ

ท�ำส่วนให้เท่ากัน จากนั้นจึงท�ำการบวกและการลบกันตามปกติ

ตัวอย่าง		 4
3 + 5

6 =   

วิธีท�ำ	 ค.ร.น. ของ 4 และ 5 คือ 20

      	 4
3 = 4 x 5

3 x 5 = 20
15

         	 5
6 = 5 x 4

6 x 4 = 20
24

          	 ดังนั้น 20
15 + 20

24 = 20
39 = 120

19			   ตอบ

มเีทคนคิเพิม่เติมเลก็น้อย ในกรณกีารบวกและการลบเศษส่วนทีเ่ป็นจ�ำนวนคละ ให้ใช้วิธีท�ำจ�ำนวน

คละให้เป็นเศษเกิน  แล้วจึงน�ำมาบวกลบกัน หรือใช้การแยกจ�ำนวนคละเป็นจ�ำนวนเตม็บวกกบัเศษส่วนแท้  

ตัวอย่าง	 จงหาค่าของ 96
3 - 69

2 + 78
7 = 

วิธีที่ 1	 แยกจ�ำนวนคละออกเป็นผลบวกของจ�ำนวนเตม็กบัเศษส่วน แล้วน�ำจ�ำนวนเตม็บวก

กับจ�ำนวนเต็มและเศษส่วนบวกกับเศษส่วน

 	 96
3 - 69

2 + 78
7	=	9 + 6

3 - 6 - 9
2 + 7 + 8

7 

 				   =	(9 - 6 + 7) + (63 - 9
2 + 8

7) 
				   =	10 + (63 - 9

2 + 8
7)

 	 ค.ร.น. ของ 6, 8 และ 9 คือ 72

1
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ไป    				   =	10 + (6 x 12
3 x 12  - 9 x 8

2 x 8 + 8 x 9
7 x 9)          			 

		 =	10 + (72
36 - 72

16 + 72
63)  

 				   =	10 + 72
83

          				  =	10 + 1 + 72
11     

      				   =	1172
11		  ตอบ

วิธีที่ 2	 เขียนจ�ำนวนคละให้อยู่ในรูปเศษเกิน แล้วน�ำมาบวกกันตามวิธีการบวกเศษส่วน    

  	 96
3 - 69

2 + 78
7	=	 6

57 - 9
56 + 8

63

 				   =	 6 x 12
57 x 12 - 9 x 8

56 x 8 + 8 x 9
63 x 9                 

                		 =	 72
684  - 72

448 + 72
567     

 				   =	 72
803			 

				   =	1172
11		  ตอบ

การคูณเศษส่วน
ท�ำได้โดย น�ำตัวเศษคูณตัวเศษ น�ำตัวส่วนคูณตัวส่วน ถ้าจ�ำนวนใดท�ำเป็นเศษส่วนอย่างต�่ำได้ ให้ท�ำ

เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำก่อนการคูณ ทั้งนี้สามารถแยกหลักการของการคูณเศษส่วนได้ดังต่อไปนี้
	 1.	 การคูณเศษส่วน ผลคูณของจ�ำนวนสองจ�ำนวน ถ้าเป็นจ�ำนวนชนิดเดียวกัน ผลคูณจะเป็น

บวกเสมอ แต่ถ้าเป็นจ�ำนวนต่างชนิดกันผลคูณจะเป็นจ�ำนวนติดลบเสมอ
	 2.	 การคูณเศษส่วนด้วยจ�ำนวนเต็ม ให้เขียนจ�ำนวนเต็มในรูปของเศษส่วน แล้วใช้หลักการคูณ

เศษส่วนตามปกติ
	 3.	 การคูณเศษส่วนด้วยจ�ำนวนคละ ให้ท�ำจ�ำนวนคละเป็นเศษเกินก่อน แล้วใช้หลักการคูณ

เศษส่วนตามปกติ
	 4.	 การคูณจ�ำนวนคละด้วยจ�ำนวนคละ ให้ท�ำจ�ำนวนคละเป็นเศษเกินก่อน แล้วใช้หลักการคูณ

เศษส่วนตามปกติ

ตัวอย่าง	 6
4 x 3

12 =  

วิธีท�ำ	 6
4 x 3

12	= 3
2 x 1

4

  			  =	3 x 1
2 x 4 	  

   			  =	3
8

     			  =	23
2			   ตอบ
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การหารเศษส่วน
ท�ำได้โดย เปลี่ยนเครื่องหมายหารเป็นเครื่องหมายคูณและเปลี่ยนรูปตัวหารโดยการกลับตัวเศษ

เป็นตัวส่วน กลับตัวส่วนเป็นตัวเศษ จากนั้นท�ำการคูณเศษส่วนตามหลักของการคูณเศษส่วนตามที่ได้
กล่าวไว้ข้างต้น

ตัวอย่าง	 18
16 ÷ 9

4 =	  

วิธีท�ำ	 18
16 ÷ 9

4	=	18
16 x 4

9 … (น�ำ 9 ตัดทอนกับ 18 และ 4 ตัดทอนกับ 16)

        			  =	2
4 x 1

1

			  =	1
2 = 2			   ตอบ

เศษส่วนซ้อน
เป็นเศษส่วนที่ตัวเศษหรือตัวส่วนประกอบด้วยเศษส่วนอยู่หนึ่งตัวหรือหลายตัว หรืออาจกล่าวได้

ว่าเป็นเศษส่วนที่อยู่ในรูปการหารของเศษส่วนที่ก�ำหนดให้ ในการค�ำนวณเศษส่วนซ้อน ให้ท�ำการแปลง

เศษส่วนซ้อน ให้อยู่ในรูปการหาร แล้วค�ำนวณตามปกติ

ตัวอย่าง	 จงหาค่าของ 
1 - 

3
1

1 + 
3
1         

วิธีท�ำ	 หาค่าของแต่ละส่วนก่อน โดยเริ่มจากตัวเศษ

	 1 - 3
1	 = 3

3 - 1	 = 3
2    	

		 1 + 3
1	= 3

3 + 1	= 3
4     	

	 น�ำแต่ละส่วนมาหารกันโดยใช้ความรู้เรื่องการหารเศษส่วน ดังนี้

	
1 - 

3
1

1 + 
3
1  = 3

2

3
4       

	

			  =	3
2 ÷ 3

4 (เขียนในรูปการหาร)

			  =	3
2 x 4

3 	

			  =	3 x 4
2 x 3       	

			  =	3 x (2 x 2)
2 x 3        		

			  =	2
1       	

	 ดังนั้น 
1 - 

3
1

1 + 
3
1  = 2

1 			   ตอบ

1
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ไปทศนิยม
ทศนิยม หมายถึง เป็นการเขียนตัวเลขประเภทหนึ่ง ซึ่งมีความละเอียดมากขึ้นจากจ�ำนวนเต็ม 

ทศนิยมนั้นสามารถเขียนให้อยู่ในรูปเศษส่วนได้ และเศษส่วนเองก็ยังสามารถเขียนให้อยู่ในรูปทศนิยม

ได้เช่นเดียวกัน ทศนิยมจะใช้เครื่องหมาย . (จุด) แทน ในการเขียน ซึ่งทศนิยมต�ำแหน่งที่ 1 คือ ทศนิยม

ที่อยู่ในหลักส่วนสิบ 

ตัวอย่าง	 10
4  = 0.4	 100

3  = 0.03 

การเขียนทศนิยมให้เป็นเศษส่วน
เป็นการแปลงจ�ำนวนที่เป็นตัวเลขทศนิยมให้กลับมาอยู่ในรูปเศษส่วน

ตัวอย่าง	 จงเปลี่ยน 4.32 ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

วิธีที่ 1	 ใช้การนับหลักของตัวเลข ว่าทศนิยมต�ำแหน่งนั้นๆ อยู่ในหลักใด

 	 4.32	 =	 100
432	 …. (ต�ำแหน่งสุดท้ายของตัวเลขอยู่ในหลักส่วนร้อย)

			  =	 4 + 100
32

			  =	 4 + 25
8

			  =	 4 25
8 		  ตอบ

วิธีที่ 2	 ใช้การกระจาย

 	 4.32	 =	 4 + 0.32

  			  =	 4 + 100
32

  			  =	 4 + 25
8

 			  =	 4 25
8 		  ตอบ

การบวก ลบ ทศนิยม
ใช้หลักการเดียวกับการบวกลบจ�ำนวนเต็ม โดยวางจุดให้ตรงกัน

ตัวอย่าง	 2.245 + 0.72 =  

วิธีท�ำ	 2  . 2 4 5

	 0  . 7 2   
+

	 2  . 9 6 5

	 ดังนั้น ผลบวกของทั้ง 2 จ�ำนวนคือ 2.965	 ตอบ
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การคูณทศนิยม
ใช้หลักการเดียวกับการคูณจ�ำนวนเต็ม โดยไม่ต้องค�ำนึงถึงต�ำแหน่งของทศนิยม ทั้งนี้ผลลัพธ์ที่ได้

จะมีต�ำแหน่งของทศนิยมเท่ากับผลบวกของต�ำแหน่งทศนิยมของตัวตั้งกับต�ำแหน่งทศนิยมของตัวคูณ

ตัวอย่าง	 2.25 x 0.7 =	

วิธีท�ำ	 2.25 x 0.7 =	225 x 7 

			  =	1,575	 … (ทศนิยมรวมกันเป็น 3 ต�ำแหน่ง)

	 ดังนั้น ผลลัพธ์คือ 1.575			   ตอบ

การหารทศนิยม
ใช้หลักการเดียวกับการหารจ�ำนวนเต็ม

ตัวอย่าง	 1,373.52 ÷ 24 =  

วิธีท�ำ	

	1,373.5224
	120
	  173

	    55

	      72
	      72
	        0

	     48

	  168

57.23

	

	

	 ดังนั้น 1,373.52 ÷ 24 = 57.23		  ตอบ

การหารทศนิยมที่เป็นบวกด้วยจ�ำนวนนับโดยการตั้งหาร นิยมเขียนจุดทศนิยมเฉพาะตัวตั้งและ

ผลหาร โดยที่ต�ำแหน่งของจุดทศนิยมตัวตั้งและตัวหารตรงกัน ในกรณีที่การหารมีเศษ ให้เติมศูนย์ที่ตัว

ตั้งแล้วหารต่อไปจนเศษเป็นศูนย์หรือได้ผลหารมีจ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยมตามต้องการ หากตัวหารติด

ทศนิยม จ�ำเป็นต้องท�ำให้ตัวหารไม่ติดทศนิยมก่อน โดยการเล่ือนจุดไปพร้อมๆ กันทั้งตัวตั้งและตัวหาร 

แล้วจึงท�ำการหารต่อไป

ตัวอย่าง	 4.42 ÷ 0.086 = 4.420  ÷  0.086  =  4,420 ÷ 86 

 		                  

	 (ตวัหารเลือ่นจุดไปทางด้านหลงั 3 ต�ำแหน่ง ตวัต้ังย่อมเลือ่นจุดไปทางด้านหลงั 

3 ต�ำแหน่งเช่นเดียวกัน)

1
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ไปเลขยกก�ำลัง
ถ้า a แทนจ�ำนวนใดๆ และ n แทนจ�ำนวนเต็มบวก “a ยกก�ำลัง n” หรือ “a ก�ำลัง n” เขียนแทน

ด้วย an 

                            	        

                                                     

n ตัว

an = a x a x a x ... x a

เรียก an ว่า เลขยกก�ำลัง มี a เป็นฐาน และ n เป็นเลขชี้ก�ำลัง

การดำ�เนินการของเลขยกกำ�ลัง
เมื่อ a และ b ≠ 0 และ m และ n เป็นจ�ำนวนเต็ม

	 1.	 am × an = am + n	  72 × 73 = 72 + 3 = 75    
	 	 ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานเดียวกันคูณกัน ผลลัพธ์ที่ได้จะเป็นฐานเดิมที่มีการน�ำ 

	 เลขชี้ก�ำลังมาบวกกัน	
	 2.	 am ÷ an = am - n	  34 ÷ 32 = 34 - 2 = 32

		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานเหมือนกันหารกัน ผลลัพธ์ที่ได้จะเป็นฐานเดิมที่มีการน�ำ 
	 เลขชี้ก�ำลังมาลบกัน 

	 3.	 a0 = 1  90 = 1
		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็น 0  ผลลัพธ์ที่ได้มีค่าเท่ากับ 1 เสมอ 

	 4.	 a-n = an
1
  7-2 = 

72
1    

		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังติดลบ สามารถท�ำเลขชี้ก�ำลังให้เป็นบวกโดยการ 
	 ท�ำเป็นกลับเศษส่วน	

	 5.	 (am)n = am × n  (83)2 = 83 × 2 = 86

		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังท่ีมีเลขช้ีก�ำลังของผลลัพธ์นั้น หาได้จากผลคูณของเลขช้ีก�ำลัง 
	 ของฐานกับเลขชี้ก�ำลังของเลขยกก�ำลังนั้น

	 6.	 (a x b)n = an bn	  (52 × 63)4 = 52 x 4 × 63x4 = 58 × 612

		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานอยู่ในรูปของการคูณที่อยู่ภายในวงเล็บและมีเลขชี้ก�ำลัง  
	 ภายนอกทีอ่ยูน่อกวงเล็บของผลคณูนัน้ ให้น�ำเลขชีก้�ำลงัภายนอกคณูเลขชีก้�ำลงั 

	 ภายในแต่ละตัว เช่น   		

	 7.	 ( a
b )n = bn

an
  (53

32 )
4
 = 53 x 4

32 x 4
 = 512

38
    

		  ค�ำอธิบาย	 เลขยกก�ำลังที่มีฐานอยู่ในรูปของการหารที่อยู่ภายในวงเล็บ และมีเลขชี้ก�ำลัง 

	 ภายนอกทีอ่ยูน่อกวงเลบ็ของผลหารนัน้ ให้น�ำเลขชีก้�ำลงัภายนอกคณูเลขชีก้�ำลงั 

	 ภายในแต่ละตัว
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ตัวอย่างที่ 1	จงหาค่าของ 64x3 + 18y2 เมื่อก�ำหนดให้ ( 5
7 )4x

 = 343
125 และ ( 6

16)3y = 256
36    

วิธีท�ำ	 จาก	 ( 5
7 )4x

	=	 343
125	 

	 จะได้	 ( 5
7 )4x

	=	 ( 5
7 )3 	  

			  4x	=	 3

			  x	=	 3
4

 	  

	 จาก	 ( 6
16)3y	 =	 256

36  	  

	 จะได้	 ( 6
16)3y	 =	 ( 6

16)2 	  

			  3y	=	 2

			  y	=	 2
3

	  

	 ดังนั้น 64x3 + 18y2	 =	 64 ( 3
4 )3 

+ 18 ( 2
3 )2   

			  =	 64 (27
64) + 18 ( 4

9 )    
			  =	 27 + 8

			  =	 35		  ตอบ

ตัวอย่างที่ 2	จงหาค่าของ 2n + 4 - (6 x 2n + 1)
2n + 2 x 7    

วิธีท�ำ	 2n + 4 - (6 x 2n + 1)
2n + 2 x 7  =	(2n x 24) - (6 x 2n x 2)

2n x 22 x 7     

	 แยกเลขชี้ก�ำลัง ให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังที่มีฐานเดียวกัน

			  =	2n x [24 - (6 x 2)]
2n x 22 x 7    

		 ดึง 2n ที่เป็นตัวร่วมออกมา แล้วท�ำการตัดทอนค่าที่เหมือนกัน

			  =	16 - 12
28      

			  =	 4
28    

			  =	7

	 ดังนั้น 2n + 4 - (6 x 2n + 1)
2n + 2 x 7  = 7		  ตอบ

1
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ไปเส้นขนาน
เส้นขนาน คือ เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกันมีระยะห่างเท่ากันตลอดทั้งเส้น ส�ำหรับส่วน

ของเส้นตรงที่แสดงระยะห่างของเส้นขนานจะต้องตั้งฉากกับเส้นขนานเสมอ สัญลักษณ์ใช้ // แทนค�ำว่า 

ขนานกันกับ   เช่น  
A

C

B

D
   

เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ AB // CD

มุมแย้งและมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด

a

b

c

d

 

มุมแย้งเป็นมุมภายในที่อยู่คนละข้างของเส้นตัด โดยที่มุมแย้งของเส้นตรงคู่ที่ขนานกันจะมีขนาด

เท่ากัน ในทางกลับกันมุมแย้งต้องมีขนาดเท่ากันจึงจะบอกได้ว่าเส้นตรงคู่นั้นขนานกัน

เพื่อให้เข้าใจได้ง่ายขึ้น เราจะยกตัวอย่าง โดยก�ำหนดเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง จะได้ว่า  

 1 2
3

5
7 8

6

4
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y	มุมภายในและมุมที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด

yy มุมภายในคือ 3 , 4 , 5  และ 6    

yy มุมที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดคือ 1 , 3 , 5 , 7  และ 2 , 4 , 6 , 8    

yy มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดคือ 3  กับ 5  และ 4  กับ 6   

y	มุมแย้งเป็นมุมภายในที่อยู่คนละข้างของเส้นตัด 

yy มุมแย้งคือ 3  กับ 6  และ 4  กับ 5   

สมบัติของเส้นขนาน
	 1.	 ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง ท�ำให้มุมแย้งมีขนาดเท่ากัน แล้วเส้นตรงคู่นั้นขนานกัน

	 2.	 ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน ก็ต่อเมื่อ มุมแย้งมีขนาดเท่ากัน

	 3.	 ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมเีส้นตดั ผลบวกของขนาดของมมุภายในทีอ่ยูบ่นข้างเดยีวกนั

ของเส้นตัดจะเท่ากับ 180 องศา

	 4.	 ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง ท�ำให้ผลบวกของขนาดของมุม ภายในที่อยู่บนข้าง

เดียวกันของเส้นตัดเท่ากับ 180 องศา เส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน

	 5.	 เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกันก็ต่อเมื่อมุมภายนอกและมุม

ภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดมีขนาดเท่ากัน

ตัวอย่างที่ 1	จากรูป จงหาขนาดของมุม x 

a

a x

50o

78o

 

วิธีท�ำ	 จากรูป a + 50° = 78° (ขนาดของมุมแย้ง)

	 	 a	=	78° - 50° = 28°

	 x + 2a	=	180°

         			  x	=	180° - 2a    	

            				  =	180° - (2 × 28°)

            				  =	180° - 56°      

	 	 x	=	124°				    ตอบ

1
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ไปตัวอย่างที่ 2	จากรูป จงหาขนาดของมุม x 

                                         

120o

40o

y x

      	

			

วิธีท�ำ	 จากรูป	 y	=	180° - 120°

				  =	60°

          			  x	=	y + 40°

	 	 x	=	60° + 40° = 100°		  ตอบ

ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและอัตราส่วนตรีโกณมิติ

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส
เป็นการหาความยาวของด้านสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งเราจ�ำเป็นต้องทราบความยาวด้านของรูป

สามเหล่ียมมมุฉาก 2 ด้าน จงึจะสามารถหาความยาวของด้านทีเ่หลอือีกด้านหนึง่ได้  โดยมวิีธีการท�ำ ดงันี้

จากความสัมพันธ์ของภาพต่อไปนี้ จะได้ว่า

a

bc

 

พื้นที่สี่เหลี่ยมจัตุรัสรูป c = พื้นที่สี่เหลี่ยมจัตุรัสรูป a + พื้นที่สี่เหลี่ยมจัตุรัสรูป b

ดังนั้น 
c2 = a2 + b2

ถ้าโจทย์ก�ำหนดค่า c และ a  มาให้ โจทย์ต้องการทราบค่าของ b เราต้องท�ำการจัดรูปสมการใหม่

ได้เป็น
b2 = c2 - a2
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38 สรุปสอบ ก.พ. ภาค ก ระดับ 3 ฉบับสมบูรณ์ อัปเดตครั้งที่ 2

Chapter

หรือถ้าโจทย์ก�ำหนดค่า c และ b มาให้ โจทย์ต้องการทราบค่าของ a เราต้องท�ำการจัดรูปสมการ

ใหม่ได้เป็น

a2 = c2 - b2

ตัวอย่าง	 จากภาพ จงหาความยาวของด้านที่เหลือ

 

  

13

5 BA

C

วิธีท�ำ	 เนื่องจากรูปสามเหลี่ยม ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

  	 จะได้	 AC2	=	 BC2 - AB2     

                			  AC2	=	 132 - 52	

                			  AC2	=	 169 - 25

                			  AC2	=	 144

               			  AC	 =	 12

  	 ดังนั้น  ความยาวของด้านที่เหลือ คือ 12 หน่วย		  ตอบ

อัตราส่วนตรีโกณมิติ
เป็นอัตราส่วนของด้านในรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ตรีโกณมิติ สามารถน�ำไปใช้ประโยชน์ในการหา

ระยะทาง มุม ทิศทาง และพื้นที่ ที่ยากแก่การใช้เครื่องมือวัดโดยตรง 

ก�ำหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งมี C เป็นมุมฉาก ดังรูป

c

b C

B

A

a

1
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	 บทที่ 1 การคิดคำ�นวณ 39

PA
RT

 1
คว

าม
รู้

คว
าม

สา
มา

รถ
ทั่ว

ไปจากรูป	AB	 เป็นด้านที่อยู่ตรงข้ามมุมฉาก ยาว c หน่วย

	 BC	 เป็นด้านที่อยู่ตรงข้ามมุม A ยาว a หน่วย

	 AC	 เป็นด้านประชิดมุม A ยาว b หน่วย

จะได้ว่า	 sinA	 =	
ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
ความยาวของด้านตรงข้ามมุม A  = c

a 				  

	 cosA	 =	
ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
ความยาวของด้านประชิดมุม A  = c

b

	  tanA	 =	
cosA
sinA  = 

b
a

	 cosecA	 =	
sinA
1  = 

a
c

	  secA	 =	
cosA

1  = 
b
c

	   cotA	 =	
tanA

1  = 
a
b

ค่าตรีโกณมิติที่ใช้ในการค�ำนวณบ่อยๆ ได้ดังนี้

 
0O 30O 45O 60O 90O

sin 0 1
2

1
2

 = 
2
2

2
3 1

cos 1
2
3 1

2
 = 

2
2 1

2
0

tan 0 1
3

 = 
3
3 1 3 ไม่มีค่า

cot ไม่มีค่า 3 1 1
3

 = 
3
3 0

sec 1 2
3

 = 
3
32 2 2 ไม่มีค่า

cosec ไม่มีค่า 2 2 2
3

 = 
3
32 1
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Chapter

สมบัติอื่นๆ ประกอบด้วย

	 1.	 ส่วนตรงคูณส่วนกลับมีค่าเท่ากับ 1

	  	 sinA ·	 cosecA	= 1

		  cosA ·	secA	 = 1

		  tanA ·	cotA	 = 1

	 2.	 tanA และ cotA ในพจน์ของ sinA และ cosA  

	  	 tanA = cosA
sinA

		  cotA = sinA
cosA

	  

	 3.	 ผลบวกของตรีโกณมิติ

     		  sin2 A + cos2 A	 =	 1

		  sec2 A - tan2 A	 =	 1

		  cosec2 A - cot2 A	 =	 1

ตัวอย่างที่ 1	sec 60o	 =	
cos 60o

1  = 1
2

1  = 2 		   

ตัวอย่างที่ 2	ถ้า	sin 	= b
a2 + b2

 และ cos  = a
a2 + b2

 จงหาค่าของ tan   

วิธีท�ำ    			  tan 	= 
cos 
sin  = a

b    

ตัวอย่างที่ 3	ถ้า sec  · cosec 	=	 25
12 จงหาค่าของ tan  + cot   

วิธีท�ำ	 tan  + cot 	 =	
cos 
sin  + 

sin 
cos       

	                	 =	
cos  · sin  

sin2  + cos2                

	                	 =	
cos  · sin  

1               

	                	 =	sec  · cosec                

	                 	 =	25
12 	 		  ตอบ

1
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ไปตัวอย่างที่ 4	จากภาพ จงหาความยาวรอบรูปของรูปสามเหลี่ยม ABC

	

		  30o

5

60o
C B

D

A	

วิธีท�ำ	 จากรูป	 A	 =	 180° - 60°  - 30°  

				   =	 90°

	 จากรูป	Δ ACD ; AD
AC 	 =	 cosec 30°

			  AC	 =	 AD cosec 30°

			  AC	 =	 5(2)

				   =	 10 หน่วย

	 จากรูป	Δ ABD ; AD
AB 	 =	 cosec 60°

			  AB	 =	 AD cosec 60°

			  AB	 =	 5( 2
3 )	  

				   =	 3
10 3  หน่วย

	 จาก Δ ABC และทฤษฎีบทของพีทาโกรัส ; 	BC2	=	AB2 + AC2 

					   =	( 3
10 3 )

2

 + 102

					   =	 3
400	  

				   BC	=	 400
3 	  

					   =	 3
20 3  หน่วย

		 ดังนั้น  ความยาวรอบรูปของรูปสามเหลี่ยม	ABC	=	 3
10 3  + 10 + 3

20 3  

		       			  =	10 + 10 3 หน่วย    ตอบ
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Chapter

อัตราส่วนและปริมาณส่วนผสม

อัตราส่วน
เป็นการเปรยีบเทยีบปรมิาณมากกว่าหนึง่ปริมาณขึน้ไปซึง่มหีน่วยเดยีวกันหรือต่างกันก็ได้ ทัง้นีก้าร

ท�ำข้อสอบในเรื่องอัตราส่วน จะมีเนื้อหาเกี่ยวพันกับเรื่องเศษส่วนเสมอ	

ตัวอย่างที่ 1	 เส้นรอบรูปของรูปสามเหลี่ยม ABC ยาว 36 เซนติเมตร

	 AB : BC : CA เท่ากับ 3 : 4 : 5 จงหาความยาวของด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม

วิธีท�ำ	 จาก AB : BC : CA = 3 : 4 : 5

             	 ให้อัตราส่วนความยาวจริงเป็น AB : BC : CA = 3m : 4m : 5m

             	 ดังนั้น	 3m + 4m + 5m	 =	 36

			  12m	 =	 36

                                       	 m	 =	 12
36    

                                       	 m 	=	 3

     	 ดังนั้น	 ความยาวของด้าน AB เท่ากับ 3m = 3 × 3 = 9 เซนติเมตร

        			  ความยาวของด้าน BC เท่ากับ 4m = 4 × 3 = 12 เซนติเมตร

          			  ความยาวของด้าน CA เท่ากับ 5m = 5 × 3 = 15 เซนติเมตร	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 2	 กล่องของขวญัมอีตัราส่วนความยาวต่อความกว้างเป็น 10 : 4 และมอีตัราส่วนความ

กว้างต่อความสูงเป็น 6 : 5 หากกล่องของขวัญมีความสูง 2 คืบ ถามว่ากล่องของ

ขวัญใบนี้มีปริมาตรกี่ลูกบาศก์เมตร

วิธีท�ำ	 ให้แปลงหน่วยคืบเป็นเซนติเมตรก่อน

	 2 คืบ = 1 ศอก, 4 ศอก = 1 วา, 1 วา = 2 เมตร

	 จะได้ 2 คืบ หรือ 1 ศอก เท่ากับ 
4

200  = 50 เซนติเมตร

	 หลังจากนั้นมาหาความยาวจากอัตราส่วนที่โจทย์ก�ำหนดให้

		 ยาว	 : กว้าง	 =	 10  4	 (ค.ร.น. ของ 6 กับ 4 = 12)

 	 กว้าง	 : สูง	 =	 6 : 5

 	 ดังนั้น	 ยาว	 :	 กว้าง	 =	10 x 3 : 4 x 3

			  กว้าง	 :	 สูง	 =	6 x 2 : 5 x 2

1
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ไป	 แปลงเป็น อัตราส่วนใหม่ ยาว : กว้าง : สูง

 			  10 x 3	 :	 12	 : 	 5 x 2

 	 ได้เป็น	   30	 :	 12	 : 	 10

	 กล่องของขวัญสูง 2 คืบ	 =	 50 เซนติเมตร

 	 ดังนั้น	 1 ส่วน	 =	 10
50  = 5 เซนติเมตร

	 กล่องของขวัญใบนี้	 ยาว 30 x 5	 =	150 เซนติเมตร

			  กว้าง 12 x 5	 =	60 เซนติเมตร

			  สูง 10 x 5	 =	50 เซนติเมตร

	 ปริมาตรกล่องของขวัญ		 =	 พื้นที่ฐาน x สูง

				   =	 (กว้าง x ยาว) x สูง

				   =	 (60 x 150) x 50

				   =	 450,000 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 แปลงเป็นลกูบาศก์เมตร โดยที ่1 ลูกบาศก์เมตร = 1,000,000 ลูกบาศก์เซนตเิมตร

	 ดังนั้น	
1,000,000
450,000 	 =	 0.45 ลูกบาศก์เมตร		  ตอบ

ปริมาณส่วนผสม
เป็นโจทย์ที่ต้องอาศัยความรู้ในเรื่องร้อยละ เปอร์เซ็นต์ ระบบสมการ และเศษส่วน มาประยุกต์ใช้

กับโจทย์ประเภทนี้

ตัวอย่าง	 มีสารละลายอยู่สองชนิด ชนิดแรกมีน�้ำ 25% ชนิดหลังมีน�้ำ 40% เอาสารละลาย

สองชนิดนี้มาผสมกันเป็นสารละลายใหม่มีปริมาณ 100 ลูกบาศก์เซนติเมตร และมี

น�้ำผสมอยู่ 34% จะต้องใช้สารละลายทั้งสองชนิดอย่างละเท่าไร 

วิธีท�ำ	 สมมุติว่า	 ใช้สารละลายชนิดแรก x ลูกบาศก์เซนติเมตร

			  ใช้สารละลายชนิดหลัง y ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 น�ำสารละลายทั้งสองมาผสมกันได้ปริมาณ 100 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 จะได้สมการเป็น x + y = 100	 1

	 เนื่องจากสารละลายชนิดแรกมีน�้ำ 25%

	 ดังนั้น	 สารละลายชนิดแรก x ลูกบาศก์เซนติเมตร 

			  จะมีน�้ำ 
100
25 x = 

4
x  ลูกบาศก์เซนติเมตร

			  เนื่องจากสารละลายชนิดหลังมีน�้ำ 40%
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